
ഗണിതം
ഭാഗം - 2

സ്റാൻഡേർേ്  
VIIVII 

കേരളസർക്കാർ
പൊ�കാതുവിദ്്യകാഭ്്യകാസവേുപ്പ്  

തയ്യാറയാക്കിയത്

സംസ്കാന വിദ്്യകാഭ്്യകാസ ഗകവഷണ �രിശീലന സമിതി (SCERT) കേരളം

2024



State Council of Educational  Research and Training (SCERT)
Poojappura, Thiruvananthapuram 695012, Kerala 

Website  :  www.scertkerala.gov.in 
e-mail  : scertkerala@gmail.com, Phone  :  0471 - 2341883,  

Typesetting  and Layout :  SCERT
First Edition : 2024

Printed at : KBPS, Kakkanad, Kochi-30
© Department of General Education, Government of Kerala

ഗണിതം

പ്രതകിജ്ഞ

ഇന്തത്യ എന്റെ രാജ്ത്യമാണ്. എല്ാ ഇന്തത്യക്ാരും എന്റെ സഹോ�ാദരീ 

സഹോ�ാദരന്ാരാണ്.

ഞാൻ എന്റെ രാജ്ത്യന്തെ ഹോനേ�ിക്ുന്ു; സമ്പൂർണ്ണവും 

വവവിധ്ത്യപപൂർണ്ണവുമായ അതിന്റെ പാരമ്രത്യതെിൽ ഞാൻ  

അഭിമാനം ന്�ാള്ുന്ു.

ഞാൻ എന്റെ മാതാപിതാക്ന്െയും ഗുരുക്ന്ാന്രയും 

മുതിർന്വന്രയും ബ�ുമാനിക്ും.

ഞാൻ എന്റെ രാജ്ത്യതെിന്റെയും എന്റെ നാട്ു�ാരുന്െയും 

ഹോഷേമതെിനും ഐശ്്വരത്യതെിനും ഹോവണ്ി പ്രയത്ിക്ും.

ദേശീയഗയാനം
ജ്നഗണമന അധ്ിനായ� ജ്യഹോ�

ഭാരത ഭാഗത്യവിധ്ാതാ,
പഞ്ാബസിന്ു ഗുജ്റാതെ മറാഠാ

ദ്ാവിഡ ഉത്ക്ല ബംഗാ,
വിന്ത്യ�ിമാചല യമുനാഗംഗാ,

ഉച്ഛല ജ്ലധ്ിതരംഗാ,
തവശ്ുഭനാഹോമ ജ്ാഹോഗ,

തവശ്ുഭ ആശ്ിഷ മാഹോഗ,
ഗാഹോ� തവ ജ്യ ഗാഥാ

ജ്നഗണമംഗലദായ� ജ്യഹോ�
ഭാരത ഭാഗത്യവിധ്ാതാ

ജ്യഹോ�, ജ്യഹോ�, ജ്യഹോ�,
ജ്യ ജ്യ ജ്യ ജ്യഹോ�!
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പ്രകിയപ്പെട്ട കുട്ടകികദേ,

ഗണിതതെിന്ല അെിസ്ാനാശ്യങ്ങൾ പലതും നാം  

ഹോനെിക്ഴിഞ്ു.  

എണ്ണൽസംഖ്ത്യ�ൾ, ഭിന്സംഖ്ത്യ�ൾ, ദശ്ാംശ്രപൂപങ്ങൾ,  

ബീജ്ഗണിതതെിന്ല ചില �ാരത്യങ്ങൾ, ... അങ്ങന്ന പലതും. 

ഇവന്യല്ാം ഉപഹോയാഗന്പെെുതെി യുക്ിസ�മായി  

പ്രശ്നപരി�രണം നെതൊനും �ാരത്യ�ാരണ ബന്ം  

�ന്ണ്തെി വിശ്ദീ�രിക്ാനും പാഹോറേണു�ൾ  

പപൂർതെിയാക്ാനുന്മല്ാം നമുക്് അവസരം ലഭിച്ിട്ുണ്്. 

ഇനിയും നാം മുഹോന്ാട്ു ഹോപാ�ു�യാണ്. 

ഹോനെിയ ആശ്യങ്ങെുന്െ �പൂെുതൽ പ്രഹോയാഗതലങ്ങെിഹോലക്്, 

പുതിയ ക്ിയാരീതി�െിഹോലക്്, സംഖ്ത്യാബന്ങ്ങെുന്െ  

യുക്ി �ന്ണ്തെി സ്വന്തം ഭാഷയിൽ വിശ്ദീ�രിക്ു�യും  

ഗണിതഭാഷയിൽ എഴുതു�യും ന്ചയ്ുന്തിഹോലക്്, 

ജ്ത്യാമിതിയുന്െ ആഴതെിലുള് വിശ്�ലനതെിഹോലക്്, 

�പൂെുതൽ സങ്ീർണ്ണമായ പ്രശ്നപരി�രണതെിഹോലക്്,  

ഗണിതചിന്തയുന്െയും ഗണനചിന്തയുന്െയും പുതിയ 

സാധ്ത്യത�െിഹോലക്് ആത്മവിശ്്വാസഹോതൊന്െ,  

ചിന്തിച്ും രസിച്ും �പൂട്ു�പൂെിയും പുതിയ രീതി�ൾ  

അഹോന്വഷിച്ും നമുക്് മുഹോന്ാട്ു ഹോപാ�ാം.

ഹോനേ�ാശ്ംസ�ഹോൊന്െ,

ദ�യാ. ജയപ്രകയാശ് ആര്.പ്ക.

ഡയറക്ടര്

എസ്.സി.ഇ.ആര്.െി., ഹോ�രെം
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ഈ പുസ്തകത്കിൽ സൗകര്യത്കിനയായകി  

ചകില ചകിഹ്നങ്ങൾ ഉപദയയാഗകിച്ചകിരകിക്ുന്ു



ഭയാരതത്കിപ്റെ ഭരണഘടന

ആമുഖ്ം 

 ഭയാരതത്കിപ്ല ജനങ്ങേയായ നയാം ഭാരതന്തെ ഒരു  
1[പരമയാധകികയാര സ്കിതകിസമതവൈ  മദതതര ജനയാധകിപത്യ 
റകിപെബ്കിക്യായകി] സംവിധ്ാനം ന്ചയ്ുവാനും അതിന്ല 

പൗരന്ാർന്ക്ല്ാം:

 സാമപൂ�ത്യവും സാമ്തെി�വും രാഷ്ടീയവും ആയ നീതകിയും;

 ചിന്തയ്കും ആശ്യപ്ര�െനതെിനും വിശ്്വാസതെിനും 
മതനിഷ്ഠയ്കും ആരാധ്നയ്കും ഉള് സവൈയാതന്ത്്യവും;

 പദവിയിലും അവസരതെിലും സമതവൈവും;  
സംപ്രാപ്തമാക്ുവാനും;  

 അവർന്ക്ല്ാമിെയിൽ 

 വത്യക്ിയുന്െ അന്തസ്ും 2[രാഷ്ടതെിന്റെ ഐ�ത്യവും 
അഖ്ണ്ഡതയും] ഉറപെുവരുതെിന്ക്ാണ്് സയാദഹയാേര്യം 
പുലർതെുവാനും; 

 സഗൗരവം തീരുമാനിച്ിരിക്യാൽ;

 നമ്മുുപ്ട ഭരണഘടനയാനകിർമ്മുയാണസഭയകിൽ ഈ 1949 
നവംബർ ഇരുപതൊറ� ദിവസം ഇതകിനയാൽ ഈ ഭരണ 
ഘടനപ്യ സവൈീകരകിക്ുകയും നകിയമമയാക്ുകയും നമുക്ു 

തപ്ന് പ്രേയാനം പ്ചയ്ുകയും പ്ചയ്ുന്ു. 

1. 1976 - ന്ല ഭരണഘെന (നാല്പതെിരണ്ാം ഹോഭദഗതി) ആക്റ് 2-ാം വ�ുപെു 
പ്ര�ാരം ‘‘പരമാധ്ി�ാര ജ്നാധ്ിപതത്യ റിപെബ്ി�്  ’’  എന്തിന് പ�രം ഹോചർ 
തെത് (3.1.1977 മുതൽ പ്രാബലത്യം). 

2. ഹോമല്പറഞ് ആക്റ് 2-ാം  വ�ുപെു പ്ര�ാരം  ‘‘രാഷ്ടതെിന്റെ ഐ�ത്യം’’എന്തിനു 
പ�രം ഹോചർതെത് (3.1.1977 മുതൽ പ്രാബലത്യം).
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ആവർത്തനഗുണനം

സ്റ്റാൻഡേർേ് - VII 

ഘടകങ്ങൾ

ഒന്നിനേക്കാൾ വലനിയ ഏതു എണ്ണൽസംഖ്്യയയയും അഭകാജ്്യസംഖ്്യകളുയെ ഗുണേഫലമകായനി 

പനിരനിയചെഴുതകാൻ അറനിയകാമന്ലകാ: 

128 എന് സംഖ്്യയയ ഇങ്ങയേ പനിരനിയചെഴുതുന്ത് എങ്ങയേയകാണ് ?

128 = 2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 2

ഇതനിൽ എത്ര രണ്ുകളുയണ്ന്് ഒറ്റനേകാട്ടത്നിൽ കകാണകാൻ വനിഷമമകാണ്; എഴുതകാേും അത്ര എളു

പ്പമ്ല. ഇത് ചുരുക്നിയയഴുതുന്ത് 27 എന്കാണ്. അതകായത്, ഏഴു രണ്ുകൾ തമ്നിൽ ഗുണനിക്ു

ന്തനിയറെ ചുരുയക്ഴുത്്:

27 = 2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 2

ഇതുനപകായല 243 യേ എങ്ങയേ എഴുതകാം ?

243 = 3 × 3 × 3 × 3 × 3 = 35

ഒനര സംഖ്്യതയന് വീണ്ും വീണ്ും കുട്ടുന്തനിയേ ഗുണേമകായനി ചുരുക്നി എഴുതുന്തുനപകായല, 

വീണ്ും വീണ്ും ഗുണനിക്ുന്തനിയേയകാണ് ഇങ്ങയേ എഴുതുന്ത്. 

ഉദകാഹരണമകായനി,

 5 + 5 = 5 × 2  5 × 5 = 52

 5 + 5 + 5 = 5 × 3 5 × 5 × 5 = 53

 5 + 5 + 5 + 5 = 5 × 4 5 × 5 × 5 × 5 = 54

എന്നിങ്ങയേ തുെരകാം.  

ഒരു സംഖ്്യയയ അതുയകകാണ്ുതയന് വീണ്ും വീണ്ും ഗുണനിക്ുന് ക്നിയയ്ക് കൃതീകരണം  

(exponentiation) എന്കാണ് നപര്. എത്രയയണ്ണം ഗുണനിക്ുന്ു എന്തനിയേ കൃത്യങ്ം (exponent) 

8 ആവർത്തനഗുണനം
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എന്ു പറയുന്ു. ഇതനിയേയകാണ് ഗുണനിക്ുന് സംഖ്്യയുയെ വലതുവശത്്, അല്ം മുകളനി 

ലകായനി യചറുതകാക്നി എഴുതുന്ത്.

ഇങ്ങയേ ഒരു സംഖ്്യയയ തുെർചെയകായനി ഗുണനിചെുകനിട്ടുന് സംഖ്്യകയള ആ സംഖ്്യയുയെ കൃതനികൾ 

(powers) എന്ു പറയുന്ു. ഉദകാഹരണമകായനി,

 2 × 2 × 2 23 = 8 രണ്നിയറെ മൂന്കാം കൃതനി 

 3 × 3 32 = 9 മൂന്നിയറെ രണ്കാം കൃതനി

 7 × 7 × 7 × 7 74 = 2401 ഏഴനിയറെ േകാലകാം കൃതനി

ഏതു സംഖ്്യയയയും അതനിയറെ തയന് ഒന്കാം കൃതനിയയന്ു പറയകാം

വീണ്ും ഘെകക്നിയയനിനലക്ു വരകാം. 128 യേ 2 യറെ കൃതനിയകായും, 243 യേ 3 യറെ കൃതനിയകായും 

എഴുതനിയന്ലകാ.
യന്ത്രഗണിതം

സങ്ലേം, വ്യവകലേം, ഗുണേം, ഹരണം 

എന്നിവനപകായല, രണ്ു സംഖ്്യകൾ ഉപനയകാ

ഗനിചെു യചയ്ുന് ഒരു ക്നിയയകാണ് കൃതീകരണം. 

എന്കാൽ മറ്റു ക്നിയകയളനപ്പകായല സംഖ്്യകൾക്നി

െയനിൽ ക്നിയയുയെ ചനിഹ്ം നചർത്്ല കൃതീകര 

ണം എഴുതുന്ത്.

കകാൽക്ുനലറ്റർ, കമ്്യൂട്ടർ എന്ീ ഗണനിതയന്ത്ര 

ങ്ങളനിൽ, സംഖ്്യകൾ യചറുതകാക്നിയും മുകളനി 

നലക്് മകാറ്റനിയും കൃത്യങ്ങ്ങൾ എഴുതകാൻ കഴനി

യനി്ലന്ലകാ. സകാധകാരണയകായനി ഇവയനിൽ കൃതീക

രണത്നിേ് ഉപനയകാഗനിക്ുന്ത് എന് ചനിഹ്

മകാണ്. ഉദകാഹരണമകായനി 25 കനിട്ടകാൻ 25 എന്ു 

ടെപ്പ് യചയ്ണം. വളയര വലനിയ സംഖ്്യകൾ 

ടകകകാര്യം യചയ്കാൻ കഴനിയുന് bc എയന്കാരു 

കകാൽക്ുനലറ്റർ, ലനിേക്സനിൽ ഉണ്്. യെർമനിേലനിൽ 

bc എന്ു ടെപ്പു യചയ്കാൽ ഇതു കനിട്ടും. ഇതുപ

നയകാഗനിചെ് 2100 ഉം 21000 ഉം കണക്കാക്നിയനിരനിക്ു

ന്ത് നേകാക്ൂ:

 128 = 2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 2 = 27

 243 = 3 × 3 × 3 × 3 × 3 = 35

576 യേ അഭകാജ്്യസംഖ്്യകളുയെ ഗുണേഫലമകായനി  

പനിരനിയചെഴുതുന്യതങ്ങയേ ?

 576 = 2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 3 × 3 

  = 26 × 32

1 നേക്കാൾ വലനിയ ഏത് എണ്ണൽസംഖ്്യയയയും 

അഭകാജ്്യസംഖ്്യകളുയെ ഗുണേഫലമകായനി എഴുതകാം 

എന്് അറനിയകാമന്ലകാ:

ഇേനി ഇതല്ം മകാറ്റനി ഇങ്ങയേ പറയകാം

ഒന്നിനേക്കാൾ വലനിയ ഏത് എണ്ണൽസംഖ്്യ 

യയയും ഒരു അഭകാജ്്യസംഖ്്യയുയെ കൃതനിനയകാ,  

വ്യത്യസ്ത അഭകാജ്്യസംഖ്്യകളുയെ കൃതനികളുയെ  

ഗുണേഫലനമകാ ആയനി എഴുതകാം.

ചുവയെപ്പറയുന് സംഖ്്യകയള ഒരു അഭകാ

ജ്്യസംഖ്്യയുയെ കൃതനിയകാനയകാ, വ്യത്യസ്ത 

അഭകാജ്്യസംഖ്്യകളുയെ കൃതനികളുയെ ഗുണ

േഫലമകാനയകാ എഴുതനി നേകാക്ൂ:

(i) 125 (ii) 72 (iii) 100 

(iv) 250 (v) 3600 (vi) 10800
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ഭിിന്നകൃതികൾ

വശങ്ങളുയെ േീളം 4 മീറ്റർ ആയ സമചതുരത്നിയറെ പരപ്പളവ് 

എത്രയകാണ് ? 

വശങ്ങളുയെ േീളം 
4

1  മീറ്റർ ആയകാനലകാ ?

4 × 4 എന്തനിയേ 42 എയന്ഴുതനിയതുനപകായല

4

1  × 
4

1  = 
4

1
2

c m
എന്ും എഴുതം. ഭനിന്സംഖ്്യകളുയെ ഗുണേം അേുസരനിചെ്

4

1  × 
4

1  = 
4 4

1

#

ആയതനിേകാൽ

4

1
2

c m  = 
4

1
2

എന്ു കനിട്ടുകയും യചയ്ും.

അനപ്പകാൾ യപകാതുവകായനി ബീീജ്ഗണനിതഭകാഷയനിൽ,

വശങ്ങളുയെ േീളം x ആയ സമചതുരത്നിയറെ  

പരപ്പളവ് x2 

എന്ു പറയം (x × x എനന്കാ xx എനന്കാ എഴുതുന്

തനിനേക്കാൾ ഭംഗനി x2 എന്് എഴുതുന്തനിൽ അന്ല ?).

ഇേനി ഈ കണക്് ദശംശരൂപത്നിൽ ആക്നിയകാ

നലകാ? വശങ്ങയള്ലം 0.25 മീറ്ററകായ സമചതുരത്നിയറെ  

പരപ്പളവ്

(0.25)2 = 0.25 × 0.25 = 0.0625 ചതുരശ്രമീറ്റർ

ഇതുനപകായല വക്ുകളുയെയയ്ലം േീളം 
2

1  മീറ്റർ 

ആയ സമചതുരക്ട്ടയുയെ വ്യകാപ്തംം

 
2

1  × 
2

1  × 
2

1  = 
2

1
3

c m  ഘേമീറ്റർ

എന്ു ചുരുക്നി എഴുതകാം (എഴുത്നിൽ മകാത്രമകാണ് ചുരുക്ം; ഇത് 
8

1  ആയണന്ു കണക്കാക്കാൻ 

ഗുണനിക്ുകതയന് നവണം).

ദശകാംശരൂപത്നിൽ ആക്നിയകാനലകാ ?

വക്ുകളുയെയയ്ലകാം േീളം 0.5 മീറ്റർ ആയ സമചതുരക്ട്ടയുയെ വ്യകാപ്തംം

 (0.5)3 =  0.5 × 0.5 × 0.5 

  = 0.125 ഘേമീറ്റർ

ശാസ്ത്രചിഹ്നനം

പല ശകാസ്ത്രശകാഖ്കളനിലും സംഖ്്യകൾ, പ്രനത്യകനി

ചെും വലനിയ സംഖ്്യകൾ എഴുതുന്ത് ഒരു പ്ര

നത്യക രീതനിയനിലകാണ്. 1 േും 10 േും ഇെയ്കുള്ള 

ഒരു സംഖ്്യയും 10 യറെ ഒരു കൃതനിയും തമ്നിലുള്ള 

ഗുണേഫലമകായനി എഴുതുന്തകാണ് ഈ രീതനി. 

ഉദകാഹരണമകായനി,

 2376 2.376 × 103

 237.6 2.376 × 102

 23.76 2.376 × 10

ശകാസ്ത്രചനിഹ്േം (scientific notation) എന്കാണ് 

ഈ രീതനി അറനിയയപ്പെുന്ത്
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ബീജഗണിതഭാഷയിൽ പറഞ്ാൽ,

വക്കുകളകുടെ നീളം x ആയ സമചതകുരക്ട്ടയകുടെ വ്യാപ്ം x3

അപ്പോ�ാൾ വക്ിട�ടയല്ലാം� നീളം 2
4

1  മീറ്റർ ആയ സമചതകുരക്ട്ടയകുടെ വ്യാപ്ം എത്രയാണ് ?

2
4

1
3

c m  = 
4

9
3

c m  =  
4

9  × 
4

9  × 
4

9   = 
4 4 4

9 9 9

# #
# #  = 

64

729

അതായത്, വ്യാപ്ം 
64

729  ഘനമീറ്റർ

ഹരണഫലവകും മിച്ചവകുമായി പിരിടച്ചഴകുതി ഇങ്ങടന കണക്ാക്ാം:

 
64

729  = 11
64

25

അടല്ലാംങ്ിൽ ഒരകു കാൽക്കുപ്പോലറ്റർ ഉപപ്പോയാഗിച്ച്,

 
64

729  = 11.390625

എന്നുകു കാണകുകയകും ആവ�.

പ്പോവണടമങ്ിൽ ഇത് ഘനടസ�ിമീറ്ററിലാക്�:

 1 മീറ്റർ = 100 ടസ�ിമീറ്റർ 

  = 102 ടസ�ിമീറ്റർ

 1 ഘനമീറ്റർ = 100 × 100 × 100 ഘനടസ�ിമീറ്റർ 

  = 106 ഘനടസ�ിമീറ്റർ

അ�ാൾ,

 11.390625 ഘനമീറ്റർ

  = 11.390625 × 106 ഘനടസ�ിമീറ്റർ  

  = 11390625 ഘനടസ�ിമീറ്റർ

ഇനി മറ്റകു ചില കണക്കുകൾ പ്പോനാക്�:

2 ട� കകുപ്പോറ കൃതികൾ ക്രമമായി കണക്ാക്ാൻ  

വിഷമമില്ലാം.

 22 = 2 × 2  =  4
 23 = 4 × 2  =  8
 24 = 8 × 2  =  16
 25 =  16 × 2  =  32

ഇതകുപപ്പോയാഗിച്ച് 
2

1  ട� കൃതികളകും ടപടട്ടന്നു് എഴകുതാ

മപ്പോല്ലാംാ.

യന്ത്രപരിധി

കാൽക്കുപ്പോലറ്ററകുകളിൽ വലിയ സംഖ്്യകൾ  

കാണിക്കുന്നുത് ശാസ്ത്രചിഹ്നനം ഉപപ്പോയാഗിച്ചാണ്

ഇതിൽ 1.267650600E30 എന്നുകു കാണിക്കുന്നു

തിട� അർഥം 1.267650600 × 1030 അതായത്, 

1267650600 എന്നുതിട� തകുെർച്ചയായി 21 
പൂജ്യവകും പ്പോചർന്നു സംഖ്്യ എന്നുാണ്.

ഇത് കൃത്യവകുമല്ലാം. 2100 പ്പോനാെ് അെകുത്ത ഒരകു 

സംഖ്്യ മാത്രമാണ്. ഗണിതയന്ത്രങ്ങൾടക്ല്ലാംാം 

കകകാര്യം ടചയ്ാൻ പറ്റകുന്നു സംഖ്്യകളകുടെ വലകു

�ത്തിന് പരിധിയകുണ്്. ഇവിടെ കാണിച്ചിരിക്കു

ന്നു കാൽക്കുപ്പോലറ്ററിന് 12 അക്ങ്ങൾ വടരയകുള്ള  

സംഖ്്യകളാണ് പരിധി പ്പോനരടത്ത പറഞ് bc 
എന്നു കാൽക്കുപ്പോലറ്ററിട� പരിധി വളടര വലകുതാ

യതിനാൽ, 2100 ഉം 21000 ഉം എല്ലാംാം കൃത്യമായിത്ത

ടന്നു കാണിക്ാൻ കഴിയകും.
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കൃതികളുടെ വലുപ്പം

രണ്ിട� കൃതികൾ എത്ര പ്പോവഗം വലകുതാകകുന്നുകു 

എന്നുകു കാണിക്കുന്നു പഴടയാരകു കഥയകുണ്്

ഒരകു രാജാവ്, തടന്നു ചതകുരംഗം കളിയിൽ പ്പോതാ

ല്ിച്ച ഒരാപ്പോളാെ് എന്കു സമ്ാനമാണ് പ്പോവണ്ത് 

എന്നുകു പ്പോചാദിച്ചകു. അയാൾ ആവശ്യട�ട്ടത്, ചതകു

രംഗ�ലകയകുടെ ഒന്നുാം കളത്തിൽ ഒരകു മണി 

അരി, രണ്ാം കളത്തിൽ രണ്കു മണി, മൂന്നുാം കള

ത്തിൽ നാലകു മണി എന്നുിങ്ങടന ഓപ്പോരാ കളത്തി

ലകും ഇരട്ടിച്ച് അറകുപത്തിനാലകു കളങ്ങളകും നിറച്ചകു 

ടകാെകുക്ണം എന്നുായിരകുന്നുകു. നിസ്ാരടമന്നുകു 

കരകുതി തകുെങ്ങിയ ഈ ദാനം, രാജ്യടത്ത ധാന്യ 

�കുര ഒഴിഞ്ിട്ടകും, പകകുതിയാക്ാൻ പ്പോപാലകും 

കഴിഞ്ില്ലാം എന്നുാണ് കഥ.

ഇതിട� കണക്കു പ്പോനാക്ാം. ഇവിടെ പ്പോവണ്ത്  

1, 2, 4, 8 എന്നുിങ്ങടന 63 വടരയകുള്ള 2 ട� കൃതി

കളകുടെ തകുകയാണപ്പോല്ലാംാ.

bc പ്പോപാടലയകുള്ള ഒരകു കാൽക്കുപ്പോലറ്റർ ഉപപ്പോയാ

ഗിച്ച് ഇതകു കണക്ാക്ിയാൽ ലക്ം പ്പോകാെി

പ്പോക്ാെിപ്പോയക്ാൾ കൂെകുതലാണ് ഈ സംഖ്്യ 

എന്നുകു കാണാം. ഒരകു അരിമണിയകുടെ ഭാരം  

30 മില്ലാംിഗ്ാം എന്നു് എെകുത്താൽ ഇത്രയകും അരിമ

ണിക്് ഏതാണ്് അമ്പതിനായിരം പ്പോകാെി െൺ 

ഭാരം വരകും.

ഒരകു വർഷം പ്പോലാകത്തിൽ ആടക ഉല്ാദി�ി 

ക്കുന്നു അരി, ഏകപ്പോദശം അഞ്ൂറകു പ്പോകാെി െൺ  

മാത്രമാണ് എന്നുതകും ഓർക്ണം
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1

2 ട� കൃതികൾ വലകുതായി വരകുപ്പോമ്പാൾ, 
2

1  ട� കൃതികൾ ടചറകുതായി 

വരകുന്നുകു. എന്കുടകാണ്ാണിത് ? 

2 ടകാണ്കുള്ള ഓപ്പോരാ ഗകുണനവകും രണ്കു മെങ്ങാക്ി  

വികസി�ിക്കുന്നുകു; 

2

1  ടകാണ്കുള്ള ഓപ്പോരാ ഗകുണനവകും രണ്ിടലാന്നുായി  

ചകുരകുക്കുന്നുകു. 

ടപാതകുടവ പറഞ്ാൽ,

ഒന്നുിപ്പോനക്ാൾ വലിയ സംഖ്്യകളകുടെ കൃതികൾ  

ക്രമമായി വലകുതാകകുന്നുകു. ഒന്നുിപ്പോനക്ാൾ ടചറകുതകും,  

പൂജ്യപ്പോത്തക്ാൾ വലകുതകും ആയ സംഖ്്യകളകു

ടെ കൃതികൾ ക്രമമായി ടചറകുതാകകുന്നുകു. ഒന്നുി

ട� കൃതികൾ എല്ലാം� ഒന്നുകുതടന്നു. പൂജ്യത്തിട� 

കൃതികളകും പൂജ്യമായി തടന്നു തകുെരകുന്നുകു.

ഇനി ഈ കണക്കുകൾ ടചയ്തുകുപ്പോനാക്ൂ:

(1) ചകുവടെ�റയകുന്നു കൃതികൾ ഭിന്നുസംഖ്്യകളായി 

കണക്ാക്കുക:

 (i) 
3

2
2

c m   (ii) 1
2

1
2

c m   (iii) 
5

2
3

c m   (iv) 2
2

1
3

c m  

(2) ചകുവടെ�റയകുന്നു കൃതികൾ ദശ�ശരൂപത്തിൽ 

കണക്ാക്കുക:

 (i) (0.5)2 (ii) (1.5)2 (iii) (0.1)3 (iv) (0.01)3

(3) 153 = 3375 ആണ്. ഇത് ഉപപ്പോയാഗിച്ച്,  

ചകുവടെയകുള്ള കൃതികൾ കണക്ാക്കുക:

 (i) (1.5)3 (ii) (0.15)3  (iii) (0.015)3
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കൃതികളുടട ഗുണനം

2 യറെ 3 മെങ്ങും, 2 യറെ 5 മെങ്ങും കൂട്ടനിയകാൽ 2 യറെ 8 മെങ്ങകാകും എന്് അറനിയകാമന്ലകാ. എന്ു

യകകാണ്കാണ് ഇതു ശരനിയകാകുന്ത് ?

 2 യറെ 3 മെങ്ങ് = 2 + 2 + 2

 2 യറെ 5 മെങ്ങ്  = 2 + 2 + 2 + 2 + 2

ഇവ കൂട്ടനിയകാനലകാ ?

ഇക്കാര്യം ഇങ്ങയേ എഴുതകാം,

(2 × 3) + (2 × 5) = 2 × (5 + 3) = 2 × 8

ഇേനി 2 യറെ കൃതനികൾ ആയകാനലകാ ?

 2 യറെ 3-കാം കൃതനി = 2 × 2 × 2

 2 യറെ 5-കാം കൃതനി =  2 × 2 × 2 × 2 × 2

എ്ലകാം ഗുണേമകായതനിേകാൽ ഇവ തമ്നിൽ കൂട്ടുന്തനിേു പകരം ഗുണനിചെു നേകാക്കാം:

(2 × 2 × 2) × (2 × 2 × 2 × 2 × 2) = 2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 2

ഇത് കൃതനികളകായനി എങ്ങയേ എഴുതകാം ?

 23 × 25 = 23 + 5 = 28

ഇതുനപകായല 32 × 34 എഴുതനിനേകാക്നിയകാനലകാ ?

 32 = 3 × 3

 34 = 3 × 3 × 3 × 3

ഇവ തമ്നിൽ ഗുണനിക്ുനമ്കാൾ

32 × 34 = ( 3 × 3 ) × (3 × 3 × 3 × 3) = 3 × 3 × 3 × 3 × 3 × 3 

അതകായത്,

32 × 34 = 36

  (2 + 2 + 2) + (2 + 2 + 2 + 2 + 2)

3 എണ്ണം 5 എണ്ണം

 

8 എണ്ണം

= 2 + 2 + 2 + 2 +2 + 2 + 2 + 2

   
3 എണ്ണം 5 എണ്ണം 8 എണ്ണം

   

2 എണ്ണം 4 എണ്ണം 6 എണ്ണം
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അനപ്പകാൾ ഒരു സംഖ്്യയുയെ കൃതനികളുയെ ഗുണേഫലയത്ക്ുറനിചെ് യപകാതുവകായനി എന്ു  

പറയകാം ?

ഒനര സംഖ്്യയുയെ കൃതനികൾ തമ്നിൽ ഗുണനിക്ുനമ്കാൾ, കൃത്യങ്ങ്ങൾ തമ്നിൽ കൂട്ടണം.

ബീീജ്ഗണനിതഭകാഷയനിൽ

x ഏതു സംഖ്്യയും m, n ഇവ ഏതു രണ്് എണ്ണൽസംഖ്്യകളും ആയകാലും 

xm × xn = xm + n

ഇതനിൽ രണ്ുകകാര്യങ്ങളുണ്്.

 (i) ഒനര സംഖ്്യയുയെ രണ്ു കൃതനികളുയെ ഗുണേഫലം ആ സംഖ്്യയുയെതയന് കൃതനിയകാണ് 

 (ii) ഗുണേഫലത്നിയറെ കൃത്യങ്ം, ഗുണനിക്ുന് സംഖ്്യകളുയെ കൃത്യങ്ങ്ങളുയെ തുകയകാണ് 

രണ്നിൽക്ൂെുതൽ കൃതനികൾ ഗുണനിക്ുനമ്കാഴും ഇതുതയന് യചയ്കാം.  

ഉദകാഹരണമകായനി 32 × 35 × 34 ഇങ്ങയേ കണക്കാക്കാം:

 32 × 35 × 34 = (32 × 35) × 34

  = 37 × 34 

  = 311

ഗുണേഫലങ്ങയള അഭകാജ്്യസംഖ്്യകളകായനി ഘെകക്നിയ യചയ്കാൻ കൃതനികളുയെ ഈ തത്വം ഉപ

നയകാഗനിക്കാം.

ഉദകാഹരണമകായനി 96 × 144 യേ അഭകാജ്്യസംഖ്്യകളുയെ ഗുണേഫലമകായനി എഴുതണയമന്ു 

കരുതുക. ആദ്യം ഓനരകാന്നിയേയും ഇങ്ങയേ എഴുതകാം:

 96 = 2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 3 = 25 × 3 

 144 = 2 × 2 × 2 × 2 × 3 × 3 = 24 × 32

അനപ്പകാൾ,

 96 × 144 = (25 × 3) × (24 × 32)

  = (25 × 24) × (3 × 32)

  = 29 × 33

മയറ്റകാരു ഉദകാഹരണം നേകാക്കാം:

1 മുതൽ 9 വയരയുള്ള എണ്ണൽസംഖ്്യകളുയെ ഗുണേഫലയത് അഭകാജ്്യസംഖ്്യകളുയെ 

ഗുണേഫലമകായനി എഴുതണം.
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ഇതനിയല അഭകാജ്്യസംഖ്്യകളകായ 2, 3, 5, 7 ഇവയയ ഒന്ും യചനയ്ണ്തനി്ല. മറ്റുള്ളവയയ അഭകാജ്്യ

സംഖ്്യകളുയെ ഗുണേഫലമകാക്കാം:

 4 = 22

 6 = 2 × 3

 8 = 23 

 9  =  32

അനപ്പകാൾ

 1 × 2 × 3 × 4 × 5 × 6 × 7 × 8 × 9 = 2 × 3 × 22 × 5 × (2 × 3) × 7 × 23 × 32

  = (2 × 22 × 2 × 23) × (3 × 3 × 32) × 5 × 7 

  = 27 × 34 × 5 × 7

ഈ കണക്ുകളനിൽ ഗുണേഫലങ്ങൾ കണക്കാക്കായതതയന് അവയയ അഭകാജ്്യസംഖ്്യകളുയെ 

ഗുണേഫലമകായനി എഴുതനിയത് കണ്നിന്ല ?

ഇേനി ഈ കണക്ുകൾ യചയ്ുനേകാക്ൂ:

(1) ചുവയെപ്പറയുന് സംഖ്്യകളുയെ ഗുണേഫലം അഭകാജ്്യസംഖ്്യകളുയെ കൃതനികളുയെ ഗുണേ 

ഫലമകായനി എഴുതുക:

 (i) 72 × 162 (ii) 225 × 135 (iii) 105 × 175 (iv) 25 × 45 × 75

(2) 1 മുതൽ 15 വയരയുള്ള എണ്ണൽസംഖ്്യകളുയെ ഗുണേഫലയത് അഭകാജ്്യസംഖ്്യകളുയെ 

കൃതനികളുയെ ഗുണേഫലമകായനി എഴുതുക.

(3) 1 മുതൽ 25 വയരയുള്ള എണ്ണൽസംഖ്്യകളനിൽ

 (i)  2 യകകാണ്് മനിചെമനി്ലകായത ഹരനിക്കാൻ കഴനിയുന്തും 4 യകകാണ്് മനിചെമനി്ലകായത ഹരനിക്കാൻ 

കഴനിയകാത്തും ആയ സംഖ്്യകൾ ഏയതകായക്യകാണ് ?

 (ii)  4 യകകാണ്് മനിചെമനി്ലകായത ഹരനിക്കാൻ കഴനിയുന്തും 8 യകകാണ്് മനിചെമനി്ലകായത ഹരനിക്കാൻ 

കഴനിയകാത്തുമകായ സംഖ്്യകൾ ഏയതകായക്യകാണ് ?

 (iii) 8 യകകാണ്് മനിചെമനി്ലകായത ഹരനിക്കാൻ കഴനിയുന്വയും 16 യകകാണ്് മനിചെമനി്ലകായത ഹരനി

ക്കാൻ കഴനിയകാത്തുമകായ സംഖ്്യകൾ ഏയതകായക്യകാണ് ?

 (iv)  1 മുതൽ 25 വയരയുള്ള എണ്ണൽസംഖ്്യകളുയെ ഗുണേഫലയത് മനിചെമനി്ലകായത ഹരനി

ക്കാൻ കഴനിയുന് 2 യറെ ഏറ്റവും വലനിയ കൃതനി ഏതകാണ് ?
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(4) 1 മുതൽ 25 വയരയുള്ള എണ്ണൽസംഖ്്യകളുയെ ഗുണേഫലയത് മനിചെമനി്ലകായത ഹരനിക്കാൻ 

കഴനിയുന് 

 (i) 5 യറെ ഏറ്റവും വലനിയ കൃതനി എന്കാണ് ? 

 (ii)  10 യറെ കൃതനിനയകാ ?

 (iii) 1 മുതൽ 25 വയരയുള്ള എണ്ണൽസംഖ്്യകളുയെ ഗുണേഫലത്നിയറെ അവസകാേം എത്ര  

പൂജ്്യങ്ങൾ ഉണ്കാകും ?

കൃതികളുടട ഹരണം

256 ÷ 32 എത്രയകാണ് ?

ഹരനിക്ുന്തനിേുമുമ്് ഘെകങ്ങളകാക്ുന്ത് സൗകര്യമകാണന്ലകാ.

 256 = 2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 2 = 28

 32 = 2 × 2 × 2 × 2 × 2 = 25

അനപ്പകാൾ കണ്ുപനിെനിനക്ണ്ത്,

28 ÷ 25

അതകായത്, 25 യേ എന്ുയകകാണ്ു ഗുണനിചെകാൽ 28 കനിട്ടും എന്കാണ് നചകാദ്യം

നേരയത് കണ്തേുസരനിചെ്

25 × 23 = 28

ഇതനിൽേനിന്്,

28 ÷ 25 = 23

എന്ു കകാണകാമന്ലകാ. അതകായത്

256 ÷ 32 = 8

ഇതുനപകായല 15625 യേ 625 യകകാണ്ു ഹരനിചെു നേകാക്കാം.

5 യകകാണ്ു തുെർചെയകായനി ഹരനിചെ്, രണ്ു സംഖ്്യകയളയും 5 യറെ കൃതനികളകായനി എഴുതകാം:

15625 = 56

625 = 54

അനപ്പകാൾ നചകാദ്യം ഇങ്ങയേയകാകും:

15625 ÷ 625 = 56 ÷ 54
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അതകായത്,

54 യേ എന്ുയകകാണ്ു ഗുണനിചെകാൽ 56 ആകും ?

ഒനര സംഖ്്യയുയെ കൃതനികൾ ഗുണനിക്ുനമ്കാൾ കൃത്യങ്ം തുകയകാകുമന്ലകാ. ഇവനിയെ ആദ്യയത് 

കൃത്യങ്ം 4 യേ, രണ്കാമയത് കൃത്യങ്ം 6 ആക്ണം

അനപ്പകാൾ നചകാദ്യം ഇങ്ങയേയകാക്കാം:

4 യേ 6 ആക്കാൻ എത്ര കൂട്ടണം ?

ഇേനി പുറനകകാട്ട് ആനലകാചനിചെകാൽ ആദ്യയത് കണക്നിേ് ഉത്രമകായനിന്ല ?

 •  4 + 2 = 6

 •  54 × 52 = 56

 •  56 ÷ 54 = 52

 • 15625 ÷ 625 = 25

ഇതുനപകായല, 815 ÷ 86 കണക്കാക്കാൻ എങ്ങയേയകാണ് ആനലകാചനിനക്ണ്ത് ?

 •  815 യേ 86 യകകാണ്ു ഹരനിചെകാൽ എന്ു കനിട്ടും ?

 •  86 യേ 815 ആക്കാൻ 8 യറെ ഏതു കൃതനിയകകാണ്ു ഗുണനിക്ണം ?

 • 6 യേ 15 ആക്കാൻ എന്ു കൂട്ടണം ?

അവസകാേയത് നചകാദ്യത്നിയറെ ഉത്രം കണക്കാക്നിയകാൽ, പുറനകകാട്ട് ആനലകാചനിചെ്, ആദ്യയത് 

നചകാദ്യത്നിയറെ ഉത്രം കണ്ുപനിെനിക്കാം:

 • 15 − 6 = 9

 • 6 + 9 = 15

 • 86 × 89 = 815

 •  815 ÷ 86 = 89

ഇനപ്പകാൾയചയ് മൂന്ു കണക്ുകളും ഒന്ുകൂെനി നേകാക്കാം:

 28 ÷ 25 = 23 = 28 − 5

 56 ÷ 54 = 52  =  56 − 4

 815 ÷ 86 = 89  =  815 − 6
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ഇത് ഒരു യപകാതുതത്വമകായനി പറയകാമന്ലകാ.

പൂജ്്യമ്ലകാത് ഒരു സംഖ്്യയുയെ വലനിയ കൃതനിയയ അനത സംഖ്്യയുയെ യചറനിയ കൃതനിയകകാണ്ു 

ഹരനിക്ുനമ്കാൾ, കൃത്യങ്ങ്ങൾ തമ്നിൽ കുറയ്കണം

ഇേനി ഇത് ബീീജ്ഗണനിതഭകാഷയനിൽ എഴുതകാം:

x പൂജ്്യമ്ലകാത് ഏതു സംഖ്്യയും m, n ഇവ m > n ആയ ഏത് എണ്ണൽസംഖ്്യകളും ആയകാലും

x
x xn

m m n= -

ബീീജ്ഗണനിതത്നിൽ യപകാതുയവ ഹരണയത് ഭനിന്രൂപത്നിൽ എഴുതുന്തുയകകാണ്കാണ് xm ÷ xn 

എന്തനിയേ x
x

n

m
 എയന്ഴുതനിയത്.

മയറ്റകാരു കണക്ു നേകാക്കാം:

288 ÷ 36

നേരയത് യചയ്തുനപകായല ആദ്യം രണ്ു സംഖ്്യകയളയും ഘെകങ്ങളകായനി പനിരനിയചെഴുതനിയകാൽ

 288 = 25 × 32

 36  =  22 × 32

ഇേനിയയന്ു യചയ്ും ?

ഹരനിക്ുനമ്കാൾ യപകാതുഘെകങ്ങൾ ഒഴനിവകാക്കാമന്ലകാ. അനപ്പകാൾ

(25 × 32) ÷ (22 × 32) = 25 ÷ 22

ഈ ഹരണം എളുപ്പം യചയ്കാം:

25 ÷ 22 = 25 − 2 = 23

ഈ യചയ്യത്ലകാം ഒരുമനിചെ് എഴുതനിയകാനലകാ ?

 288 ÷ 36 = (25 × 32) ÷ (22 × 32) 

  = 25 ÷ 22

  = 23

  = 8
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ഇേനി ഈ കണക്ുകൾ യചയ്ു നേകാക്ൂ

(1) ചുവയെയുള്ള ഹരണഫലങ്ങൾ കണക്കാക്ുക

 (i) 512 ÷ 64 (ii) 3125 ÷ 125 (iii) 243 ÷ 27 (iv) 1125 ÷ 45

(2) (i) 210 യറെ പകുതനിയയ 2 യറെ കൃതനിയകായനി എഴുതുക

 (ii)  312 യറെ മൂന്നിയലകാരു ഭകാഗത്നിയേ 3 യറെ കൃതനിയകായനി എഴുതുക

ചനില ഭനിന്സംഖ്്യകയള ലഘൂകരനിക്കാേും കൃത്യങ്ങ്ങൾ ഉപനയകാഗനിക്കാം. 

ഉദകാഹരണമകായനി 
512

64  എന് ഭനിന്സംഖ്്യ നേകാക്ുക

അംശയത്യും നേദയത്യും ഘെകക്നിയ യചയ്് ഇങ്ങയേ എഴുതകാം:

64 = 26,     512 = 29

അനപ്പകാൾ

 
512

64  = 2
2
9

6

  = 2 2
2
6 3

6

#

  = 
2

2

2

1
6

6

3#

  = 
2

1
3  = 

8

1

എന്ു കണക്കാക്കാം.

ഇതുനപകായല,

 
343

49  = 7
7
3

2

  = 7 7
7
2

2

#

  = 
7

7

7

1
2

2

#

  = 
7

1
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ഇതനിൽ രണ്നിലും യചയ് ക്നിയയുയെ ബീീജ്ഗണനിതരൂപം ഇങ്ങയേ എഴുതകാം:

x പൂജ്്യമ്ലകാത് ഏതു സംഖ്്യ ആയകാലും, m, n ഇവ m < n ആയ ഏത് എണ്ണൽസംഖ്്യകൾ 

ആയകാലും

x
x

x
1

n
m

n m= -

ഇതുനപകായല ചുവയെയുള്ള ഭനിന്സംഖ്്യകൾ ലഘൂകരനിചെ് എഴുതകാമന്ലകാ:

 (i) 
243

27  (ii) 
3125

125  (iii) 
64

48  (iv) 
81

54

മടങ്ങും കൃതിയും

4 യറെ 3 മെങ്ങും 6 യറെ 3 മെങ്ങും കൂട്ടനിയകാൽ എന്ു കനിട്ടും ?

10 യറെ 3 മെങ്ങ്, അന്ല ?

എന്ുയകകാണ്കാണ് ഇതു ശരനിയകാകുന്ത് ?

 4 യറെ 3 മെങ്ങ് = 4 + 4 + 4

 6 യറെ 3 മെങ്ങ് = 6 + 6 + 6

ഇവ തമ്നിൽ കൂട്ടുനമ്കാൾ, 4 ഉം 6 ഉം നജ്കാെനികളകാക്നി കൂട്ടനിയകാനലകാ ?

(4 യറെ 3 മെങ്ങ്) + (6 യറെ 3 മെങ്ങ്) = (4 + 6) + (4 + 6) + (4 + 6) = 10 + 10 +10 = 10 യറെ 3 മെങ്ങ്

ഇതു ചുരുക്നി ഇങ്ങയേ എഴുതകാം:

(4 × 3) + (6 × 3) = (4 + 6) × 3

മെങ്ങുകൾക്ു പകരം കൃതനികളകാക്നിയകാനലകാ ?

 4 യറെ 3-കാം കൃതനി = 4 × 4 × 4

 6 യറെ 3-കാം കൃതനി = 6 × 6 × 6

കൂട്ടുന്തനിേു പകരം ഗുണനിക്കാം. അതനിലും 4 ഉം 6 ഉം നജ്കാെനികളകാക്നി ഗുണനിക്കാം:

(4 യറെ 3-കാം കൃതനി) × (6 യറെ 3-കാം കൃതനി) = (4 × 6) × (4 × 6) × (4 × 6) = (4 × 6) യറെ 3-കാം കൃതനി 

(4 × 6) യറെ 3-കാം കൃതനി എന്ത് (4 × 6)3 എയന്ഴുതകാം. അനപ്പകാൾ മുകളനിയല സമവകാക്യം ഇങ്ങയേ

ചുരുക്കാം:

43 × 63 = (4 × 6)3
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ഇതനിയല 4, 6, 3 എന്നിവയ്കു പകരം മറ്റു സംഖ്്യകൾ എെുത്കാലും, ഈ രീതനിയനിൽത്യന് ഇനത 

ബീന്ം കനിട്ടുമന്ലകാ

അനപ്പകാൾ യപകാതുയവ എന്ു പറയകാം ?

രണ്ു സംഖ്്യകളുയെ ഒനര കൃതനികൾ തമ്നിലുള്ള ഗുണേഫലം, സംഖ്്യകളുയെ ഗുണേ  

ഫലത്നിയറെ അനത കൃതനിയകാണ്

ബീീജ്ഗണനിതം ഉപനയകാഗനിചെു പറഞ്കാനലകാ ?

x, y ഇവ ഏതു രണ്ു സംഖ്്യകളും n ഏത് എണ്ണൽസംഖ്്യയും ആയകാലും

xnyn = (xy)n

ചനില ഗുണേക്നിയകൾ എളുപ്പമകാക്കാൻ ഇത് ഉപനയകാഗനിക്കാം. ഉദകാഹരണമകായനി 625 × 16 
നേകാക്ുക.

 625 = 54 

 16 = 24

എന്ു കണ്ുകഴനിഞ്കാൽ

625 × 16 = 54 × 24 = (5 × 2)4 = 104 = 10000

എന്് എളുപ്പം കണക്കാക്കാം.

മയറ്റകാരു കണക്ു നേകാക്കാം.

7 യറെ 2 മെങ്ങനിയറെ 5 മെങ്ങ് എത്രയകാണ് ?

ഇങ്ങയേ കണക്കാക്കാം:

 •  7 യറെ 2 മെങ്ങ് 7 × 2 = 14

 •  14 യറെ 5 മെങ്ങ് 14 × 5 = 70

ഇങ്ങയേയും ആകകാം:

 •  2 യറെ 5 മെങ്ങ് 2 × 5 = 10

 •  7 യറെ 10 മെങ്ങ് 7 × 10 = 70

ഇത് എന്ുയകകാണ്് ശരനിയകാകുന്ു എന്ു നേകാക്കാം:

 7 യറെ  2 മെങ്ങ് = 7 + 7 

 (7 + 7) യറെ 5 മെങ്ങ് = (7 + 7) + (7 + 7) + (7 + 7) + (7 + 7) + (7 + 7) 

  =  7 യറെ 10 മെങ്ങ് 
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ഈ കണക്ുകൂട്ടൽ ഇങ്ങയേ എഴുതകാം:

 (7 × 2) ×5 = 7 × (2 × 5)

നേരയത് യചയ്തുനപകായല മെങ്ങുകൾക്ു പകരം കൃതനികളകാക്നിയകാനലകാ ?

7 യറെ 2-കാം കൃതനിയുയെ 5-കാം കൃതനി എത്രയകാണ് ?

 7 യറെ 2-കാം കൃതനി  =  7 × 7

 (7 × 7) യറെ 5-കാം കൃതനി = (7 × 7) × (7 × 7) × (7 × 7) × (7 × 7) × (7 × 7)

  = 7 യറെ 10-കാം കൃതനി

കൃതനികളകായനി എഴുതനി, ഈ സമവകാക്യം ചുരുക്കാം. ഇതനിൽ (7 × 7)5 എന്തനിയേ (72)5 എയന്ഴു

തകാം. അനപ്പകാൾ സമവകാക്യം ഇങ്ങയേയകാക്കാം:

(72)5 = 710

നവയറ സംഖ്്യകൾ എെുത്കാലും ഇനത ബീന്ംതയന് കനിട്ടനിന്ല ? എന്കാണ് ആ ബീന്ം ?

ഒരു സംഖ്്യയുയെ കൃതനിയുയെ കൃതനി കണക്കാക്കാൻ, കൃത്യങ്ങ്ങൾ തമ്നിൽ ഗുണനിക്ണം

ബീീജ്ഗണനിതത്നിൽ എഴുതനിയകാനലകാ ?

x ഏതു സംഖ്്യയും m, n ഇവ ഏത് എണ്ണൽസംഖ്്യകളും ആയകാലും

(xm)n = xmn

ഒരു സംഖ്്യയയ അഭകാജ്്യസംഖ്്യകളുയെ ഗുണേഫലമകായനി എഴുതനിക്ഴനിഞ്കാൽ, അതനിയറെ 

കൃതനികയള ഇങ്ങയേ പനിരനിയചെഴുതകാൻ ഈ തത്വങ്ങൾ ഉപനയകാഗനിക്കാം.

ഉദകാഹരണമകായനി

144 = 24 × 32

എന്ു കണ്ുകഴനിഞ്കാൽ

 1445 = (24 × 32)5

  = (24)5 × (32)5 

  = 220 × 310

എയന്ഴുതകാം.
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ഇേനി ഈ കണക്ുകൾ യചയ്ുനേകാക്ൂ:

(1) ചുവയെയുള്ള ഗുണേങ്ങൾ മേക്ണക്കായനി യചയ്ുക

 (i) 52 × 42 (ii) 53 × 63 (iii) 253 × 43 (iv) 1252 × 82

(2) ചുവയെയുള്ള സംഖ്്യകയള വ്യത്യസ്ത അഭകാജ്്യസംഖ്്യകളുയെ കൃതനികളുയെ ഗുണേഫലമകായനി 

എഴുതുക

 (i) 152 (ii) 303 (iii) 122 × 212 (iv) 122 × 213
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സ്റയാൻഡേർേ് - VII 

ഘടകങ്ങൾ

അഭാജ്്യസംഖ്്യകൾ എന്നു കകട്ടിട്നുണ്ടക്ലാ: 1 ഉം ആ സംഖ്്യയനും മാത്ം ഘടകങ്ങളായനുള്ള,  

1 കേക്ാൾ വലടിയ എണ്ണൽസംഖ്്യകൾ

ഉദാഹരണമായടി  2, 3, 5, 7, 11, ...

ഇവ ഓകരാന്ടിേനും രണ്ടനു ഘടകങ്ങൾ മാത്മാണനുള്ളത്.

ഒരനു അഭാജ്്യസംഖ്്യയനുടട രണ്ടാംകൃതടി എടനുത്ാകലാ ? 

ഉദാഹരണമായടി, 72 = 49

ഇതടിേ് എത് ഘടകങ്ങളനുണ്ട് ?

1, 7, 49 എന്നീ മൂടന്ണ്ണം മാത്മക്ലയനുള്ളൂ ?

മൂന്ാംകൃതടി ആയാകലാ ? 73 = 343

എട്താടക്യാണ് ഘടകങ്ങൾ ?

1, 7, 49, 343 എന്നീ ോലനു ഘടകങ്ങൾ മാത്ം.

ഇേടി 74 കണക്ാക്ാടതതടന് അതടിേ് എത് ഘടകങ്ങൾ ഉടണ്ടന്് പറയാകമാ ? 

1, 7, 72, 73, 74 എന്നീ 5 ഘടകങ്ങൾ

ഇതനുകപാകല, 115 എത്യാടണന്് അറടിയാടതതടന് അതടിടറെ ഘടകങ്ങളനുടട എണ്ണം  

പറയാമക്ലാ ? 

അക്പാൾ, ടപാതനുടവ ഒരനു അഭാജ്്യസംഖ്്യയനുടട കൃതടിയനുടട ഘടകങ്ങളനുടട എണ്ണടത്ക്നുറടിച്് 

എ്തനു പറയാം ?

9 സംഖ്്യയാബന്ധങ്ങൾ
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ഏത് അഭാജ്്യസംഖ്്യയനുടട കൃതടിയനുടടയനും ഘടകങ്ങളനുടട എണ്ണം, കൃത്യങ്കകത്ക്ാൾ ഒന്നു 

കൂടനുതലാണ്

ഇത് ബനീജ്ഗണടിതഭാഷയടിൽ എഴനുതടിയാകലാ ?

p ഒരനു അഭാജ്്യസംഖ്്യയനും, n ഒരനു എണ്ണൽസംഖ്്യയനുമാടണങ്കടിൽ, pn എന് സംഖ്്യയനുടട  

ഘടകങ്ങളനുടട എണ്ണം n + 1 ആണ്

ഒരനു അഭാജ്്യസംഖ്്യടയ അതനുടകാണ്ടനുതടന് ആവർത്ടിച്നു ഗനുണടിച്താണക്ലാ അതടിടറെ 

കൃതടികൾ. അങ്ങടേ ഗനുണടിക്നുക്പാൾ ഘടകങ്ങളനുടട എണ്ണം എങ്ങടേ മാറനുന്നു എന്നു കണ്ടനു.

ഇേടി ഒരനു അഭാജ്്യസംഖ്്യടയ മട്റാരനു അഭാജ്്യസംഖ്്യടകാണ്ടനു ഗനുണടിച്ാകലാ ?
ഉദാഹരണമായടി 5 × 7 = 35 കോക്ാം:

ആദ്യം 5 ടറെ ഘടകങ്ങളായ 1 ഉം 5 ഉം എടനുക്ാം. ഇവ രണ്ടനും 35 ടറെയനും ഘടകങ്ങളാണക്ലാ

ഇേടി ഈ രണ്ടനു ഘടകങ്ങടളയനും 7 ടകാണ്ടനു ഗനുണടിച്നു കടിട്നുന് 7 ഉം 35 ഉം 35 ടറെ ഘടകങ്ങൾ 

തടന്.
അക്പാൾ 35 േ് എത് ഘടകങ്ങളായടി ?
 1 5 (5 ടറെ ഘടകങ്ങൾ)
 7 35  (5 ടറെ ഘടകങ്ങടള 7 ടകാണ്ട് ഗനുണടിച്ത്)
എന്ടിങ്ങടേ 4 ഘടകങ്ങൾ

52 × 7 = 25 × 7 = 175 ആയാകലാ ?
ആദ്യം, 52 = 25 ടറെ 3 ഘടകങ്ങൾ

1, 5, 52 അതായത് 1, 5, 25
ഇേടി ഇവ ഓകരാന്ടിടേയനും 7 ടകാണ്ടനു ഗനുണടിച്നു കടിട്നുന് കവടറ 3 ഘടകങ്ങൾ

 1 5 52  
അതായത്

  1 5 25

 7 5 × 7 52 × 7  7 35 175

ആടക 3 + 3 = 3 × 2 = 6 ഘടകങ്ങൾ

ഇേടി 52 × 72 ആയാകലാ ? ഈ സംഖ്്യ ഗനുണടിടച്ഴനുതാടത ഘടകങ്ങൾ കണക്ാക്ാം.

കേരടത് കണ്ടനുപടിടടിച് 52 × 7 ടറെ ഘടകങ്ങൾ എ്ലാം 52 × 72 ടറെയനും ഘടകങ്ങൾ ആണക്ലാ.

പനുതടിയതായടി വരനുന് ഘടകങ്ങൾ എട്താടക്യാണ് ?

മനുകളടിടല പട്ടികയടിൽ, ആദ്യടത് വരടിയടിടല 1, 5, 52 എന്ടിവടയ 7 ടകാണ്ടനു ഗനുണടിച്ാണക്ലാ 

രണ്ടാമടത് വരടി എഴനുതടിയത്.

ഇേടി ആദ്യടത് വരടിയടിടല സംഖ്്യകടള 72 ടകാണ്ടനു ഗനുണടിച്ാൽ 52 × 72 ടറെ ബാക്ടി ഘടക

ങ്ങൾ കടിട്നും; അതായത്

1 × 72, 5 × 72, 52 × 72
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സ്റയാൻഡേർേ് - VII 

എ്ലാം കേർടത്ഴനുതടിയാൽ

 1 5 52 (25 ടറെ ഘടകങ്ങൾ)

 7 5 × 7 52 × 7 (25 ടറെ ഘടകങ്ങടള 7 ടകാണ്ട് ഗനുണടിച്ത്)

 72 5 × 72 52 × 72 (25 ടറെ ഘടകങ്ങടള 72 ടകാണ്ട് ഗനുണടിച്ത്)

ആടക 3 × 3 = 9 ഘടകങ്ങൾ.

52 × 73 ടറെ ഘടകങ്ങളാണ് കവണ്ടടതങ്കടിൽ, ആദ്യടത് വരടിയടിടല 1, 5, 52 ഇവടയ 73 ടകാണ്ട് 

ഗനുണടിച്് ഒരനു വരടി കൂടടി എഴനുതടിയാൽക്പാകര ?

 1 5 52

 7 5 × 7 52 × 7

 72 5 × 72 52 × 72

 73 5 × 73 52 × 73

ഘടകങ്ങളനുടട എണ്ണം 3 × 4 = 12

53 × 73 ആയാകലാ ?

ആദ്യടത് വരടിയടിൽ 53 കൂടടി വരനും; അതടിടറെ േനുവടട 53 × 7, 53 × 72, 53 × 73 ഇവയനും കേർന്് 

ഒരനു പനുതടിയ േടിരയനും:

 1 5 52 53

 7 5 × 7 52 × 7 53 × 7

 72 5 × 72 52 × 72 53 × 72

 73 5 × 73 52 × 73 53 × 73

ആടക 4 × 4 = 16 എണ്ണം.

ഈ ഉദാഹരണങ്ങളടിടല സംഖ്്യകൾ മാറടിയാൽ, ഘടകങ്ങൾ മാറനും; എന്ാലനും അവയനുടട 

എണ്ണം ഇതനുകപാടലതടന് കണക്ാക്ാമക്ലാ.

ഉദാഹരണമായടി 114 × 172 എന് സംഖ്്യയ്ക് എത് ഘടകങ്ങളനുണ്ട് ?

ഇങ്ങടേ ആകലാേടിക്ാം:

	 • 114 ടറെ 5 ഘടകങ്ങൾ

	 •		 അവ ഓകരാന്ടിടേയനും 17 ടകാണ്ട് ഗനുണടിച്നു കടിട്നുന് 5 എണ്ണം കൂടടി

	 •	 ആദ്യം പറഞ്ഞ സംഖ്്യകടളടയ്ലാം 172 ടകാണ്ടനു ഗനുണടിച്നു കടിട്നുന് 5 എണ്ണം വനീണ്ടനും

	 •	 ആടക 5 × 3 = 15 എണ്ണം
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ഘടകചതുരം

p, q ഇവ വ്യത്യസ്ത അഭാജ്്യസംഖ്്യകളനും, m, n 
ഇവ എണ്ണൽസംഖ്്യകളനും ആടണങ്കടിൽ, pmqn 

എന് സംഖ്്യയനുടട ഘടകങ്ങൾ ഇങ്ങടേ 

വരടിയനും േടിരയനുമായടി എഴനുതാം:

1 p p2 .... pm

q pq p2q .... pmq

q2 pq2 p2q2 .... pmq2

...............................................................

qn pqn p2qn .... pmqn

ആദ്യടത് വരടിയടിൽ, 1 ഉം p യനുടട m കൃതടികളനും 

ആയടി, m + 1 സംഖ്്യകൾ. ഇവ ഓകരാന്ടിടേ

യനും q വടിടറെ n കൃതടികൾ ടകാണ്ടനു ഗനുണടിച്നു 

കനുട്നുന് സംഖ്്യകളനുടട n വരടികൾ കൂടടി. m + 1 
സംഖ്്യകൾ വനീതമനുള്ള n + 1 വരടികൾ അങ്ങടേ 
ആടക (m + 1)(n + 1) സംഖ്്യകൾ

കവണടമങ്കടിൽ ഘടകങ്ങൾ ഇങ്ങടേ പട്ടികയാക്ാം:

 1 11 112 113 114

 17 11 × 17 112 × 17 113 × 17 114 × 17
 172 11 × 172 112 × 172 113 × 172 114 × 172

അക്പാൾ രണ്ടനു അഭാജ്്യസംഖ്്യകളനുടട കൃതടികളനുടട ഗനുണേഫലത്ടിടറെ ഘടകങ്ങടളക്നുറടിച്് 

എ്തനു പറയാം ?

രണ്ട് അഭാജ്്യസംഖ്്യകളനുടട കൃതടികളനുടട ഗനുണേഫലമായ സംഖ്്യയനുടട ഘടകങ്ങളനുടട 

എണ്ണം, രണ്ടനു കൃത്യങ്കങ്ങകളാടനും ഓകരാന്നു കൂട്ടി ഗനുണടിച്നു കടിട്നുന് സംഖ്്യയാണ്.

ബനീജ്ഗണടിതം ഉപകയാഗടിച്് എഴനുതടിയാകലാ ?

p, q ഇവ വ്യത്യസ്ത അഭാജ്്യസംഖ്്യകളനും m, n ഇവ 

ഏടതങ്കടിലനും എണ്ണൽസംഖ്്യകളനും ആടണങ്കടിൽ 

pmqn എന് സംഖ്്യയനുടട ഘടകങ്ങളനുടട എണ്ണം  

(m + 1) (n + 1) ആണ്.

സംഖ്്യയനുടട ഘടകങ്ങളായടി 3 വ്യത്യസ്ത അഭാജ്്യ 

സംഖ്്യകൾ വന്ാകലാ ?

ഉദാഹരണമായടി 53 × 72 × 19 എന് സംഖ്്യയ്ക് എത് 

ഘടകങ്ങളനുണ്ട് ?

53 × 72 േ് 4 × 3 = 12 ഘടകങ്ങൾ ഉടണ്ടന്് അറടിയാം. 

അവ ഇങ്ങടേ എഴനുതനുകയനും ടേയ്ാം:

 1 5 52 53

 7 5 × 7 52 × 7 53 × 7

 72 5 × 72 52 × 72 53 × 72

ഈ 12 സംഖ്്യകളനും 53 × 72 × 19 ടറെ ഘടകങ്ങളാണക്ലാ; കൂടാടത ഇവ ഓകരാന്ടിടേയനും 19 
ടകാണ്ടനു ഗനുണടിച്് കടിട്നുന് മ്റനു 12 സംഖ്്യകളനും ഘടകങ്ങളാണ്.

 19 5 × 19 52 × 19 53 × 19

 7 × 19 5 × 7 × 19 52 × 7 × 19 53 × 7 × 19

 72 × 19 5 × 72 × 19 52 × 72 × 19 53 × 72 × 19

എ്ലാം കൂടടി 12 × 2 = 24 ഘടകങ്ങൾ. 

53 × 72 × 192 ആടണങ്കടിൽ, ഇതടിടേ്ലാം പനുറകമ, ആദ്യടത് േതനുരത്ടിടല സംഖ്്യകടളടയ്ലാം 
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192 ടകാണ്ടനു ഗനുണടിച്നുള്ള മൂന്ാമടതാരനു േതനുരവനും കൂടടി വരനും.

 19 5 × 192 52 × 192 53 × 192

 7 × 192 5 × 7 × 192 52 × 7 × 192 53 × 7 × 192

 72 × 192 5 × 72 × 192 52 × 72 × 192 53 × 72 × 192

ഘടകങ്ങളനുടട എണ്ണം 12 × 3 = 36 ആകനും.

ഇങ്ങടേ ഓകരാ പനുതടിയ അഭാജ്്യസംഖ്്യയനുടട കൃതടി കേർക്നുക്പാഴനും, ഘടകങ്ങളനുടട എണ്ണം, 

കൃത്യങ്കത്ടികോട് ഒന്നു കൂട്ടിയ അത്യനും മടങ്ങാകനും. ടപാതനുടവ പറഞ്ഞാൽ:

ഒരനു സംഖ്്യയനുടട ഘടകങ്ങളനുടട എണ്ണം, അതടിടേ വ്യത്യസ്ത അഭാജ്്യസംഖ്്യകളനുടട  

ഗനുണേഫലമായടി പടിരടിടച്ഴനുതനുന്തടിടല ഓകരാ കൃത്യങ്കത്ടികോടനും ഒന്നു കൂട്ടിയ  

സംഖ്്യകളനുടട ഗനുണേഫലമാണ്

ഈ കണക്നുകൾ ടേയ്നു കോക്ൂ:

(1) േനുവടട്പറയനുന് സംഖ്്യകളനുടട ഘടകങ്ങളനുടട എണ്ണം കണ്ടനുപടിടടിക്നുക:

 (i)  40 (ii)  54 (iii) 60 (iv) 100 (v)  210

(2) ഒരനു സംഖ്്യയനുടട ഘടകങ്ങളനുടട എണ്ണത്ടിൽേടിന്് സംഖ്്യയനുടട േടില സവടികേഷതകൾ 

പറയാൻ കഴടിയനും. ഘടകങ്ങളനുടട എണ്ണം 5 വടര േനുവടടയനുള്ള പട്ടികയടിലനുണ്ട്. തനുടർന്് 

ഘടകങ്ങളനുടട എണ്ണം 10 വടര എഴനുതടി, പട്ടിക വലനുതാക്നുക:

ഘടകങ്ങളുടട  

എണ്ം
സംഖ്്യയുടട രൂപം ബീജഗണിതരൂപം

1 1

2 അഭാജ്്യസംഖ്്യ

3 അഭാജ്്യസംഖ്്യയനുടട രണ്ടാംകൃതടി    p2 (p അഭാജ്്യസംഖ്്യ)

4

അഭാജ്്യസംഖ്്യയനുടട മൂന്ാംകൃതടി   p3 (p അഭാജ്്യസംഖ്്യ)

രണ്ട് അഭാജ്്യസംഖ്്യകളനുടട  

ഗനുണേഫലം
pq (p, q അഭാജ്്യസംഖ്്യകൾ)

5 അഭാജ്്യസംഖ്്യയനുടട ോലാംകൃതടി  p4 (p അഭാജ്്യസംഖ്്യ)
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ഗണിതം

ടപയാതുഘടകങ്ങൾ

രണ്ടനു സംഖ്്യകളനുടട ടപാതനുഘടകങ്ങൾ എന്ാൽ എ്താടണന്് ഓർമ്മയനുകണ്ടാ ?

ഉദാഹരണമായടി 12, 18 എന്നീ സംഖ്്യകൾ എടനുത്ാൽ 2, 3, 6 എന്നീ സംഖ്്യകൾ 12, 18 എന്നീ 

രണ്ടനു സംഖ്്യകളനുടടയനും ഘടകങ്ങളാണ്; അതായത് ഇവ 12 ടറെയനും 18 ടറെയനും ടപാതനു 

ഘടകങ്ങളാണ്.

12 േനും 18 േനും ഇേടി ഏടതങ്കടിലനും ടപാതനുഘടകമനുകണ്ടാ ?

1 എന് സംഖ്്യ എ്ലാ സംഖ്്യകളനുടടയനും ഘടകമാണക്ലാ.

ഇതനുകപാടല 42, 70 ഇവയനുടട ടപാതനുഘടകങ്ങൾ എങ്ങടേ കണ്ടനുപടിടടിക്നും ?

42 ടറെയനും 70 ടറെയനും എ്ലാ ഘടകങ്ങളനും എഴനുതാൻ അറടിയാമക്ലാ. അതടിൽേടിന്് ടപാതനു 

ഘടകങ്ങൾ തടിരടഞ്ഞടനുക്ാം.

കനുകറക്ൂടടി എളനു്പത്ടിൽ ഇതനു ടേയ്ാം. ആദ്യം രണ്ടനു സംഖ്്യകടളയനും അഭാജ്്യസംഖ്്യകളനുടട 

കൃതടികളനുടട ഗനുണേഫലമായടി എഴനുതാം:

42 = 2 × 3 × 7

70 = 2 × 5 × 7

ഇതടിൽേടിന്് 2 ഉം 7 ഉം 42, 70 എന്നീ രണ്ടനു സംഖ്്യകളനുടടയനും  

ഘടകങ്ങളാടണന്നു കാണാമക്ലാ.

ഇേടി 42 ൽ മടിച്മനുള്ള 3 എന് ഘടകം, 70 ടറെ ഘടകമ്ല.

70 ൽ മടിച്മനുള്ള 5 എന് ഘടകം, 42 ടറെ ഘടകവനും അ്ല.

അക്പാൾ 2 ഉം 7 ഉം മാത്മാകണാ ടപാതനുഘടകങ്ങൾ ?

2 × 7 = 14 ഉം രണ്ടടിടറെയനും ഘടകമാണക്ലാ ?

ഇേടികയാ ?

അക്പാൾ 1, 2, 7, 14 ഇവയാണ് 42 ടറെയനും 70 ടറെയനും ടപാതനു ഘടകങ്ങൾ. 

കനുകറക്ൂടടി വലടിയ സംഖ്്യകൾ കോക്ാം: 504 ഉം 540 ഉം

ആദ്യം അഭാജ്്യഘടകങ്ങളാക്ാം:

504 = 23 × 32 × 7

540 = 22 × 33 × 5

2, 3 എന്നീ അഭാജ്്യസംഖ്്യകളാണ് രണ്ടടിലനും ഉള്ളത്.

2 ടറെ കൃതടികൾ കോക്നുക. ആദ്യടത് സംഖ്്യയടിൽ 23. രണ്ടാമടത് സംഖ്്യയടിൽ 22 
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സംഖ്്യയാബന്ധങ്ങൾ

സ്റയാൻഡേർേ് - VII 

ഇതടിൽ 22 എന് സംഖ്്യ 23 ടറെ ഘടകമാണക്ലാ. അക്പാൾ അത് 504 ടറെയനും 540 ടറെയനും  

ഘടകമക്ല ?

ഇതനുകപാടല 3 ടറെ കൃതടികൾ കോക്ടിയാൽ, 32 രണ്ടനു സംഖ്്യകളനുടടയനും ടപാതനുഘടകമാടണ

ന്നു കാണാം.

അക്പാൾ 22 × 32 ഉം, അതടിടറെ ഘടകങ്ങളനുമാണ് 504 ടറെയനും 540 ടറെയനും ടപാതനുഘടകങ്ങൾ

വടിസ്തരടിടച്ഴനുതടിയാൽ

 1 2 22  

അതായത് 

 1 2 4

 3 2 × 3 22 × 3  3 6 12

 32 2 × 32 22 × 32  9 18 36

ഒരനു ഉദാഹരണം കൂടടി കോക്ാം.

1260 ടറെയനും 1320 ടറെയനും ടപാതനുഘടകങ്ങൾ കണക്ാക്നുക

എട്താടക്യാണ് ടേകയ്ണ്ടത് ?

(i) രണ്ടനു സംഖ്്യകടളയനും വ്യത്യസ്ത അഭാജ്്യസംഖ്്യകളനുടട കൃതടികളനുടട ഗനുണേഫലമായടി 

എഴനുതനുക:

1260 = 22 × 32 × 5 × 7 

1320 = 23 × 3 × 5 × 11

(ii) രണ്ടടിലനും ടപാതനുവായനുള്ള അഭാജ്്യസംഖ്്യകൾ 2, 3, 5

(iii) രണ്ടനു സംഖ്്യകളടിലനുമനുള്ള ഇവ ഓകരാന്ടിടറെയനും കൃതടികളടിടല ടേറടിയ കൃതടികൾ 22, 
3, 5

(iv) 22 × 3 × 5 ടറെ ഘടകങ്ങളാണ് ടപാതനുഘടകങ്ങൾ

ഇവ കേരടത് ടേയ്തനുകപാടല ഇങ്ങടേ പട്ടികയാക്ാം:

 1 2 22  

അതായത് 

 1 2 4

 3 2 × 3 22 × 3  3 6 12

 5 2 × 5 22 × 5  5 10 20

 3 × 5 2 × 3 × 5 22 × 3 × 5  15 30 60

ഇവടിടട ടപാതനുഘടകങ്ങളടിൽ ഏ്റവനും വലനുത് 60 ആണക്ലാ. അതടിടറെ ഘടകങ്ങളാണ് മട്റ്ലാ

ടപാതനുഘടകങ്ങളനും.

കേരടത് ടേയ് ഉദാഹരണങ്ങളനും കോക്നുക. എ്ലാ്റടിലനും ഏ്റവനും വലടിയ ടപാതനുഘടകത്ടി

ടറെ ഘടകങ്ങളാകണാ മ്റനു ടപാതനുഘടകങ്ങൾ ?

ഇതനുകപാടലതടന് ഏതനു രണ്ടനു സംഖ്്യകളനുടടയനും ടപാതനുഘടകങ്ങൾ കണക്ാക്ടിക്ൂടട ?
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ഗണിതം

ഈ കണക്നുകൾ ടേയ്നുകോക്ൂ:

(1)  േനുവടടയനുള്ള സംഖ്്യകളനുടടടയ്ലാം ഏ്റവനും വലടിയ ടപാതനുഘടകവനും മ്റനു ടപാതനുഘടക

ങ്ങളനും കണക്ാക്നുക:

 (i) 45, 75 (ii) 225, 275 (iii) 360, 300 (iv) 210, 504 (v) 336, 588

(2) (i) രണ്ടനു വ്യത്യസ്ത അഭാജ്്യസംഖ്്യകളനുടട ഏ്റവനും വലടിയ ടപാതനുഘടകം എ്താണ് ?

 (ii) രണ്ടനു ഭാജ്്യസംഖ്്യകളനുടട ഏ്റവനും വലടിയ ടപാതനുഘടകം 1 ആകനുകമാ ?

 (iii) രണ്ടനു സംഖ്്യകടള അവയനുടട ഏ്റവനും വലടിയ ടപാതനുഘടകം ടകാണ്ട് ഹരടിച്ാൽ  

കടിട്നുന് സംഖ്്യകളനുടട ഏ്റവനും വലടിയ ടപാതനുഘടകം എ്താണ് ?

അന്്വവേഷണം

രണ്ടനു സംഖ്്യകളനുടട ടപാതനുവായ ഘടകങ്ങൾ കപാടലതടന് ടപാതനുവായ ഗനുണടിതങ്ങടളക്നുറടി

ച്നും ആകലാേടിക്ാം. ഉദാഹരണമായടി 2 ടറെയനും 3 ടറെയനും ഗനുണടിതങ്ങൾ കോക്നുക:

2 ടറെ ഗനുണടിതങ്ങൾ : 2, 4, 6, 8, 10, 12, 14, 16, 18, 20, ...

 3 ടറെ ഗനുണടിതങ്ങൾ : 3, 6, 9, 12, 15, 18, 21, 24, 27, 30, ...

രണ്ടടിടറെയനും മൂന്ടിടറെയനും ഗനുണടിതമായ സംഖ്്യകൾ ഏടതാടക്യാണ് ?

ടപാതനുഗനുണടിതങ്ങൾ : 6, 12, 18, ...

എ്തനുടകാണ്ടാണ് 2 ടറെയനും 3 ടറെയനും ടപാതനുഗനുണടിതങ്ങൾ എ്ലാം 6 ടറെ ഗനുണടിതങ്ങളാകനു

ന്ത് ?

മറടിച്് 6 ടറെ ഗനുണടിതങ്ങൾ എ്ലാം, 2 ടറെയനും 3 ടറെയനും ടപാതനുഗനുണടിതങ്ങൾ ആകണാ ?  
ടപാതനുഗനുണടിതങ്ങടളക്നുറടിച്് േനുവടട്പറയനുന് കാര്യങ്ങൾ ആകലാേടിച്നുകോക്ൂ:

(1) 3 ടറെയനും 4 ടറെയനും ടപാതനുഗനുണടിതങ്ങൾ എ്ലാംതടന് ഏടതങ്കടിലനും ഒരനു സംഖ്്യയനുടട 

ഗനുണടിതങ്ങളാകണാ ?

(2)  4 ടറെയനും 6 ടറെയനും ടപാതനുഗനുണടിതങ്ങൾ എ്ലാംതടന് 24 ടറെ ഗനുണടിതങ്ങൾ ആകണാ ? 
അട്ലങ്കടിൽ ഏതനു സംഖ്്യയനുടട ഗനുണടിതങ്ങളാണ് ?

(3)  രണ്ടനു സംഖ്്യകടള വ്യത്യസ്ത അഭാജ്്യസംഖ്്യകളനുടട കൃതടികളനുടട ഗനുണേഫലമായടി എഴനുതടി 

ക്ഴടിഞ്ഞാൽ അതടിൽേടിന്് സംഖ്്യകളനുടട ഏ്റവനും ടേറടിയ ടപാതനുഗനുണടിതം കണക്ാ

ക്ാൻ കഴടിയനുകമാ ?

(4) രണ്ടനു സംഖ്്യകളനുടട ടപാതനുഗനുണടിതങ്ങടള്ലാം ഏ്റവനും ടേറടിയ ടപാതനുഗനുണടിതത്ടിടറെ 

ഗനുണടിതങ്ങളാകണാ ?
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സ്റോൻകോേർേപ് - VII 

മട്ടത്രികോ�ോണങ്ങൾ

ചതുരങ്ങളുടെ പരപ്പളവ് കണക്കാക്കാൻ അഞ്കാാംക്കാസിൽ പഠിച്ചല്്ലകാ. ചുവടെയുള്ള  

ചതുരത്ിടറെ പരപ്പളവ് എത്രയകാണ് ?

ചതുരത്ിടറെ പരപ്പളവ്, നീളത്ിടറെയുാം ഉയരത്ിടറെയുാം ഗുണനഫലമല്്ല? അല്പ്പകാൾ ഈ 

ചതുരത്ിടറെ പരപ്പളവ് 6 × 4 = 24 ചതുരശ്രടസറെിമീറ്റർ.

ഇതിടന നെുവിൽക്കൂെി വിലങ്ങടന മുറിച്ച്, രണ്ു ചതുരമകാക്ിയകാല്ലകാ ?

10 ത്രികോ�ോണപ്പരപ്പപ്
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ഗണിതം

ഓല്രകാ ടചറിയ ചതുരത്ിടറെയുാം പരപ്പളവ് എത്രയകാണ് ? 6 × 2 = 12 ചതുരശ്രടസറെിമീറ്റർ 

എന്ു കണക്കാക്കാാം

മടറ്റകാരു രീതിയിലുാം ഇതു കകാണകാാം

ഓല്രകാ ചതുരവുാം, ആദ്്യടത് വലിയ ചതുരത്ിടറെ പകുതിയല്്ല ? അല്പ്പകാൾ പരപ്പളവുാം പകു

തിയകാകണമല്്ലകാ. ഇങ്ങടന ആല്ലകാചിച്ചകാൽ, പരപ്പളവ് 24 × 
2

1  = 12 ചതുരശ്രടസറെിമീറ്റർ എന്ു 

കണക്കാക്കാാം

വലിയ ചതുരത്ിടന ഇങ്ങടന മുറിച്ചകാല്ലകാ ?

ഓല്രകാ ടചറിയ ചതുരത്ിടറെയുാം നീളവുാം 

ഉയരവുാം ല്നകാക്ി, പരപ്പളവ്, 4 × 3 = 12 ചതുരശ്ര 

ടസറെിമീറ്റർ എന്ു കണക്കാക്കാാം; അട്ലങ്ിൽ, 

ഓല്രകാന്ുാം വലിയ ചതുരത്ിടറെ പകുതി എന്ു 

കണ്്, പരപ്പളവ് 24 × 
2

1  =12 ചതുരശ്രടസറെിമീറ്റർ 

എന്ുാം കണക്കാക്കാാം

ഇനി ചതുരത്ിടന മുറിക്ുന്ത് ഇങ്ങടന 

യകാടണങ്ില്ലകാ ?

പരപ്പളവും ചുറ്റളവും

ചതുരത്ിടന വിലങ്ങടന മുറിച്ചല്പ്പകാൾ, 

പകുതി പരപ്പളവുള്ള രണ്ു ചതുരങ്ങൾ കിട്ി

യില്്ല ?

ടചറിയ ചതുരങ്ങളുടെ ചുറ്റളവുാം, വലിയ ചതു

രത്ിടറെ ചുറ്റളവിടറെ പകുതിയകാല്ണകാ ? കണ

ക്കാക്ി ല്നകാക്കൂ

ചതുരത്ിടന ഇങ്ങടന മുറിച്ചകാല്ലകാ ?

ഈ ടചറിയ ചതുരങ്ങളുടെ ചുറ്റളവ് എത്ര 

യകാണ് ?

വലിയ ചതുരത്ിൽനിന്് പകുത് ചുറ്റളവുള്ള 

ഒരു ചതുരാം മുറിടച്ചെുക്കാൻ കഴിയുല്മകാ ?

മുറിച്ചുകിട്ുന് കഷണങ്ങൾ ചതുരങ്ങള്ല, 

ത്രില്കകാണങ്ങളകാണ്; എന്കാലുാം ഓല്രകാന്ുാം 

ചതുരത്ിടറെ പകുതിതടന്യല്്ല ?

കട്ിക്െലകാസിൽ ഒരു ചതുരാം മുറിടച്ചെുത്്, അതിടന ഇങ്ങടന ല്കകാല്ണകാെുല്കകാൺ മുറിച്ചു  

കിട്ുന് ത്രില്കകാണങ്ങൾ ഒന്ിനു ല്മൽ മടറ്റകാന്കായി വച്ചു ല്നകാക്കൂ; കൃത്യമകായി ല്ചർന്ിരിക്ു 

ന്ില്്ല ? 
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അല്പ്പകാൾ ഓല്രകാന്ിടറെയുാം പരപ്പളവ്, 24 × 
2

1  = 12 ചതുരശ്രടസറെിമീറ്റർ തടന്

ഈ രണ്ു ത്രില്കകാണങ്ങൾക്ുാം എടതെങ്ിലുാം സവില്േഷത കകാണുന്ുല്ണ്കാ ?
ചതുരത്ിടറെ അെുത്െുത്ുള്ള വേങ്ങൾ പരസ്പരാം ലാംബമകാണല്്ലകാ. അല്പ്പകാൾ ഈ ത്രില്കകാണ

ങ്ങൾ ഓല്രകാന്ിലുാം രണ്ു വേങ്ങൾ പരസ്പരാം ലാംബമകാണ്.

മടറ്റകാരുതരത്ിൽ പറഞ്കാൽ, ഈ ത്രില്കകാണങ്ങൾ ഓല്രകാന്ിലുാം, ഒരു ല്കകാൺ മട്മകാണ്. 

ഇത്രാം ത്രില്കകാണത്ിടന മട്ടത്രികോ�ോണം (right triangle) എന്കാണു പറയുന്ത്.

ഈ മട്ത്രില്കകാണാം ല്നകാക്കൂ:

ഇതിടറെ പരപ്പളവ് കണക്കാക്കാല്മകാ ?
ഇതിടന ഒരു ചതുരത്ിടറെ പകുതിയകായി കകാണകാമല്്ലകാ.

അതകായത്, ഇല്തല്പകാടലയുള്ള മടറ്റകാരു മട്ത്രില്കകാണാം 

ഇതിടറെ മുകളിൽ ല്ചർത്ുവച്ച്, ഇതിടന ഒരു ചതുരമകാക്കാാം

ചതുരത്ിടറെ പരപ്പളവ്, 4 × 3 = 12 ചതുരശ്രടസറെിമീറ്റർ; 

അതിടറെ പകുതിയകാണ് ത്രില്കകാണാം. അല്പ്പകാൾ ത്രില്കകാണ

ത്ിടറെ പരപ്പളവ്, 12 × 
2

1  = 6 ചതുരശ്രടസറെിമീറ്റർ

ഇങ്ങടന ഏതു മട്ത്രില്കകാണത്ിടനയുാം ഒരു ചതുരത്ിടറെ പകുതിയകായി കകാണകാാം. അതിൽ 
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ഗണിതം

നിന്് ഈ ത്രില്കകാണത്ിടറെ പരപ്പളവ് കണക്കാക്ുന്ത് എങ്ങടനയകാണ് ?
 • മട്ത്രില്കകാണത്ിടറെ ലാംബവേങ്ങളകാണ് ചതുരത്ിടറെ നീളവുാം ഉയരവുാം

 • ചതുരത്ിടറെ പരപ്പളവ്, നീളത്ിടറെയുാം ഉയരത്ിടറെയുാം ഗുണനഫലാം

 • മട്ത്രില്കകാണത്ിടറെ പരപ്പളവ്, ചതുരത്ിടറെ പരപ്പളവിടറെ പകുതി

ഇടത്ലകാാം ല്ചർത്ു വകായിച്ചകാൽ, ചതുരാം സങ്ൽപ്പിക്കാടതടതടന് മട്ത്രില്കകാണത്ിടറെ  

പരപ്പളവ് കണക്കാക്കാാം:

ഏതു മട്ത്രില്കകാണത്ിടറെയുാം പരപ്പളവ്, ലാംബവേങ്ങളുടെ ഗുണനഫലത്ിടറെ  

പകുതിയകാണ്

ഇനി ചുവടെയുള്ള ത്രില്കകാണങ്ങളുടെ പരപ്പളവ് കണക്കാക്കാമല്്ലകാ.

പോദവും ഉയരവും

ഈ ത്രില്കകാണത്ിടറെ പരപ്പളവ് എത്രയകാണ് ?
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രണ്ടു ചെറിയ മട്ടത്ികോ�ോണങ്ങൾ കോെർന്നതോണച്ലോ ഈ വലിയ ത്ികോ�ോണം:

ഈ മട്ടത്ികോ�ോണങ്ങൾ ഓകോരോന്നിച�യടും പരപ്പളവ് �ണക്കാോക്കാം.

 ചെറിയ മട്ടത്ികോ�ോണത്ിച� പരപ്പളവ് = 2 × 3 × 
2

1  = 3 െചെമീ 

 വലിയ മട്ടത്ികോ�ോണത്ിച� പരപ്പളവ്  = 4 × 3 × 
2

1  = 6 െചെമീ

ഇവ �ൂട്ടിയോൽ ആദ്്യം �ണ് വലിയ ത്ികോ�ോണത്ിച� പരപ്പളവ് �ിട്ടടും. 

 വലിയ ത്ികോ�ോണത്ിച� പരപ്പളവ്  = 3 + 6 = 9 െചെമീ

ഇനി ഈ ത്ികോ�ോണത്ിച� പരപ്പളവ് എങ്ങചന �ണക്കാോക്കാടും ?

ആദ്്യം ചെയ്തതടുകോപോചല �ണക്കാോക്കാോൻ, 

ഇതിൽ മട്ടത്ികോ�ോണങ്ങളടുചെ തോഴചത് 

വശങ്ങൾ അറിയി്ലകോ്ലോ.

അത് x ചെ�ിമീറ്റർ എന്നടും y ചെ�ിമീറ്റർ 

എന്നടും എെടുക്കാോം.

അകോപ്പോൾ

 വലിയ മട്ടത്ികോ�ോണത്ിച� പരപ്പളവ് = x × 3 × 
2

1  = x
2

3  െതടുരശ്രചെ�ിമീറ്റർ 

 ചെറിയ മട്ടത്ികോ�ോണത്ിച� പരപ്പളവ് = y × 3 × 
2

1  = y
2

3  െതടുരശ്രചെ�ിമീറ്റർ

ചമോത്ം പരപ്പളവ് �ിട്ടോൻ ഇവ രണ്ടും �ൂട്ടണം:

x
2

3  + y
2

3  = )( yx
2

3 +

x + y = 8 ആണകോ്ലോ. അകോപ്പോൾ ആദ്്യചത് െിത്ത്ിചല ത്ികോ�ോണത്ിച� പരപ്പളവ്

2

3  × 8 = 12 െതടുരശ്രചെ�ിമീറ്റർ
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ഗണിതം

ഇതുല്പകാടല ഈ ത്രില്കകാണത്ിടറെ പരപ്പളവ് കണക്കാക്കാല്മകാ ?

ത്രില്കകാണാം ഇങ്ങടന ആയകാല്ലകാ ?

ഇതുവടരയുള്ള കണക്ുകളിടല്ലകാാം ത്രില്കകാണടത് രണ്ു മട്ത്രില്കകാണങ്ങൾ ല്ചർത്ു വച്ച

തകായിട്കാണ് കണ്ത്; ഈ ത്രില്കകാണടത് ഒരു വലിയ മട്ത്രില്കകാണത്ിൽനിന്് ഒരു ടചറിയ 

മട്ത്രില്കകാണാം മുറിച്ചു മകാറ്റിയതകായി കകാണണാം:

വലിയ മട്ത്രില്കകാണത്ിടറെ തകാഴടത് വേത്ിടറെ നീളാം x ടസറെിമീറ്റർ എന്ുാം, ടചറിയ  

മട്ത്രില്കകാണത്ിടറെ തകാഴടത് വേത്ിടറെ നീളാം y ടസറെിമീറ്റർ എന്ുാം എെുക്കാാം:
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അല്പ്പകാൾ

 വലിയ മട്ത്രില്കകാണത്ിടറെ പരപ്പളവ് = x × 3 × 
2

1  = x
2

3  ചതുരശ്രടസറെിമീറ്റർ 

 ടചറിയ മട്ത്രില്കകാണത്ിടറെ പരപ്പളവ് = y × 3 × 
2

1  = y
2

3  ചതുരശ്രടസറെിമീറ്റർ

ആദ്്യടത് ത്രില്കകാണത്ിടറെ പരപ്പളവ് കിട്കാൻ, വലിയ മട്ത്രില്കകാണത്ിടറെ പരപ്പളവിൽ 

നിന്് ടചറിയ മട്ത്രില്കകാണത്ിടറെ പരപ്പളവ് കുറയ്ക്കണാം:

x
2

3  − y
2

3  = )( yx
2

3 -

x − y = 4 ആയതിനകാൽ ഇത്, 
2

3  × 4 = 6 ആകുാം. അതകായത്, ആദ്്യടത് ത്രില്കകാണത്ിടറെ  

പരപ്പളവ് 6 ചതുരശ്രടസറെിമീറ്റർ

ഇല്പ്പകാൾ ടചയ്ത കണക്ുകടള്ലകാാം ഒരുമിച്ചു ല്നകാക്കാാം

ത്രില്കകാണങ്ങളുടെ ഈ അളവുകൾ മകാറിയകാലുാം, പരപ്പളവ് കണ്ുപിെിച്ച രീതിയ്ക്ക് മകാറ്റ 

ടമകാന്ുാം ഉണ്കാകി്ലല്്ലകാ. അല്പ്പകാൾ ത്രില്കകാണങ്ങളുടെ പരപ്പളവ് കണക്കാക്ുന്തിടനക്ുറിച്ച് 

ടപകാതുവകായി ഇങ്ങടന പറയകാാം:

ഏതു ത്രില്കകാണത്ിടറെയുാം പരപ്പളവ്, ഒരു വേത്ിടറെയുാം, ആ വേത്ിൽനിന്് എതിർ 

മകൂലയില്ലക്ുള്ള ഉയരത്ിടറെയുാം ഗുണനഫലത്ിടറെ പകുതിയകാണ്.

പരപ്പളവ് കണക്കാക്കാൻ ഉപല്യകാഗിക്ുന് വേത്ിന് പകാദ്ാം എന്ുാം (base) എതിർമകൂലയില്ല

ക്ുള്ള ഉയരത്ിന് ത്രില്കകാണത്ിടറെ ഉയരാം (height or altitude) എന്ുാം ല്പരിട്കാൽ, ഇത് അല്ാം 

ചുരുക്ി ഇങ്ങടന എഴുതകാാം:

ഏതു ത്രില്കകാണത്ിടറെയുാം പരപ്പളവ്, പകാദ്ത്ിടറെയുാം ഉയരത്ിടറെയുാം ഗുണനഫലത്ി

ടറെ പകുതിയകാണ്.

പരപ്പളവ്  

2

1  × 6 × 3 = 9
പരപ്പളവ്  

2

1  × 8 × 3 = 12
പരപ്പളവ്  

2

1  × 5 × 4 = 10
പരപ്പളവ്  

2

1  × 4 × 3 = 6
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പകാദ്ത്ിടറെ നീളാം 6 ഉാം പരപ്പളവ് 

12 ഉാം ആയ ഒരു ത്രില്കകാണാം 

ജില്യകാജിബ്രയിൽ വരയ്ക്കുക. 

ഇത്രാം ഒരു മട്ത്രില്കകാണവുാം രണ്ു 

വേങ്ങൾ തുല്യമകായ മടറ്റകാരു ത്രില്കകാണവുാം 

വരയ്ക്കുക. (ഗ്ിഡ് ഉപല്യകാഗിച്ചകാൽ 

എളുപ്പത്ിൽ വരയ്ക്കകാൻ കഴിയുാം)

ഇനി ഈ കണക്ുകൾ ടചയ്തു ല്നകാക്കൂ

(1) ചുവടെ കകാണിച്ചിരിക്ുന് ത്രില്കകാണങ്ങളുടെടയ്ലകാാം പരപ്പളവ് കണക്കാക്ുക.

(2) ചുവടെ വരച്ചിരിക്ുന് ത്രില്കകാണത്ിടറെ പരപ്പളവ് എത്രയകാണ് ?

 (i) ഇല്ത പരപ്പളവുള്ള ഒരു മട്ത്രില്കകാണാം വരയ്ക്കുക.

 (ii) ഇല്ത പരപ്പളവുള്ളതുാം, ഒരു ല്കകാൺ മട്

ല്ത്ക്കാൾ വലുതുാം ആയ ഒരു ത്രില്കകാണാം 

വരയ്ക്കുക.

സമോന്തരവര�ൾ

ഒരു വോം 8 ടസറെിമീറ്ററുാം, പരപ്പളവ് 12 ചതുരശ്ര

ടസറെിമിറ്ററുാം ആയ ഒരു ത്രില്കകാണാം വരയ്ക്കകാല്മകാ ? 
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ഇങ്ങചന ആകോലോെിക്കാോം:

	 • പോദ്ം 8 ചെ�ിമീറ്റർ എചന്നെടുക്കാോം

  * പരപ്പളവ് 12 െതടുരശ്രചെ�ിമീറ്റർ ആ�ണചമങ്ിൽ, ഉയരം എത്യോ�ണം ?

  * പോദ്വടും ഉയരവടും തമ്ിൽ ഗടുണിച്ോൽ, പരപ്പളവിച� രണ്ടു മെങ്ങ് �ിട്ടകോണ് ?

	 • ഉയരം 3 ചെ�ിമീറ്റർ

(ഇത്രം ഒരടു ത്ികോ�ോണം കോനരചത് �ണ്ത് ഓർമ്

യടുകോണ്ോ ?)

അകോപ്പോൾ ഇങ്ങചനചയോരടു ത്ികോ�ോണം വര

യ്കോൻ, ആദ്്യം 8 ചെ�ിമീറ്റർ നീളത്ിൽ ഒരടു വര 

വരച്്, അതിചല ഏചതങ്ിലടും ഒരടു ബിന്ടുവിൽ

നിന്ന് 3 ചെ�ിമീറ്റർ ഉയരത്ിൽ ലംബം വര

യ്കടു�. ലംബത്ിച� മടു�ളറ്റം, തോഴചത് വരയടുചെ 

അറ്റങ്ങളടുമോയി കോയോജിപ്പിച്ോൽ നമടുക്കാടു കോവണ്  

ത്ികോ�ോണമോയികോ്ല ?

ലംബത്ിച� സ്ോനം മോറ്റി ഇതടുകോപോചല മചറ്റോരടു 

ത്ികോ�ോണം വരയ്കോമകോ്ലോ.

ഇവയടുചെ ഇെതടും വലതടും വശങ്ങളടുചെ നീളം മോറി

യിട്ടടുണ്്. പോദ്വടും ഉയരവടും പഴയതടുതചന്ന ആയതി

നോൽ പരപ്പളവ് മോറിയിട്ടടുമി്ല.

ഇങ്ങചന പല ലംബങ്ങൾ വരച്്, ഇത്രം ത്ികോ�ോണ

ങ്ങൾ പലതടും വരയ്കോമകോ്ലോ:

ജികോയോജിബ്രയിൽ, നീളം 8 ആയ 
AB എന്ന ഒരടു വര വരച്് അതിനടു 
മടു�ളിലോയി 3 അ�ലത്ിൽ C 

എന്ന ഒരടു ബിന്ടു അെയോളചപ്പെടുത്ടു�. 
ഈ ബിന്ടുവിലൂചെ AB ക്കാ് െമോന്തരമോയി 
ഒരടു വര വരയ്കടു� (Parallel Line െൂൾ 
ഉപകോയോഗിച്് AB യിലടും C യിലടും 
ക്ലിിക്കാടു ചെയ്തോൽ മതി). ഈ വരയിൽ 
ഒരടു ബിന്ടു D അെയോളചപ്പെടുത്ടു�.  
Polygon െൂൾ ഉപകോയോഗിച്് ത്ികോ�ോണം 
ABD വരയ്കടു�. Area െൂൾ ഉപകോയോഗിച്് 
ത്ികോ�ോണത്ിനടുള്ളിിൽ ക്ലിിക്കാടു ചെയ്തോൽ 
അതിച� പരപ്പളവ് �ോണോൻ െോധിിക്കാടും. D 
യടുചെ സ്ോനം വരയിലൂചെ മോറ്റി കോനോക്കാൂ, 
പരപ്പളവ് മോറടുന്നടുകോണ്ോ ? Distance or Length 
െൂൾ ഉപകോയോഗിച്് ത്ികോ�ോണത്ിനടുള്ളിിൽ 
ക്ലിിക്കാടുചെയ്തോൽ െടുറ്റളവ് �ോണം. ഏറ്റവടും 
�ടുറഞ്ഞ െടുറ്റളവ് എത്യോണ് ? D യടുചെ 
സ്ോനം എവിചെയോ�ടുകോ�ോഴോണ് ഏറ്റവടും 
�ടുറഞ്ഞ െടുറ്റളവ് ?
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ഈ ത്ികോ�ോണങ്ങളടുചെചയ്ലോം മടു�ളിചല മൂല�ൾ, പോദ്ത്ിൽനിന്ന് ഒകോര അ�ലത്ിലകോ്ല? 
അകോപ്പോൾ, അവ കോയോജിപ്പിച്ോൽ, പോദ്ത്ിനടു െമോന്തരമോയ ഒരടു വര �ിട്ടടുമകോ്ലോ:

ഈ വര നീട്ടി, അതിചല ഏതടു ബിന്ടുവടും തോഴചത് വരയടുചെ അറ്റങ്ങളടുമോയി കോയോജിപ്പിച്ോൽ, പോദ്ം  

8 ചെ�ിമീറ്ററടും, ഉയരം 3 ചെ�ിമീറ്ററടും ആയ ത്ികോ�ോണം �ിട്ടടും; അതോയത്, പോദ്ം 8 ചെ�ി 

മീറ്ററടും, പരപ്പളവ് 12 െതടുരശ്രചെ�ിമീറ്ററടുമോയ ത്ികോ�ോണം:

പോദ്വടും പരപ്പളവടും മോറ്റിയോലടും ഇതടുകോപോചലതചന്ന വരയ്കോമകോ്ലോ. ഉദ്ോഹരണമോയി, പോദ്ം  

9 ചെ�ിമീറ്ററടും, പരപ്പളവ് 18 െതടുരശ്രചെ�ിമീറ്ററടുമോയ ത്ികോ�ോണങ്ങൾ ഇങ്ങചന വരയ്കോം:

ഇത് ഒരടു ചപോതടുതത്വമോയി ഇങ്ങചന പറയോം:

ഒകോര പോദ്വടും, മൂന്നോം മൂല�ചള്ലോം പോദ്ത്ിനടു െമോന്തരമോയ ഒരടു വരയിലടും ആയ  

ത്ികോ�ോണങ്ങൾചക്കാ്ലോം ഒകോര പരപ്പളവോണ്.

ഈ െിത്ങ്ങളിൽ എ്ലോ ത്ികോ�ോണങ്ങളടുചെയടും പോദ്ം വിലങ്ങചനയോണ് വരച്ിരിക്കാടുന്നത്. 

അല്ം െരിച്ടു വരച്ോലടും ഇപ്പറഞ്ഞതടു ശരിയോണ്.
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സ്റോൻകോേർേപ് - VII 

ഇനി ഈ തത്വത്ിടറെ ചില പ്രല്യകാഗങ്ങൾ ല്നകാക്കാാം:

ഒരു വേത്ിടറെ നീളാം 9 ടസറെിമീറ്ററുാം, 

പരപ്പളവ് 18 ചതുരശ്രടസറെിമീറ്ററുമകായി 

കുല്റ ത്രില്കകാണങ്ങൾ വരച്ചല്്ലകാ. മടറ്റകാരു 

വോം 6 ടസറെിമീറ്റർ ആകണാം എന്ു കകൂെി 

പറഞ്കാല്ലകാ ?
ചിത്രാം ല്നകാക്കൂ. മുകളിടല വരയിടല 

ഏതു ബിന്ുവുാം, തകാഴടത് വരയുടെ അറ്റങ്ങളുമകായി ല്യകാജിപ്പിച്ച്, 18 ചതുരശ്രടസറെിമീറ്റർ 

പരപ്പളവുള്ള ത്രില്കകാണാം വരയ്ക്കകാാം:

അത്രടമകാരു ത്രില്കകാണത്ിടറെ ഇെതുവോം 6 ടസറെിമീറ്റർ ആകണടമങ്ില്ലകാ ?

ഇതുല്പകാടല വലതുവോം 6 ടസറെിമീറ്റ  ർ ആയ ത്രില്കകാണാം വരയ്ക്കകാല്മകാ ?
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മടറ്റകാരു കണക്ു ല്നകാക്കാാം

വേങ്ങളുടെ നീളാം 4 ടസറെിമീറ്റർ, 5 ടസറെിമീറ്റർ, 6 ടസറെിമീറ്റർ ആയ ത്രില്കകാണാം വരയ്ക്കകാൻ 

അറിയകാമല്്ലകാ

ഈ ത്രില്കകാണത്ിടറെ പരപ്പളവ് കണക്കാക്കാൻ ഉയരാം അളക്ണാം.

പരപ്പളവ് കണക്കാക്കാടതതടന്, ഇല്ത പരപ്പളവുള്ള മട്ത്രില്കകാണാം വരയ്ക്കകാല്മകാ ?
രണ്ിടറെയുാം പകാദ്വുാം ഉയരവുാം തുല്യമകായകാൽ മതിയല്്ലകാ. ഉയരാം തുല്യമകാക്കാൻ ഈ ത്രില്കകാ

ണത്ിടറെ മുകളിടല മകൂലയിലകൂടെ തകാഴടത് വേത്ിനു സമകാതെരമകായ വര വരച്ചകാൽ മതി:

പകാദ്ാം 4 ടസറെിമീറ്റർ ആയി ഇല്ത പരപ്പളവുള്ള മട്ത്രില്കകാണാം വരയ്ക്കകാല്മകാ ? 

പകാദ്ാം 5 ടസറെിമീറ്റർ ആയി വരയ്ക്കണടമങ്ില്ലകാ ?

ഇനി ഈ കണക്ുകൾ ടചയ്തുല്നകാക്കൂ:

(1)  വേങ്ങളുടെ നീളാം 3, 4, 6 ടസറെിമീറ്റർ ആയ ഒരു ത്രില്കകാണാം വരയ്ക്കുക. ഇല്ത പരപ്പളവുള്ള 

മകൂന്ു വ്യത്യസ്ത മട്ത്രില്കകാണങ്ങൾ വരയ്ക്കുക.

(2)  രണ്ു വേങ്ങളുടെ നീളാം 8 ടസറെിമീറ്ററുാം, 6 ടസറെിമീറ്ററുാം, പരപ്പളവ് 12 ചതുരശ്രടസറെി

മീറ്ററുാം ആയ എത്ര വ്യത്യസ്ത ത്രില്കകാണാം വരയ്ക്കകാാം ? പരപ്പളവ് 24 ചതുരശ്രടസറെിമീറ്റർ 

ആയകാല്ലകാ ?
(3)  ചുവടെക്കാണുന് ത്രില്കകാണാം ല്നകാട്ുബുക്ിൽ വരയ്ക്കുക.

 ഇല്ത പരപ്പളവുള്ള ABP, BCQ, CAR എന്ീ  

ത്രില്കകാണങ്ങൾ ചുവടെപ്പറഞ്ിരിക്ുന് അളവു 

കളിൽ വരയ്ക്കുക.

 (i) ∠BAP = 90°  (ii)  ∠CBQ = 60°  
(iii)   ∠ACR = 30°
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സമചതുരപ്പരപ്പപ്

വശങ്ങളുടെടെല്്ലാാം നീളാം 3 മീറ്റർ ആെ സമചതുരത്തിടറെ പരപ്പളവ് എത്രെ്ലാണ് ?

3 × 3 = 9 ചതുരശ്രമീറ്റർ, അല്ല് ?

വശങ്ങളുടെ നീളാം 1
2

1
 മീറ്റർ ആെ്ലാല്�്ലാ ?

 1
2

1  × 1
2

1  = 
2

3  × 
2

3

  = 
4

9

  = 2
4

1  

പരപ്പളവ് 2
4

1
 ചതുരശ്രമീറ്റർ.

വശങ്ങളുടെ നീളാം 1.2 മീറ്റർ ആെ്ലാല്�്ലാ ?

 1.2 × 1.2 = 
10

12  × 
10

12

  = 
100

144

  = 1.44 

പരപ്പളവ് 1.44 ചതുരശ്രമീറ്റർ.

ഈ കണക്ുകളതിട�ല്്ലാാം ഒരു സാംഖ്്യടെ അതുടക്ലാണ്ുതടനെ ഗുണതിക്ുകെ്ലാണല്ല്്ലാ ടചയ്തത്; 

മടറ്റ്ലാരുവതിധത്തിൽ പറഞ്്ലാൽ, 32, 1
2

1
2

c m , (1.2)2 എനെതിങ്ങടന സാംഖ്്യകളുടെ രണ്്ലാാംകൃതതി 

കള്ലാണ്  കണക്്ലാക്തിെത്.

ടപ്ലാതുടവ ഒരു സാംഖ്്യെുടെ രണ്്ലാാംകൃതതിടെ, ആ സാംഖ്്യെുടെ വർഗാം (square) എനെ്ലാണ്  

പറെുനെത്. 

11
സമചതുരങ്ങളും 
മട്ടത്രികോ�ോണങ്ങളും
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ഗണിതം

ഉദ്ലാഹരണമ്ലാെതി,

 3 × 3  = 32 3 ടറെ വർഗാം

 1
2

1   × 1
2

1   = 1
2

1
2

c m   1
2

1   ടറെ വർഗാം

 1.2 × 1.2 = (1.2)2 1.2 ടറെ വർഗാം

അല്പ്പ്ലാൾ ഏതു സമചതുരത്തിടറെെുാം പരപ്പളവ്, അതതിടറെ വശത്തിടറെ വർഗമ്ലാടണനെു 

പറെ്ലാാം. 

മറതിട്ച്ലാരു ല്ച്ലാദ്യാം:

25 ചതുരശ്രടസറെതിമീറ്റർ പരപ്പളവുള്ള സമചതുരാം വരയ്ക്ലാൻ, വശങ്ങളുടെ നീളാം  

എത്രെ്ലാെതി എെുക്ണാം ?

വശത്തിടറെ നീളത്തിടറെ വർഗമ്ലാണ് പരപ്പളവ്; അല്പ്പ്ലാൾ ല്ച്ലാദ്യാം ഇത്ലാണ്:

ഏതു സാംഖ്്യെുടെ വർഗമ്ലാണ് 25 ?

കുല്റക്കൂെതി വ്യക്തമ്ലാെതി പറഞ്്ലാൽ,

ഏതു സാംഖ്്യടെ അതുടക്ലാണ്ുതടനെ ഗുണതി്ച്ലാ�്ലാണ് 25 കതിട്ുക ?

അല്പടമ്ലാനെ് ആല്�്ലാചതി്ച്ലാൽ, 5 × 5 = 25 എനെു കതിട്ുാം. അല്പ്പ്ലാൾ, വശത്തിടറെ നീളാം  

5 ടസറെതിമീറ്റർ. 

ഇവതിടെ, ഏതു സാംഖ്്യെുടെ വർഗമ്ലാണ് 25 എനെ ല്ച്ലാദ്യത്തിടറെ ഉത്രമ്ലാെതി 

ട്്ലാണ് 5 കതിട്തിെത്. ഇതു മടറ്റ്ലാരുതരത്തിൽ പറെ്ലാാം:

25 ടറെ വർഗമകൂ�ാം (square root) ആണ് 5.

5 ടറെ വർഗാം 25 എനെതതിടന ചുരുക്തിടെഴുതുനെത്

52 = 25

എനെ്ലാണല്ല്്ലാ; ഇതു തതിരതി്ചു പറെുനെത്, 25 ടറെ വർഗമകൂ�ാം 5 എനെ്ലാണ്; ചുരുക്തിടെഴുതു 

നെത്  എനെ ചതിഹ്ാം ഉപല്െ്ലാഗതി്ച്ലാണ്. അത്ലാെത്,

25  = 5

ല്നരടത് ടചയ്ത കണക്ുകടളെുാം ഇത്രത്തിൽ തതിരതിട്ചഴുത്ലാാം:

 9 = 3 × 3 = 32 3 ടറെ വർഗാം 9 9  = 3 9 ടറെ വർഗമകൂ�ാം 3

 2
4

1  = 1
2

1  × 1
2

1  = 1
2

1
2

c m  1
2

1
 ടറെ വർഗാം 2

4

1
 2

4

1
 = 1

2

1  2
4

1
 ടറെ വർഗമകൂ�ാം 1

2

1

 1.44 = 1.2 × 1.2 = (1.2)2 1.2 ടറെ വർഗാം 1.44 .1 44   = 1.2 1.44 ടറെ വർഗമകൂ�ാം 1.2
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സാംഖ്്യകളുടെ വർഗമകൂ�ാം കണ്ുപതിെതിക്ുനെത് അത്ര എളുപ്പമല്. ടചറതിെ എണ്ണൽസാംഖ്്യ ആടണ

ങ്തിൽ, വർഗങ്ങൾ ഓല്ര്ലാനെ്ലാെതി ല്ന്ലാക്തി കണ്ുപതിെതിക്്ലാാം. അല്പാം വ�തിെ എണ്ണൽസാംഖ്്യകടള 

ഘെകങ്ങള്ലാക്തി ഇതു കണക്്ലാക്്ലാാം. ഉദ്ലാഹരണമ്ലാെതി, ഈ കണക്ു ല്ന്ലാക്ുക:

196 ചതുരശ്രമീറ്റർ പരപ്പളവുള്ള സമചതുരത്തിടറെ ഒരു വശത്തിടറെ നീളാം എത്രെ്ലാണ് ?

ഇവതിടെ ഏതു സാംഖ്്യെുടെ വർഗമ്ലാണ് 196 എനെു കണക്്ലാക്ണാം; അത്ലാെത്, 196 ടറെ  

വർഗമകൂ�ാം കണക്്ലാക്ണാം.

196 ടന ഘെകക്തിെ ടചയ്ത്

196 = 2 × 2 × 7 × 7 = 22 × 72

എടനെഴുത്ലാാം. കൃതതികളുടെ ഗുണനഫ�ാം, ഗുണനഫ�ത്തിടറെ കൃതതി ആടണനെ് ആവർത്തന 

ഗുണനം എനെ പ്ലാഠത്തിൽ കണ്തിട്ുണ്ല്ല്്ലാ (ഏതു എണ്ണൽസാംഖ്്യ ആെ്ലാ�ുാം, xnyn = (xy)n)

അല്പ്പ്ലാൾ,

196 = 22 × 72 = (2 × 7)2 = 142

ഇതു തതിരതിട്ചഴുതതിെ്ലാൽ,

196  = 14

അത്ലാെത് സമചതുരത്തിടറെ വശാം 14 മീറ്റർ

ഈ രീതതി ഉപല്െ്ലാഗതി്ചുതടനെ ചുവടെെുള്ള കണക്ുാം ടചയ്്ലാമല്ല്്ലാ.

1.96 ചതുരശ്രമീറ്റർ പരപ്പളവുള്ള സമചതുരത്തിടറെ ഒരു വശത്തിടറെ നീളാം എത്രെ്ലാണ് ?

1.96 = 
100

196  = 
10

14
2

2

 = 
10

14
2

c m  = (1.4)2

ഇതു തതിരതിട്ചഴുതതിെ്ലാൽ, .1 96  = 1.4

അത്ലാെത്, വശത്തിടറെ നീളാം 1.4 മീറ്റർ

ചുവടെപ്പറെുനെ പരപ്പളവുകളുള്ള സമചതുരങ്ങളുടെ വശങ്ങളുടെ നീളാം കണക്്ലാക്തി 

ല്ന്ലാക്കൂ. ഉത്രങ്ങൾ, സാംഖ്്യകളുടെ വർഗമകൂ�മ്ലാെതി എഴുതുക:

 (i) 49 ചതുരശ്രടസറെതിമീറ്റ  ർ (ii) 169 ചതുരശ്രടസറെതിമീറ്റ  ർ 

 (iii) 400 ചതുരശ്രടസറെതിമീറ്റ  ർ (iv) 225 ചതുരശ്രടസറെതിമീറ്റ  ർ 

 (v) 1.69 ചതുരശ്രമീറ്റ  ർ (vi) 6
4

1  ചതുരശ്രമീറ്റർ
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ഇരട്ടരിപ്പരപ്പപ്

കട്തിക്െ�്ലാസതിൽ ഒരു സമചതുരാം ടവട്തിടെെുക്ുക:

ഇതതിടറെ രണ്ു മെങ്ങ് പരപ്പളവുള്ള സമചതുരാം ഉണ്്ലാക്ുനെടതങ്ങടന ?

ഈ സമചതുരത്തിടറെ വശങ്ങളുടെ നീളാം അളനെ്ലാൽ, അതതിടറെ വർഗമ്ലാെതി പരപ്പളവ് കണ

ക്്ലാക്്ലാാം; പരപ്പളവതിടറെ രണ്ു മെങ്ങ് കണക്്ലാക്തി, അതതിടറെ വർഗമകൂ�ടമെുത്്ലാൽ, ഇപ്പറഞ് 

വ�തിെ സമചതുരത്തിടറെ വശങ്ങളുടെ നീളാം കതിട്ുാം.

അളക്ുകല്െ്ലാ, കണക്ുകകൂട്ുകല്െ്ലാ ടചയ്്ലാടത ഇത്രടമ്ലാരു വ�തിെ സമചതുരാം ഉണ്്ലാക്്ലാാം. 

അതതിന് ആദ്യാം ഇല്ത വ�ുപ്പത്തിൽ മടറ്റ്ലാരു സമചതുരാം ടവട്തിടെെുക്ുക (പരപ്പളവ് ഇരട്തിക്

ണമല്ല്്ലാ). രണ്ു സമചതുരങ്ങടളെുാം വതികർണ്ണത്തി�കൂടെ മുറതിക്ുക.

ഈ ന്ലാ�ു മട്ത്രതില്ക്ലാണങ്ങടള ഇങ്ങടന അെുക്ുക.

ആദ്യടത് രണ്ു സമചതുരത്തിടറെെുാം ഭ്ലാഗങ്ങടളല്്ലാാം ഉപല്െ്ലാഗതി്ച്ലാണ് വ�തിെ ചതുരാം ഉണ്്ലാ

ക്തിെത്; അതതിന്ലാൽ അതതിടറെ പരപ്പളവ്, ഒരു ടചറതിെ സമചതുരത്തിടറെ പരപ്പളവതിടറെ രണ്ു 

മെങ്ങ്ലാണ്. 

മടറ്റ്ലാരു തരത്തി�ുാം ഇതു ക്ലാണ്ലാാം: ഒരുല്പ്ലാട�െുള്ള രണ്ു മട്ത്രതില്ക്ലാണങ്ങൾ ല്ചർനെത്ലാണ് 

ഓല്ര്ലാ ടചറതിെ സമചതുരവുാം; വ�തിെ സമചതുരാം ഇത്രാം ന്ലാ�ു മട്ത്രതില്ക്ലാണങ്ങൾ ല്ചർനെ

ത്ലാണ്. 
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വ�തിെ സമചതുരത്തിടറെ വശാം, ടചറതിെ സമചതുരങ്ങളുടെ ഏടതങ്തി�ുാം അളവ്ലാല്ണ്ലാ ?

അല്പ്പ്ലാൾ ഒരു സമചതുരത്തിടറെ രണ്ു മെങ്ങ് പരപ്പളവുള്ള സമചതുരാം വരയ്കുകെ്ലാണ് ആവശ്യ 

ടമങ്തിൽ, വതികർണ്ണാം വശമ്ലാെതി ഒരു സമചതുരാം വര്ച്ലാൽ മതതി.

രണ്ു സമചതുരവുാം ടവല്വേടറ ക്ലാണണടമങ്തിൽ, 

ടചറതിെ സമചതുരത്തിടറെ ഏടതങ്തി�ുാം വശാം 

നീട്തി, അതതിൽ വതികർണ്ണത്തിടറെ നീളാം അെെ്ലാളടപ്പ

െുത്തി, വ�തിെ സമചതുരാം വരയ്ക്ലാാം:

  

ജതില്െ്ലാജതിബ്രെതിൽ Regular Polygon 
െകൂൾ ഉപല്െ്ലാഗതി്ച്  രണ്് ബതിന്ുക്ളതിൽ 

ക്തിക്ുടചയ്ത് മകൂ�കളുടെ എണ്ണാം  4 എനെ് 

നൽകതി സമചതുരാം വരയ്ക്ലാാം. ഇങ്ങടന ഒരു 

സമചതുരാം ABCD വരയ്കുക. ഇതതിടറെ ഒരു 

വതികർണ്ണാം വശമ്ലാെതി മടറ്റ്ലാരു സമചതുരവുാം 

വരയ്കുക (Regular Polygon െകൂൾ ഉപല്െ്ലാഗതി്ച് 

D, B എനെീ ബതിന്ുക്ളതിൽ ക്തിക്ുടചയ്ത്ലാൽ 

മതതി). രണ്ു സമചതുരങ്ങളുടെെുാം പരപ്പളവ് 

ക്ലാണുക (Area െകൂൾ ഉപല്െ്ലാഗതി്ച് സമചതുര 

ങ്ങൾക്ുള്ളതിൽ ക്തിക്ുടചയ്ത്ലാൽ മതതി). പരപ്പളവു 

കൾ തമ്തി�ുള്ള ബന്ധടമന്്ലാണ് ? ആദ്യാം 

വര്ച സമചതുരത്തിടറെ വശത്തിടറെ നീളാം 

മ്ലാറ്റതില്ന്ലാക്കൂ (B എനെ മകൂ�െുടെ സ്്ലാനാം 

മ്ലാറ്റതിെ്ലാൽ മതതി). 
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ഇതുല്പ്ലാട� ചുവടെ പറഞ്തിരതിക്ുനെ പരപ്പളവുകൾ ഉള്ള സമചതുരങ്ങൾ  

വരയ്ക്ലാമല്ല്്ലാ:

 (i) 32 ചതുരശ്രടസറെതിമീറ്റ  ർ (ii) 50 ചതുരശ്രടസറെതിമീറ്റ  ർ 

 (iii) 12.5 ചതുരശ്രമീറ്റ  ർ (iv) 24
2

1  ചതുരശ്രടസറെതിമീറ്റ  ർ

ചതുരവും സമചതുരവും

സമചതുരത്തിടറെ വതികർണ്ണത്തിൽ വരയ്കുനെ സമചതുരത്തിടറെ പരപ്പളവ് രണ്ു മെങ്ങ്ലാടണനെു  

കണ്ു.

വശങ്ങളുടെ നീളാം തു�്യമല്്ലാത് ചതുരത്തിടറെ വതികർണ്ണത്തിൽ സമചതുരാം വര്ച്ലാല്�്ലാ ?

ഈ സമചതുരത്തിടറെ പരപ്പളവതിന്, ചതുരത്തിടറെ വശങ്ങളതിൽ വരയ്കുനെ സമചതുരങ്ങളുടെ 

പരപ്പളവുമ്ലാെ്ലാണ് ബന്ധാം:
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അത് മനസ്തി�്ലാക്്ലാൻ ഒരു ചതുരവുാം, അതതിടറെ രണ്ു വശങ്ങളതി�ുാം വതികർണ്ണത്തി�ുാം സമചതു

രങ്ങളുാം മുകളതിട� ചതിത്രത്തിട�ല്പ്പ്ലാട� കട്തിക്െ�്ലാസതിൽ വരയ്കുക.

ഇത് മുറതിട്ചെുക്ുനെതതിനു മുമ്്, ചതി� വരകൾ കകൂെതി വരയ്കണാം. ആദ്യാം ത്ലാഴടത് സമചതുര 

ത്തിടറെ വതികർണ്ണങ്ങൾ വര്ച്, അവ മുറതി്ചു കെക്ുനെ സ്്ലാനാം അെെ്ലാളടപ്പെുത്ുക. പതിനെീെ് 

ഈ വതികർണ്ണങ്ങൾ മ്ലാെ്്ചുകളഞ്്, ആദ്യാം അെെ്ലാളടപ്പത്തിെ കുത്തി�കൂടെ, വ�തിെ സമചതു

രത്തിടറെ വശങ്ങൾക്ു സമ്ലാന്രമ്ലാെ വരകൾ വരയ്കുക:
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ഇനതി ഈ മകൂനെു സമചതുരങ്ങളുാം ടവട്തിടെെുക്ുക; നീ� സമചതുരടത്, അതതിനുള്ളതിൽ വര്ച 

വരകളതി�കൂടെ ന്ലാ�്ലാെതി മുറതിക്ുക:

നീ�്ചതുരത്തിടറെ ഈ കഷണങ്ങളുാം, ചുവനെ ചതുരാം മുഴുവന്ലാെുാം, പ്ച്ചതുരത്തിനുള്ളതിൽ 

ചുവടെ ക്ലാണതി്ചതിരതിക്ുനെതുല്പ്ലാട� വ്ചുല്ന്ലാക്കൂ:

ഇതുല്പ്ലാട� മറ്റു ചതുരങ്ങളുാം, വശങ്ങളതിട�െുാം വതികർണ്ണത്തിട�െുാം സമചതുരങ്ങളുാം ടവട്തി

ടെെുത്് പരതില്ശ്ലാധതി്ചുല്ന്ലാക്കൂ. വശങ്ങളതിട� സമചതുരങ്ങൾടക്ലാണ്് വതികർണ്ണത്തിട� സമച

തുരാം കൃത്യമ്ലാെതി നതിറയ്ക്ലാമല്ല്്ലാ.

അല്പ്പ്ലാൾ ഈ മകൂനെു സമചതുരങ്ങളുടെ പരപ്പളവുകടളക്ുറതി്ച് ടപ്ലാതുടവ എന്ു പറെ്ലാാം ?

ഏതു ചതുരത്തിടറെെുാം വതികർണത്തിൽ വരയ്കുനെ സമചതുരത്തിടറെ പരപ്പളവ്, അെുത്

െുത് രണ്ു വശങ്ങളതിൽ വരയ്കുനെ സമചതുരങ്ങളുടെ പരപ്പളവുകളുടെ തുകയ്ക് തു�്യമ്ലാണ്

ഇത് മടറ്റ്ലാരു രീതതിെതിൽ പറെ്ലാാം. 

ഏതു ചതുരത്തിടറെെുാം രണ്ു വശങ്ങളുാം വതികർണ്ണവുാം ല്ചർനെ് ഒരു മട്ത്രതില്ക്ലാണാം ഉണ്്ലാകു

നെുണ്ല്ല്്ലാ. ചതുരത്തിടറെ വശങ്ങൾ ഈ മട്ത്രതില്ക്ലാണത്തിടറെ �ാംബവശങ്ങള്ലാണ്; ചതുരത്തി

ടറെ വതികർണ്ണാം, മട്ത്രതില്ക്ലാണത്തിടറെ ഏറ്റവുാം നീളാം കകൂെതിെ വശവുാം. ഒരു മട്ത്രതില്ക്ലാണത്തി

ടറെ ഏറ്റവുാം നീളാം കകൂെതിെ വശത്തിടന അതതിടറെ കർണ്ണാം (hypotenuse) എനെ്ലാണ് പറെുനെത്. 

അല്പ്പ്ലാൾ മുകളതിട�ഴുതതിെ ക്ലാര്യാം ഇങ്ങടനെുാം പറെ്ലാാം:

ഏതു മട്ത്രതില്ക്ലാണത്തിടറെെുാം കർണത്തിൽ വരയ്കുനെ സമചതുരത്തിടറെ പരപ്പളവ്, �ാംബ

വശങ്ങളതിൽ വരയ്കുനെ സമചതുരങ്ങളുടെ പരപ്പളവുകളുടെ തുകയ്ക് തു�്യമ്ലാണ്.

ജതില്െ്ലാജതിബ്രെതിൽ ഒരു ചതുരാം 

വരയ്കുക. (Grid ഉപല്െ്ലാഗതി്ച്ലാൽ 

എളുപ്പത്തിൽ വരയ്ക്ലാാം.)
Regular Polygon െകൂൾ ഉപല്െ്ലാഗതി്ച്  

ചതുരത്തിടറെ വശങ്ങളതി�ുാം വതികർണ്ണത്തി�ുാം 

സമചതുരങ്ങൾ വരയ്കുക. ഇവെുടെ പരപ്പള 

വുകൾ അെെ്ലാളടപ്പെുത്ുക. പരപ്പളവുകൾ 

തമ്തിൽ എന്്ലാണ് ബന്ധാം ? ചതുരത്തിടറെ 

വശങ്ങളുടെ നീളാം മ്ലാറ്റതില്ന്ലാക്കൂ.
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ഉദ്ലാഹരണമ്ലാെതി, ഒരു മട്ത്രതില്ക്ലാണത്തിടറെ �ാംബവശങ്ങൾ 5 ടസറെതിമീറ്ററുാം 3 ടസറെതിമീറ്ററുാം  

ആടണങ്തിൽ, അവെതിൽ വരയ്കുനെ സമചതുരങ്ങളുടെ പരപ്പളവുകൾ 52 = 25 ചതുരശ്രടസറെതിമീ

റ്ററുാം, 32 = 9 ചതുരശ്രടസറെതിമീറ്ററുാം ആണല്ല്്ലാ. അല്പ്പ്ലാൾ കർണ്ണത്തിൽ വരയ്കുനെ സമചതുരത്തി

ടറെ പരപ്പളവ് 25 + 9 = 34 ചതുരശ്രടസറെതിമീറ്റർ:

പുര്ലാതന ഗ്ീസതിൽ ജീവതി്ചതിരുനെ പപഥ്ലാഗറസ് എനെ ഗണതിതശ്ലാസ്ത്രജ്ഞടറെ ല്പര് ല്ചർത്്, 

പൈഥോഗറസപ് സരിദ്ോന്ം എനെ്ലാണ് ഇക്്ലാര്യാം അറതിെടപ്പെുനെത്.

നതിശ്തിത പരപ്പളവുള്ള ചതി� സമചതുരങ്ങൾ വരയ്ക്ലാൻ ഈ സതിദ്്ലാന്ാം ഉപല്െ്ലാഗതിക്്ലാാം. ഉദ്ലാഹര 

ണമ്ലാെതി, 10 ചതുരശ്രടസറെതിമീറ്റർ പരപ്പളവുള്ള സമചതുരാം വരയ്ക്ലാൻ ആദ്യാം 10 ടന ഇങ്ങടന 

എഴുതുക.

10 = 1 + 9 = 12 + 32

അത്ലാെത് വശങ്ങടളല്്ലാാം 1 ടസറെതിമീറ്റർ ആെ സമചതുരത്തിടറെ പരപ്പളവുാം, വശങ്ങടളല്്ലാാം  

3 ടസറെതിമീറ്റർ ആെ സമചതുരത്തിടറെ പരപ്പളവുാം, കകൂട്തിെ്ലാൽ 10 കതിട്ുാം. അല്പ്പ്ലാൾ  

പപഥ്ലാഗറസ് സതിദ്്ലാന്മനുസരതി്ച്, �ാംബവശങ്ങൾ 1 ടസറെതിമീറ്ററുാം, 3 ടസറെതിമീറ്ററുാം ആെതി  

ജതില്െ്ലാജതിബ്രെതിൽ Min = 3  ആകത്ക്

വതിധാം n എനെ ല്പരതിൽ ഒരു integer  
slider നതിർമ്തിക്ുക. ഇതതിന്ലാെതി 

slider െകൂൾ എെുത്് ക്തിക്ുടചയ്ുല്മ്്ലാൾ �ഭതി 

ക്ുനെ ജ്ലാ�കത്തിൽ Min എനെത് 3 
എനെു നൽകതി ok ക്തിക്ു ടചയ്ുക. ഇനതി 

ഒരു മട്ത്രതില്ക്ലാണാം വരയ്കുക. Regular 
Polygon െകൂൾ ഉപല്െ്ലാഗതി്ച് ത്രതില്ക്ലാണ 

ത്തിടറെ രണ്ു മകൂ�കളതിൽ ക്തിക്ു ടചയ്ു 

ല്മ്്ലാൾ �ഭതിക്ുനെ ജ്ലാ�കത്തിൽ മകൂ�കളുടെ 

എണ്ണാം n എനെ് നൽകുക. ഈ രീതതിെതിൽ 

ത്രതില്ക്ലാണത്തിടറെ വശങ്ങളതിൽ n വശങ്ങളുള്ള 

സമബഹുഭുജങ്ങൾ നതിർമ്തിക്്ലാാം. (n = 3 ആകു 

ല്മ്്ലാൾ സമഭുജത്രതില്ക്ലാണാം, n = 4 ആകു 

ല്മ്്ലാൾ സമചതുരാം... എനെതിങ്ങടന). മട്ത്രതി 

ല്ക്ലാണത്തിടറെ മകൂനെു വശങ്ങളതി�ുാം ഈ 

രീതതിെതിൽ n വശങ്ങളുള്ള സമബഹുഭുജങ്ങൾ  

വര്ച് പരപ്പളവുകൾ കണക്്ലാക്ുക. പരപ്പളവു 

കൾ തമ്തിൽ എന്്ലാണ് ബന്ധാം? ത്രതില്ക്ലാണ 

ത്തിടറെ വശങ്ങളുടെ നീളവുാം ബഹുഭുജ 

ങ്ങളുടെ വശങ്ങളുടെ എണ്ണവുാം മ്ലാറ്റതില്ന്ലാക്കൂ.
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മട്ത്രതില്ക്ലാണാം വര്ച്, അതതിടറെ കർണ്ണത്തിൽ ഒരു സമചതുരാം വര്ച്ലാൽ 10 ചതുരശ്രടസറെതി 

മീറ്റർ പരപ്പളവുള്ള സമചതുരാം കതിട്ുാം.

ഇനതി 11 ചതുരശ്രടസറെതിമീറ്റർ പരപ്പളവുള്ള സമചതുരാം വരയ്കണടമങ്തില്�്ലാ ?

11 ടന രണ്് എണ്ണൽസാംഖ്്യകളുടെ വർഗങ്ങളുടെ തുകെ്ലാെതി എഴുത്ലാൻ കഴതിെതില് (പരതില്ശ്ലാ 

ധതി്ചു ല്ന്ലാക്കൂ!). അതതിന്ലാൽ ഇല്പ്പ്ലാൾ ടചയ്തല്പ്ലാട� ഇങ്ങടനടെ്ലാരു സമചതുരാം വരയ്ക്ലാൻ 

കഴതിെതില്.

മടറ്റ്ലാരു വഴതിക്് ആല്�്ലാചതിക്്ലാാം. പപഥ്ലാഗറസ് സതിദ്്ലാന്മനുസരതി്ച്, മട്ത്രതില്ക്ലാണത്തിടറെ  

കർണ്ണത്തിൽ വരയ്കുനെ സമചതുരത്തിടറെ പരപ്പളവതിൽനതിനെ് മല്റ്റടതങ്തി�ുാം വശത്തിൽ വരയ്കു

നെ സമചതുരത്തിടറെ പരപ്പളവ് കുറ്ച്ലാൽ, മകൂനെ്ലാമടത് വശത്തിൽ വരയ്കുനെ സമചതുരത്തി

ടറെ പരപ്പളവ് കതിട്ുമല്ല്്ലാ.

അല്പ്പ്ലാൾ 11 ചതുരശ്രടസറെതിമീറ്റർ പരപ്പളവുള്ള സമചതുരാം വരയ്ക്ലാൻ, 11 ടന രണ്ു വർഗങ്ങ

ളുടെ വ്യത്യ്ലാസമ്ലാെതി എഴുതതിെ്ലാ�ുാം മതതി.

അല്പാം ആല്�്ലാചതി്ച്ലാൽ,

11 = 36 − 25 = 62 − 52

എനെു ക്ലാണ്ലാാം.

അതതിന്ലാൽ, കർണ്ണാം 6 ടസറെതിമീറ്ററുാം, മടറ്റ്ലാരു വശാം 5 ടസറെതിമീറ്ററുമ്ലാെ മട്ത്രതില്ക്ലാണത്തിടറെ 

മകൂനെ്ലാമടത് വശത്തിൽ വരയ്കുനെ സമചതുരത്തിടറെ പരപ്പളവ് 11 ചതുരശ്രടസറെതിമീറ്റർ ആെതി

രതിക്ുാം.

ചുവടെ പറഞ്തിരതിക്ുനെ പരപ്പള 

വുള്ള സമചതുരങ്ങൾ ജതില്െ്ലാജതിബ്ര 

ഉപല്െ്ലാഗതി്ച് വരയ്കുക. നതിങ്ങൾ വര്ചത് 

ശരതിെ്ലാല്ണ്ലാ എനെ് Area െകൂൾ ഉപല്െ്ലാഗതി്ച് 

പരതില്ശ്ലാധതിക്്ലാാം.

 i) 13 ii) 20 iii) 26 
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സ്റോൻകോേർേ് - VII 

ഇങ്ങടനടെ്ലാരു മട്ത്രതില്ക്ലാണാം വരയ്കുനെടതങ്ങടന ?

5 ടസറെതിമീറ്റർ നീളത്തിൽ ഒരു വരെുാം, അതതിടറെ ഒരറ്റത്് ഒരു �ാംബവുാം വരയ്കുക; ഇനതി മല്റ്റ 

അറ്റാം ല്കന്ദ്രമ്ലാെതി, 6 ടസറെതിമീറ്റർ ആരമുള്ള വട്ത്തിടറെ ഭ്ലാഗാം വര്ച്, ഈ �ാംബടത് മുറതി്ചു 

കെക്ുനെ സ്്ലാനാം അെെ്ലാളടപ്പെുത്തിെ്ലാൽ മതതിെല്ല്്ലാ:

ഇനതി ഈ കണക്ുകൾ ടചയ്തുല്ന്ലാക്കൂ:

(1) ചുവടെ പറഞ്തിരതിക്ുനെ പരപ്പളവുള്ള സമചതുരങ്ങൾ വരയ്കുക.

 (i) 17 ചതുരശ്രടസറെതിമീറ്റർ 

 (ii) 18 ചതുരശ്രടസറെതിമീറ്റർ

 (iii) 19 ചതുരശ്രടസറെതിമീറ്റർ
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(2) ചുവടെെുള്ള ചതിത്രത്തിൽ, 1 ടസറെതിമീറ്റർ ഇെവതിട്ു വതി�ങ്ങടനെുാം കുത്ടനെുാം ഇട്  

കുത്ുകൾ ചതി�ത് ല്െ്ലാജതിപ്പതി്ച് സമചതുരങ്ങൾ വര്ചതിരതിക്ുനെു.

നീളക്കണക്കു�ൾ

മട്ത്രതില്ക്ലാണങ്ങളുടെ വശങ്ങളതില്മേൽ വരയ്കുനെ സമചതുരങ്ങളുടെ പരപ്പളവുകൾ തമ്തി�ുള്ള 

ബന്ധമ്ലാണ് പപഥ്ലാഗറസ് സതിദ്്ലാന്ാം പറെുനെത്.

സമചതുരത്തിടറെ പരപ്പളവ്, വശത്തിടറെ നീളത്തിടറെ വർഗമ്ലാണല്ല്്ലാ. അല്പ്പ്ലാൾ പപഥ്ലാഗറസ്

സതിദ്്ലാന്ാം, മട്ത്രതില്ക്ലാണങ്ങളുടെ വശങ്ങൾ തമ്തി�ുള്ള ബന്ധമ്ലാെുാം പറെ്ലാാം:

ഏതു മട്ത്രതില്ക്ലാണത്തിടറെെുാം കർണ്ണത്തിടറെ വർഗാം, �ാംബവശങ്ങളുടെ വർഗങ്ങളുടെ 

തുകെ്ലാണ്

ഉദ്ലാഹരണമ്ലാെതി, ഒരു മട്ത്രതില്ക്ലാണത്തിടറെ �ാംബവശങ്ങളുടെ നീളാം 3 ടസറെതിമീറ്ററുാം 4 ടസറെതി

മീറ്ററുാം ആടണങ്തിൽ, കർണ്ണത്തിടറെ വർഗാം

32 + 42 = 25
ആണ്. അല്പ്പ്ലാൾ കർണ്ണത്തിടറെ നീളാം 5 ടസറെതിമീറ്റർ

ഓല്ര്ലാനെതിടറെെുാം പരപ്പളവ് കണക്്ലാക്ുക
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സ്റോൻകോേർേ് - VII 

മടറ്റ്ലാരു ല്ച്ലാദ്യാം:

കർണ്ണാം 13 ടസറെതിമീറ്ററുാം, മടറ്റ്ലാരു വശത്തിടറെ നീളാം 12 ടസറെതിമീറ്ററുാം ആെ മട്ത്രതില്ക്ലാ

ണത്തിടറെ മകൂനെ്ലാമടത് വശത്തിടറെ നീളാം എത്രെ്ലാണ് ?

മകൂനെ്ലാാം വശത്തിടറെ വർഗവുാം, മടറ്റ്ലാരു �ാംബവശത്തിടറെ നീളമ്ലാെ 12 ടറെ വർഗവുാം കകൂട്തിെ്ലാൽ, 

കർണ്ണത്തിടറെ നീളമ്ലാെ 13 ടറെ വർഗാം കതിട്ണമല്ല്്ലാ. അല്പ്പ്ലാൾ,

മകൂനെ്ലാാം വശത്തിടറെ വർഗാം = 132 − 122 = 169 − 144 = 25

ഇതതിൽനതിനെ് മകൂനെ്ലാാം വശത്തിടറെ നീളാം 5 ടസറെതിമീറ്റർ എനെു ക്ലാണ്ലാമല്ല്്ലാ.

ഇനതി ഈ കണക്ുകൾ ടചയ്തുല്ന്ലാക്കൂ:

(1) ചുവടെെുള്ള ഓല്ര്ലാ കണക്തി�ുാം, ഒരു മട്ത്രതില്ക്ലാണത്തിടറെ രണ്ു വശങ്ങളുടെ നീളാം  

പറഞ്തിട്ുണ്്. മകൂനെ്ലാമടത് വശത്തിടറെ നീളാം കണക്്ലാക്ുക:

 (i) �ാംബവശങ്ങൾ 6 ടസറെതിമീറ്റർ, 8 ടസറെതിമീറ്റർ 

 (ii) �ാംബവശങ്ങൾ 9 ടസറെതിമീറ്റർ, 12 ടസറെതിമീറ്റർ 

 (iii) �ാംബവശങ്ങൾ 7 ടസറെതിമീറ്റർ, 24 ടസറെതിമീറ്റർ 

 (iv) �ാംബവശങ്ങൾ 14 ടസറെതിമീറ്റർ, 48 ടസറെതിമീറ്റർ 

 (v) കർണ്ണാം 17 ടസറെതിമീറ്റർ, മടറ്റ്ലാരു വശാം, 15 ടസറെതിമീറ്റർ 

 (vi) കർണ്ണാം 34 ടസറെതിമീറ്റർ, മടറ്റ്ലാരു വശാം, 30 ടസറെതിമീറ്റർ
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(2) 2 മീറ്ററുാം 5 മീറ്ററുാം ഉെരമുള്ള രണ്ു തകൂണുകൾ 4 മീറ്റർ അക�ത്തിൽ നതിൽക്ുനെു. 

 തകൂണുകളുടെ മുകളറ്റങ്ങൾ തമ്തി�ുള്ള അക�ാം എത്രെ്ലാണ് ?

(3) ചുവടെെുള്ള ചതിത്രത്തിട� ത്രതില്ക്ലാണത്തിടറെ ത്ലാഴടത് വശത്തിടറെ നീളാം കണക്്ലാക്ുക.

(4) ചുവടെെുള്ള ചതിത്രങ്ങൾ O വൃത്ല്കന്ദ്രവുാം, A, B, P, Q വൃത്ത്തിട� ബതിന്ുക്ളുാം ആണ്:

 AB, PQ എനെീ വരകളുടെ നീളാം കണക്്ലാക്ുക.
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സ്റ്റാൻഡേർേ് - VII 

സംഖ്്യകളും ബീജഗണിതവും

അളവുകളളയും സംഖ്്യകളളയും കുറിച്ുള്ള കാര്്യങ്ങൾ അക്ഷര്ങ്ങൾ ഉപയോയാഗിച്ു ചുര്ുക്ി

ളയഴുതുന്ന ബീജഗണിതര്ീതി കുറളച്ാളക് മനസ്ിലാക്ിയയോ്ലാ.

ഇനി ബീജഗണിതം ഉപയോയാഗിക്ുന്ന മറ്ു ചില സന്ദർഭങ്ങൾ യോനാക്ാം.

സംഖ്്യകളിൽനിന്നു തുടങ്ങാം. അടുത്തടുത്ത ര്ണ്ട് എണ്ണൽസംഖ്്യകൾ കൂട്ിയാൽ ഇങ്ങളന 

കിട്ും:

 1 + 2 = 3

 2 + 3 = 5

 3 + 4 = 7

 4 + 5 = 9

                                

ആദ്്യളത്ത സംഖ്്യയും, കൂട്ിക്ിട്ിയ സംഖ്്യയും തമ്ിൽ എളതെങ്ിലും ബന്ം  

കാണുന്നുയോണ്ാ ?

 (1 × 2) + 1 = 3

 (2 × 2) + 1 = 5

 (3 × 2) + 1 = 7

 (4 × 2) + 1 = 9

12 ബീജഗണിതം
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ഇതട് എ്ലാ സംഖ്്യകൾക്ും ശര്ിയാകുയോമാ ?

ഉദ്ാഹര്ണമായി, 248 യോനാടട് 249 കൂട്ിയാലും, 248 ളറെ 2 മടങ്ങിയോനാടട് 1 കൂട്ിയാലും ഒയോര്  

സംഖ്്യതളന്ന കിട്ുയോമാ ?

കൂട്ിയും ഗുണിച്ുളമാളക് പര്ിയോശാധിക്ാം. പയോക്ഷ അതുളകാണ്ട് ഇങ്ങളന കിട്ുന്നതിളറെ 

കാര്ണം മനസ്ിലാവി്ലയോ്ലാ.

നമുക്ട് 248 + 249 ളനയും, (248 × 2) + 1 ളനയും ബന്ിപ്ിക്ണം.

ഇങ്ങളന ആയോലാചിക്ാം:

	 • ആദ്്യളത്ത ക്ിയയിളല 249 ര്ണ്ാമളത്ത ക്ിയയിൽ ഇ്ല.

	 • ആദ്്യളത്ത ക്ിയയിൽ നിന്നട് 249 എങ്ങളന ഒഴിവാക്ും ?

 •		 249 ളന 248 + 1 എളന്നഴുതിയായോലാ ?

അയോപ്ാൾ ഇങ്ങളന എഴുതി യോനാക്ാം: 

248 + 249 = 248 + (248 + 1)

ഇനിയോയാ ?

ഇതിളല ര്ണ്ു 248 കളും യോചർന്നട് 248 ളറെ 2 മടങ്ങാകിയോ്ല ?

248 + (248 + 1) = (248 +248) + 1 = (248 × 2) + 1

അടുത്തടുത്ത യോവളറ എണ്ണൽസംഖ്്യകൾ എടുത്താലും ഇതുയോപാളലതളന്ന ളചയ്ാമയോ്ലാ:

432 + 433 = 432 + (432 + 1) = (432 + 432) + 1 = (432 × 2) + 1

അയോപ്ാൾ ഇതട് ഒര്ു ളപാതുതത്വമായി എഴുതാം.

അടുത്തടുത്ത ഏതു ര്ണ്ട് എണ്ണൽസംഖ്്യകൾ കൂട്ിയാൽ കിട്ുന്നതും, അവയിളല ളചറിയ  

സംഖ്്യയുളട ര്ണ്ു മടങ്ങിയോനാടട് ഒന്നു കൂട്ിയാൽ കിട്ുന്നതും ഒയോര് സംഖ്്യയാണട്.

ഇനി ഇക്ാര്്യം ബീജഗണിതം ഉപയോയാഗിച്ു പറയുന്നതട് എങ്ങളന എന്നു യോനാക്ാം. 

അടുത്തടുത്തുള്ള ര്ണ്ട് എണ്ണൽസംഖ്്യകളിൽ ളചറുതട് x എളന്നടുക്ാം. അടുത്ത എണ്ണൽ 

സംഖ്്യയോയാ ?

y എളന്നടുക്ാം; 

പയോക്ഷ ഇവിളട പര്സ്പര്ം ബന്ളമാന്നുമി്ലാത്ത സംഖ്്യകൾ അ്ലയോ്ലാ യോവണ്തട്. ഒര്ു എണ്ണൽ

സംഖ്്യയും, അടുത്ത എണ്ണൽസംഖ്്യയും തമ്ിലുള്ള ബന്ളമതൊണട് ?

ഒര്ു എണ്ണൽസംഖ്്യയോയാടട് ഒന്നു കുട്ിയതയോ്ല അടുത്ത എണ്ണൽസംഖ്്യ ?

അയോപ്ാൾ x ഒര്ു എണ്ണൽസംഖ്്യയാളണങ്ിൽ, അടുത്ത എണ്ണൽസംഖ്്യ എങ്ങളന എഴുതാം ?
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x യോനാടട് 1 കൂട്ിയതട് x + 1.

അയോപ്ാൾ നമുക്ട് ഇങ്ങളന തുടങ്ങാം:

(i) x ഒര്ു എണ്ണൽസംഖ്്യ 

(ii) അടുത്ത എണ്ണൽസംഖ്്യ x + 1

(iii) ഇവ ര്ണ്ും കൂട്ിയാൽ കിട്ുന്ന സംഖ്്യ x + (x + 1)

അടുത്തതായി, ളചറിയ സംഖ്്യയുളട ര്ണ്ു മടങ്ങിയോനാടട് ഒന്നു കൂട്ിയ സംഖ്്യ യോനാക്ാം:

(i) ളചറിയ സംഖ്്യ x

(ii) അതിളറെ ര്ണ്ു മടങ്ങട് 2x

(iii) അതിയോനാടട് 1 കൂട്ിയതട് 2x + 1

ഇനി മുകളിൽ എഴുതിയ തത്വത്തിളറെ ബീജഗണിതര്ൂപം എഴുതാമയോ്ലാ:

x ഏതട് എണ്ണൽസംഖ്്യ ആയാലും x + (x + 1) = 2x + 1

ഇതിൽ ഒര്ു കാര്്യം ശ്രദ്ിയോച്ാ ? കണക്ിലെ ചുരുലക്ഴുത്ത് എന്ന പാഠത്തിൽ കണ് ഒര്ു 

കാര്്യം:

x, y, z ഏതു സംഖ്്യകളായാലും (x + y) + z = x + (y + z)

ഈ സമവാക്യം തിര്ിച്ു വായിച്ാൽ

x + (y + z) = (x + y) + z

ഇതിൽ, y, z എന്നിവ ഏളതങ്ിലും സംഖ്്യകളായി എടുക്ുന്നതിനു പകര്ം x ഉം 1 ഉം ആയി 

എടുത്തായോലാ ?

x + (x + 1) = (x + x) + 1

x + x = 2x ആണയോ്ലാ. മുകളിളല സമവാക്യത്തിൽ ഇതട് എഴുതിയാൽ,

x + (x + 1) = 2x + 1

ഇതയോ്ല ഇയോപ്ാൾ കണ് ളപാതുതത്വത്തിളല സമവാക്യം ? 

ഇങ്ങളന യോനാക്ുയോ്പാൾ, മളറ്ാര്ു കാര്്യം കൂടി കാണാം: x, y, z എന്നീ മൂന്നു സംഖ്്യകളുളട  

തുകളയക്ുറിച്ുള്ള സമവാക്യം, എണ്ണൽസംഖ്്യകൾക്ു മാത്രമ്ല ഭിന്നസംഖ്്യകൾക്ും ശര്ിയാ

ണയോ്ലാ.

അയോപ്ാൾ എണ്ണൽസംഖ്്യകളളക്ുറിച്ട് കണ്ുപിടിച് തത്വം എ്ലാ സംഖ്്യകൾക്ും ശര്ിയാണട്. 

അടുത്തടുത്ത സംഖ്്യകൾ എന്നതിനു പകര്ം, സംഖ്്യയും അതിയോനാടട് ഒന്നു കൂട്ിയതും എന്നു 
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5 ഉം 6 ഉം കൂട്ുയോ്പാൾ, തുക 11 എന്നു കണ

ക്ാക്ുകയ്ലാളത, 5 യോനാടട് 1 കൂട്ിയതാണട് 6 
എന്ന കാര്്യം ഓർക്ണളമന്നി്ല എന്നാൽ ബീ

ജഗണിതത്തിൽ ഒര്ു എണ്ണൽസംഖ്്യ x എളന്ന

ടുത്താൽ, അടുത്ത സംഖ്്യ x + 1 എന്ന്ലാളത 

എഴുതാൻ കഴിയി്ല.

ഇതുളകാണ്ുള്ള ഗുണം, ഇവയുളട തുക 

x + (x + 1) ളന 2x + 1 എന്നും, തുടർന്നട് ഇതട് 

ളചറിയ സംഖ്്യയുളട ര്ണ്ു മടങ്ങിയോനാടട് ഒന്നട് 

കൂട്ിയതാണട് എന്നും, ളപളട്ന്നു കാണാൻ കഴി

യുന്നു എന്നതാണട്.

മാത്രവുമ്ല, ഇതിലൂളട കിട്ിയ

x + (x + 1) = 2x + 1

എന്ന സമവാക്യവും, യോനര്ളത്ത എ്ലാ സംഖ്്യ

കൾക്ും ശര്ിയാകുളമന്നു കണ്

x + (y + z) = (x + y) + z

എന്ന സമവാക്യവും ഒത്തുയോനാക്ി, ആദ്്യ 

യോത്തതും എ്ലാ സംഖ്്യകൾക്ും ശര്ിയാകിയോ്ല 

എന്ന പുതിയ ചിതെയും ഉണ്ാകുന്നു

മാറ്ണം എന്നുമാത്രം:

ഒര്ു സംഖ്്യയും അതിയോനാടട് ഒന്നു കൂട്ിയ 

സംഖ്്യയും തമ്ിൽ കൂട്ിയാൽ കിട്ുന്നതും, 

അവയിളല ളചറിയ സംഖ്്യയുളട ര്ണ്ു മടങ്ങി

യോനാടട് ഒന്നു കൂട്ിയാൽ കിട്ുന്നതും ഒയോര് സംഖ്്യ

തളന്നയാണട്.

ഉദ്ാഹര്ണമായി,

 5
2

1  + 5
2

1
1+c m = 5

2

1
5
2

1+c m + 1 

  = 5
2

1
2#c m + 1 

  = 11 + 1

  = 12

ഇനി അടുത്തടുത്ത മൂന്നട് എണ്ണൽസംഖ്്യകൾ എടുത്തട്, 

ആദ്്യളത്തയും മൂന്നാമളത്തയും മാത്രം കൂട്ിയോനാക്ൂ:

 1 + 3 = 4 

 2 + 4 = 6

 3 + 5 = 8 

 4 + 6 = 10

ഓയോര്ാന്നിലും തുകയും, ഒഴിവാക്ിയ നടുവിളല സംഖ്്യയുമായി എളതെങ്ിലും ബന്ം  

കാണുന്നുയോണ്ാ ?

ഓയോര്ാന്നിളറെയും യോനർക്ട് അതട് എഴുതിയോനാക്ാം:

 1 + 3 = 4 2 × 2 = 4

 2 + 4 = 6 3 × 2 = 6

 3 + 5 = 8 4 × 2 = 8

 4 + 6 = 10 5 × 2 = 10

ഇതട് എ്ലാ സംഖ്്യകൾക്ും ശര്ിയായോണാ എന്നും, ആളണങ്ിൽ എതെുളകാണ്ട് എന്നും യോനാക്ാൻ 

അടുത്തടുത്ത യോവളറ ചില സംഖ്്യകൾ എടുത്തു പര്ിയോശാധിക്ാം.

27, 28, 29 എടുത്തട് യോനാക്ാം. 27 + 29 ഉം 28 × 2 ഉം ഒയോര് സംഖ്്യയായോണാ എന്നാണട്  

അറിയോയണ്തട്.
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ആദ്്യളത്ത കണക്ിൽ ളചയ്തതുയോപാളല, 27 ളനയും 29 ളനയും, നമുക്ട് ആവശ്യമുള്ള 28 യോനാടട് 

ബന്ിപ്ിക്ാം.

27 = 28 − 1

29 = 28 + 1

അയോപ്ാൾ,

27 + 29 = (28 − 1) + (28 + 1)

ഇനി (28 – 1) + (28 + 1) ൽ ളചയ്ുന്ന ക്ിയകൾ ളമാത്തമായി യോനാക്ാം:

	 •  ര്ണ്ട് 28 കൾ കൂട്ിയിട്ുണ്ട്

	 •  ഒര്ു 1 കൂട്ിയിട്ുണ്ട്

	 •  ഒര്ു 1 കുറച്ിട്ുമുണ്ട്

അതായതട്,

(28 − 1) + (28 + 1) = (28 × 2) + 1 − 1

ഏതു സംഖ്്യയോയാടും ഒന്നു കൂട്ി, പിന്നീടട് ഒന്നു കുറയ്കുകയും ളചയ്താൽ, തുടങ്ങിയ  

സംഖ്്യതളന്ന ആവിയോ്ല ?

അയോപ്ാൾ,

(28 × 2) + 1 – 1 = 28 × 2

ഇവിളട എഴുതിയ സമവാക്യങ്ങളള്ലാം യോചർത്തുവച്ായോലാ ?

 27 + 29 = (28 – 1) + (28 + 1)

  = (28 × 2) + 1 – 1

  = 28 × 2

27, 28, 29 നു പകര്ം, അടുത്തടുത്ത ഏതു മൂന്നട് എണ്ണൽസംഖ്്യകൾ എടുത്താലും ഇതു  

ശര്ിയാകിയോ്ല ?

അയോപ്ാൾ ളപാതുവായി എതെു പറയാം ?

അടുത്തടുത്ത മൂന്നു എണ്ണൽസംഖ്്യകളിൽ ആദ്്യളത്തയും അവസാനളത്തയും സംഖ്്യ 

കളുളട തുകയും നടുവിളല സംഖ്്യയുളട ര്ണ്ു മടങ്ങും ഒയോര് സംഖ്്യയാണട്.

ഇനി ഇതട് ബീജഗണിതത്തിൽ എങ്ങളന പറയും ?
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ഇതിൽ നടുവിളല സംഖ്്യ ഉപയോയാഗിച്ാണട് ര്ണ്ാമളത്ത ക്ിയ പറഞ്ിര്ിക്ുന്നതട്.  

അതുളകാണ്ട്, ആ സംഖ്്യ x എളന്നടുക്ാം.

	 • നടുവിളല സംഖ്്യ x

	 • ആദ്്യളത്ത സംഖ്്യ x ൽ നിന്നട് 1 കുറച്തട്, അതായതട് x	₋ 1
	 • അവസാനളത്ത സംഖ്്യ x യോനാടട് 1 കൂട്ിയതട്, അതായതട് x	+ 1

അയോപ്ാൾ മുകളിൽ പറഞ് കാര്്യം സമവാക്യമായി എഴുതിയാൽ,

(x ₋ 1) + (x + 1) = 2x

യോനര്ളത്ത പറഞ്തുയോപാളല (x ₋ 1) + (x + 1) ളല ക്ിയകളള

്ല� ഒര്ുമിച്ു യോനാക്ിയാൽ, ര്ണ്ട് x കൂട്ി, വീണ്ും 1 കൂട്ി, 1 
കുറച്ു; ഫലത്തിൽ ര്ണ്ട് x കൂട്ിയതു മാത്രം. അതായതട്  x ളന 

ര്ണ്ുളകാണ്ു ഗുണിച്തട്.

x ഏതട് എണ്ണൽസംഖ്്യ ആയാലും, (x ₋ 1) + (x + 1) = 2x

ഇതുതളന്ന ഇങ്ങളനയും എഴുത�:

x, y, z ഇവ അടുത്തടുത്ത ഏതു മൂന്നട് എണ്ണൽസംഖ്്യകൾ 

ആയാലും x + z = 2y

പയോക്ഷ ഇതട് എതെുളകാണ്ു ശര്ിയാകുന്നു എന്നട് യോവളറ പറയോയ

ണ്ിവര്ും

ചുവളട പറയുന്ന കണക്ുകൾ ളചയ്തുയോനാക്ൂ:

(1) അടുത്തടുത്ത മൂന്നു എണ്ണൽസംഖ്്യകൾ പലതട് എടുത്തട് കൂട്ിയോനാ

ക്ുക.

 (i) ഈ തുകയ്കട്, കൂട്ുന്ന സംഖ്്യകളിൽ ഏളതങ്ിലും ഒര്ു സംഖ്്യയുമായി എളതെങ്ിലും 

ബന്മുയോണ്ാ എന്നു പര്ിയോശാധിക്ുക.

 (ii) ഈ ബന്ം അടുത്തടുത്ത ഏതു മൂന്നട് എണ്ണൽസംഖ്്യകൾക്ും എതെുളകാണ്ു ശര്ി

യാകുന്നു എന്നു വിശദ്ീകര്ിക്ുക.

 (iii) ഈ ബന്ം സാധാര്ണഭാഷയിലും, തുടർന്നട് ബീജഗണിതര്ൂപത്തിലും എഴുതുക.

(2)  അടുത്തടുത്തുള്ള ഏതാനും നാലു എണ്ണൽസംഖ്്യകളിൽ, ആദ്്യളത്തയും അവസാനളത്ത

യും സംഖ്്യകളുളട തുകയും, നടുക്ുള്ളവയുളട തുകയും ചുവളട കാണിച്ിര്ിക്ുന്നു. 

 1 + 4 = 5 2 + 3 = 5 

 2 + 5 = 7 3 + 4 = 7

 3 + 6 = 9 4 + 5 = 9

 4 + 7 = 11 5 + 6 = 11
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സ്റ്റാൻഡേർേ് - VII 

 (i) അടുത്തടുത്ത ഏതു നാലു എണ്ണൽസംഖ്്യകൾ എടുത്താലും, ഇങ്ങളനയുള്ള തുകകൾ 

ഒയോര് സംഖ്്യകൾ ആകുന്നതട് എതെുളകാണ്ാളണന്നട് വിശദ്ീകര്ിക്ുക.

 (ii) ഈ ളപാതുതത്വത്തിളറെ ബീജഗണിതര്ൂപം എഴുതുക.

(3)  അടുത്തടുത്തുള്ള നാലു എണ്ണൽസംഖ്്യകളിൽ, ഒന്നാമളത്തയും ര്ണ്ാമളത്തയും സംഖ്്യക

ളുളട തുകയും, മൂന്നാമളത്തയും നാലാമളത്തയും സംഖ്്യകളുളട തുകയും തമ്ിൽ എളതെ

ങ്ിലും ബന്മുയോണ്ാ ? ഈ ബന്ത്തിളറെ കാര്ണം വിശദ്ീകര്ിക്ുക. ബന്ം ബീജഗ

ണിത ര്ീതിയിൽ എഴുതുക. അടുത്തടുത്തുള്ള നാലട് എണ്ണൽസംഖ്്യകളിൽ ഒന്നാമളത്തയും  

മൂന്നാമളത്തയും സംഖ്്യകളുളട തുകയും, ര്ണ്ാമളത്തയും നാലാമളത്തയും സംഖ്്യകളുളട 

തുകയും തമ്ിയോലാ ?

സംഖ്്യയാകൗതുകങ്ങൾ

ഇനി മറ്ു ചില കണക്ുകൾ യോനാക്ാം:

അടുത്തടുത്തുള്ള ഏളതങ്ിലും മൂന്നു സംഖ്്യകൾ ഒര്ു വര്ിയിൽ എഴുതുക.

5         6        7

ഇവയിളല അടുത്തടുത്തുള്ള ര്ണ്ു സംഖ്്യകൾ കൂട്ി മുകളിൽ എഴുതുക:

11      13

5         6        7

ഈ ര്ണ്ു സംഖ്്യകളും കൂട്ി ഏറ്വും മുകളിൽ എഴുതുക.

24

11      13

5         6        7

അടുത്തടുത്തുള്ള മറ്ു സംഖ്്യകളിൽനിന്നു തുടങ്ങി, ഇതുയോപാളല ചില സംഖ്്യായോഗാപുര്ങ്ങൾ 

ഉണ്ാക്ി യോനാക്ൂ:

എ്ലാ യോഗാപുര്ങ്ങളിലും, ഏറ്വും മുകളിളല സംഖ്്യ, 4 ളറെ ഗുണിതം തളന്നയായോണാ ?

ഏതു സംഖ്്യയുളട 4 മടങ്ങാണട് കിട്ുന്നതട് ?

44

21      23

10         11        12

80

39      41

19        20        21

104

51      53

25        26       27
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ഇതിളറെ കാര്ണവും ബീജഗണിതം ഉപയോയാഗിച്ു വിശദ്ീകര്ിക്ാം.

തുടങ്ങുന്ന മൂന്നു സംഖ്്യകളിൽ, നടുവിളല സംഖ്്യയുളട 4 മടങ്ങാണയോ്ലാ അവസാനം  

കിട്ുന്നതട്. അയോപ്ാൾ അതട് x എളന്നടുത്തു തുടങ്ങാം.

അതിളറെ ഇടതും വലതുമുള്ള സംഖ്്യകൾ എങ്ങളന എഴുതും ?

അടുത്തടുത്തുള്ള മൂന്നു സംഖ്്യകളിൽ, നടുവിളല സംഖ്്യയിൽനിന്നട് ഒന്നു കുറച്തും, ഒന്നു 

കൂട്ിയതും അയോ്ല അപ്ുറത്തും ഇപ്ുറത്തും ഉള്ള സംഖ്്യകൾ ?

അയോപ്ാൾ താഴളത്ത വര്ി, x − 1,  x,  x + 1

അതിനു മുകളിളല ര്ണ്ു സംഖ്്യകയോളാ ?

ഏറ്വും മുകളിളല സംഖ്്യയോയാ ?

(2x − 1) + (2x + 1) = 4x  

ഇതിൽ മളറ്ാര്ു കാര്്യം ആയോലാചിക്ാം: തുടങ്ങുന്ന സംഖ്്യകൾ x − 1, x, x + 1 എന്നതിനു പകര്ം 

x − 2,   x,   x + 2 എളന്നടുത്തായോലാ ?

അടുത്ത വര്ി എതൊകുളമന്നട് മനസ്ിൽത്തളന്ന കണക്ാക്ാമയോ്ലാ 2x − 2, 2x + 2

ഏറ്വും മുകളിയോലാ ?

വീണ്ും 4x തളന്ന.

ഇനി x ൽ നിന്നട് ഏളതങ്ിലും സംഖ്്യ കുറച്ട് ഇടതുവശത്തും, അയോത സംഖ്്യ x യോനാടട് കൂട്ി 

വലതുവശത്തും ആയായോലാ ?

(x − 1) + x = 2x − 1 

x + (x + 1) = 2x + 1
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സ്റ്റാൻഡേർേ് - VII 

അതായതട് യോഗാപുര്ത്തിളറെ താഴളത്ത പടിയായി ഒയോര് അകലം ഇടവിട്ുള്ള ഏതു മൂന്നു സംഖ്്യ

കളും ആവാം; ഏറ്വും മുകളിൽ നടുവിളല സംഖ്്യയുളട നാലു മടങ്ങുതളന്ന കിട്ും.

ഇനി ഇതുയോപാളല നാലു നിലയുള്ള ര്ണ്ു യോഗാപുര്ങ്ങൾ യോനാക്ൂ:

ആദ്്യയോത്തതിൽ താഴളത്ത വര്ി 3, 4, 5, 6 എന്ന തുടർച്യായ എണ്ണൽസംഖ്്യകൾ.

ര്ണ്ാമയോത്തതിൽ 8 ൽ നിന്നു തുടങ്ങി 3 വീതം കൂട്ിക്ിട്ുന്ന നാലു സംഖ്്യകൾ 8, 11, 14, 17.

ര്ണ്ിലും ഏറ്വും മുകളിളല സംഖ്്യയും, താഴളത്ത വര്ിയുളട നടുവിലുള്ള ര്ണ്ു സംഖ്്യകളും 

തമ്ിൽ എളതെങ്ിലും ബന്മുയോണ്ാ ?

ഇതുയോപാളല മറ്ു സംഖ്്യകൾ ഉപയോയാഗിച്ട് എഴുതിയോനാക്ൂ. എ്ലാറ്ിലും ഏറ്വും മുകളിളല 

സംഖ്്യ, താഴളത്ത വര്ിയിളല നടുവിലുള്ള സംഖ്്യകളുളട തുകയുളട നാലു മടങ്ങായോണാ ?

ബീജഗണിതം ഉപയോയാഗിച്ട് എഴുതി യോനാക്ാം. x ൽനിന്നു തുടങ്ങി y വീതം കൂട്ിയ നാലു  

സംഖ്്യകളിൽനിന്നു തുടങ്ങാം:

                       x, x + y, x + 2y, x + 3y

അടുത്ത വര്ിയിയോലാ ?

 x + (x + y) = 2x + y

 (x + y) + (x + 2y) = 2x + 3y

 (x + 2y) + (x + 3y) = 2x + 5y
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മൂന്നാമളത്ത വര്ി

 (2x + y) + (2x + 3y) = 4x + 4y

 (2x + 3y) + (2x + 5y) = 4x + 8y

ഏറ്വും മുകളിളല സംഖ്്യ

 (4x + 4y) + (4x + 8y) = 8x + 12y

ഏറ്വും മുകളിളല സംഖ്്യ, ആദ്്യളത്ത വര്ിയുളട 

നടുവിളല ര്ണ്ു സംഖ്്യകളുളട തുകയുളട നാലു  

മടങ്ങുതളന്നയായോണാ ?

ആദ്്യളത്ത വര്ിയുളട നടുവിളല സംഖ്്യകളുളട തുക

(x + y) + (x + 2y) = 2x + 3y

ഇതിളറെ നാലു മടങ്ങട്

(2x + 3y) × 4 = (2x × 4) + (3y × 4) = 8x + 12y

(തുകയുളട ഗുണനഫലം, ഗുണനഫലങ്ങളുളട തുക ആളണന്നട് കണക്ിലെ ചുരുലക്ഴുത്ത് 

എന്ന പാഠത്തിൽ കണ്ിട്ുണ്യോ്ലാ)

അല്ം ആയോലാചിച്ിര്ുളന്നങ്ിൽ, ര്ണ്ാമളത്ത വര്ി എഴുതിയയോപ്ാൾത്തളന്ന ഏറ്വും മുകളിളല 

സംഖ്്യ കണ്ുപിടിക്ാമായിര്ുന്നു.

ര്ണ്ാമളത്ത വര്ിയിളല സംഖ്്യകൾ,

2x + y,     2x + 3y,    2x + 5y

ഇവളയ ഇങ്ങളന മാറ്ിളയഴുതിയായോലാ ?

 2x + y

 2x + 3y = (2x + y) + 2y

 2x + 5y = (2x + 3y) + 2y

അതായതട്, 2y അകലം ഇടവിട്ട് മൂന്നു സംഖ്്യകൾ

അയോപ്ാൾ യോനര്ളത്ത കണ്തനുസര്ിച്ട്, ഈ സംഖ്്യകളിയോമേൽ പണിയുന്ന മൂന്നു നില യോഗാപുര്

ത്തിളറെ ഏറ്വും മുകളിളല സംഖ്്യ, നടുവിളല സംഖ്്യ ആയ 2x + 3y യുളട നാലു മടങ്ങുതളന്ന 

ആകണമയോ്ലാ 
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സ്റ്റാൻഡേർേ് - VII 

ഈ കണക്ുകൾ ളചയ്തുയോനാക്ൂ:

(1)  മൂന്നും, നാലും നിലകളുള്ള സംഖ്്യായോഗാപുര്ങ്ങൾ യോപാളല അഞ്ു നിലയുള്ള ഒര്ു സംഖ്്യാ

യോഗാപുര്ത്തിളറെ ആദ്്യളത്ത നിലയാണട് ചുവളട കാണിച്ിര്ിക്ുന്നതട്.

 (i) തുടർന്നുള്ള സംഖ്്യകൾ എഴുതുന്നതിനുമു്പട്, ഏറ്വും മുകളിളല സംഖ്്യ നടുവിലുള്ള 

10 ളറെ എത്ര മടങ്ങായിര്ിക്ും എന്നട് ഊഹിച്ുയോനാക്ൂ. അതു ശര്ിയായോണാ എന്നട് മറ്ു 

സംഖ്്യകൾ എ്ലാം എഴുതി പര്ിയോശാധിക്ൂ.

 (ii) ഒയോര് അകലം ഇടവിട്ുള്ള ഏതട് അഞ്ു സംഖ്്യകളിൽനിന്നു തുടങ്ങിയാലും അഞ്ു നില 

യോഗാപുര്ങ്ങളിൽ എ്ലാം അവസാനസംഖ്്യ, ആദ്്യവര്ിയിളല സംഖ്്യകളിൽ നടുവിളല  

സംഖ്്യയുളട ഒയോര് മടങ്ങായിര്ിക്ും എന്നട് ബീജഗണിതം ഉപയോയാഗിച്ു വിശദ്ീകര്ി

ക്ുക. 

 (iii) എ്ലാ സംഖ്്യകളും എഴുതാളതതളന്ന ഇതു നിശ്ചയിക്ാനുള്ള എളതെങ്ിലും വഴി 

ഉയോണ്ാ ?

(2) ഇവിളട കണ്തുയോപാളല സംഖ്്യായോഗാപുര്ം ഉണ്ാക്ാൻ ഏതു സംഖ്്യകളിൽ നിന്നും 

തുടങ്ങാം (ഒയോര് അകലം ഇടവിട്ട് ആകണളമന്നി്ല). ഉദ്ാഹര്ണമായി ഈ യോഗാപുര്ം 

യോനാക്ുക.

 (i)  ഇതുയോപാളല ഈ യോഗാപുര്ത്തിളല ഒഴിഞ് കളങ്ങളിളല സംഖ്്യകൾ കണക്ാക്ി 

എഴുതുക.
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 (ii)  ഇതുയോപാളലയുള്ള ഒര്ു യോഗാപുര്ത്തിൽ, 10 കൾ ഒന്നും മാറ്ാളത, താഴളത്ത വര്ിയിളല 

ര്ണ്ാമളത്ത സംഖ്്യ മാത്രം മാറ്ി  (1 നും 2 നും പകര്ം) എഴുതി തുടർന്നുള്ള  

സംഖ്്യകൾ കണക്ാക്ുക. ഏറ്വും മുകളിളല സംഖ്്യ 50 തളന്ന കിട്ുന്നുയോണ്ാ ?

 (iii)  ഇതിളറെ കാര്ണം ബീജഗണിതം ഉപയോയാഗിച്ു വിശദ്ീകര്ിക്ുക.

 (iv)  ചുവളടയുള്ള യോഗാപുര്ത്തിളല ഒഴിഞ് കളങ്ങളിളല സംഖ്്യകൾ കണക്ാക്ി 

എഴുതുക.

(3) ചുവളടയുള്ള ചിത്രങ്ങളിൽ ആദ്്യയോത്തതിയോലതുയോപാളല 1 മുതൽ 100 വളര്യുള്ള സംഖ്്യ

കൾ വര്ിയും നിര്യുമായി എഴുതുക; ര്ണ്ാമളത്ത ചിത്രത്തിളലയോപ്ാളല അതിൽ 9 സംഖ്്യ

കൾ മാത്രമുള്ള പല സമചതുര്ങ്ങൾ വര്യ്കുക. എ്ലാ സമചതുര്ങ്ങളുളടയും നടുക്ുള്ള 

സംഖ്്യകളും അടയാളളപ്ടുത്തുക:

 ഓയോര്ാ സമചതുര്ത്തിലും ചുവളട പറയുന്നവ കണക്ാക്ുക:

 (i) നടുക്ുള്ള സംഖ്്യയും അതിളറെ ഇടതും വലതുമുള്ള സംഖ്്യകളുളട തുകയും  

തമ്ിലുള്ള ബന്ം. 

 (ii) നടുക്ുള്ള സംഖ്്യയും അതിളറെ മുകളിലും താളഴയുമുള്ള സംഖ്്യകളുളട തുകയും 

തമ്ിലുള്ള ബന്ം. 
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 (iii)  നടുക്ുള്ള സംഖ്്യയും സമചതുര്ത്തിളറെ എതിർമൂലകളിളല സംഖ്്യകളുളട തുകകളും 

തമ്ിലുള്ള ബന്ം.

 (iv)  നടുക്ുള്ള സംഖ്്യയും സമചതുര്ത്തിളല എ്ലാ സംഖ്്യകളുളട തുകയും തമ്ിലുള്ള 

ബന്ം.

 ഇവളയ്ലാം ബീജഗണിതം ഉപയോയാഗിച്ട് വിശദ്ീകര്ിക്ുക.

(4) കലണ്റിൽ അടുത്തടുത്തുള്ള ഏളതങ്ിലും നാലു സംഖ്്യകൾ വര്ുന്ന സമചതുര്ങ്ങൾ  

പലയിടത്തായി വര്യ്കുക:

 (i) ഇങ്ങളനയുള്ള ഏതു സമചതുര്ത്തിലും നാലു സംഖ്്യകളുളടയും തുക നാലിളറെ 

ഗുണിതം ആകുന്നതിളറെ കാര്ണം ബീജഗണിതം ഉപയോയാഗിച്ു വിശദ്ീകര്ിക്ുക.

 (ii) ഈ തുകയും സമചതുര്ത്തിളല ഏറ്വും ളചറിയ സംഖ്്യയും തമ്ിലുള്ള ബന്ം  

ബീജഗണിതം ഉപയോയാഗിച്ട് വിശദ്ീകര്ിക്ുക.

മടങ്ങും മിച്ചവും

ഏതു എണ്ണൽസംഖ്്യളയയും മളറ്ാര്ു എണ്ണൽസംഖ്്യളകാണ്ു ഹര്ിച്ട്, മടങ്ങും മിച്വുമായി 

എഴുതാം എന്നട് അഞ്ാംക്ാസിൽ കണ്യോ്ലാ.

ഉദ്ാഹര്ണമായി, 9 ളന 4 ളകാണ്ു ഹര്ിച്ട് ഇങ്ങളനളയഴുതാം:

9 = (4 × 2) + 1

മറിച്ട്, 4 ളന 9 ളകാണ്ു ഹര്ിച്ട് ഇങ്ങളനയും:

4 = (9 × 0) + 4
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ഇങ്ങളന 2 ളകാണ്ു മിച്മി്ലാളത ഹര്ിക്ാൻ കഴിയുന്ന സംഖ്്യകളളയാണട് ഇര്ട്സംഖ്്യകൾ 

എന്നു വിളിക്ുന്നതട്.

ഉദ്ാഹര്ണമായി,

2 = 2 × 1

4 = 2 × 2

6 = 2 × 3

എളന്ന്ലാം എഴുതാം; അതിനാൽ 2, 4, 6 എന്നീ സംഖ്്യകൾ ഇര്ട്സംഖ്്യകളാണട്; പൂജ്യയോമാ ?

0 = 2 × 0

അയോപ്ാൾ 0 വും ഇര്ട്സംഖ്്യതളന്ന.

ളപാതുളവ പറഞ്ാൽ,

2 ളകാണ്ട് മിച്മി്ലാളത ഹര്ിക്ാൻ കഴിയുന്ന സംഖ്്യകളാണട് ഇര്ട്സംഖ്്യകൾ.

ഇക്ാര്്യം ബീജഗണിതത്തിൽ പറയാം:

ഏതട് ഇര്ട്സംഖ്്യളയയും 2n എന്ന ര്ൂപത്തിൽ എഴുതാം; ഇതിൽ n എന്നതട്, 0, 1, 2, 3, .... 
എന്നീ സംഖ്്യകളിൽ ഏളതങ്ിലുമാണട്.

ഇനി 2 ളകാണ്ു ഹര്ിക്ുയോ്പാൾ മിച്ം വര്ുന്ന സംഖ്്യകയോളാ ?

ഉദ്ാഹര്ണമായി,

1 = (2 × 0) + 1

3 = (2 × 1) + 1

5 = (2 × 2) + 1

ഇവളയ്ലാം ഒറ്സംഖ്്യകളാണട്.

ളപാതുളവ പറഞ്ാൽ,

2 ളകാണ്ു ഹര്ിക്ുയോ്പാൾ 1 മിച്ം വര്ുന്ന സംഖ്്യകളാണട് ഒറ്സംഖ്്യകൾ.

ബീജഗണിതം ഉപയോയാഗിച്ു പറഞ്ായോലാ ?

ഏതട് ഒറ്സംഖ്്യളയയും 2n + 1 എന്ന ര്ൂപത്തിൽ എഴുതാം; ഇതിൽ n എന്നതട്, 0, 1, 2, 3, . . . 
എന്നീ സംഖ്്യകളിൽ ഏളതങ്ിലുമാണട്.
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ഇങ്ങളന പ്രയോത്യക സ്വഭാവമുള്ള സംഖ്്യകളള ളപാതുവായി ബീജഗണിതര്ൂപത്തിൽ എഴുതു 

ന്നതട്, അവയുളട മറ്ു സവിയോശഷതകൾ മനസ്ിലാക്ാൻ സഹായിക്ും.

ഉദ്ാഹര്ണമായി, ഏതു ര്ണ്ട് ഇര്ട്സംഖ്്യകൾ തമ്ിൽ കൂട്ിക്ിട്ുന്നതും ഇര്ട്സംഖ്്യതളന്നയാ

ളണന്നട് ഉദ്ാഹര്ണങ്ങളിലൂളട കാണാം.

ഇതട് എതെുളകാണ്ാണട് എന്നു മനസ്ിലാക്ാൻ ബീജഗണിതം ഉപയോയാഗിക്ാം.

അതിനട് ഏളതങ്ിലും ര്ണ്ട് ഇര്ട്സംഖ്്യകൾ എടുക്ാം. യോനര്ളത്ത കണ്തനുസര്ിച്ട്, ഇവളയ 

2m, 2n എന്ന ര്ൂപത്തിൽ എഴുതാമയോ്ലാ. ഇതിൽ, m, n ഇവ പൂജ്യയോമാ, ഏളതങ്ിലും എണ്ണൽ 

സംഖ്്യകയോളാ ആകാം.

ഇവ കൂട്ിയായോലാ ?

2m + 2n = 2(m + n)

ഇതിളല m + n എന്ന തുകളയ p എന്ന ഒര്ക്ഷര്ംളകാണ്ു സൂചിപ്ിച്ാൽ, ആദ്്യളമടുത്ത ഇര്ട് 

സംഖ്്യകൾ കൂട്ിക്ിട്ിയ സംഖ്്യളയ 2p എളന്നഴുതാം; m, n ഇവ പൂജ്യയോമാ എണ്ണൽസംഖ്്യകയോളാ 

ആയതിനാൽ, അവയുളട തുകയായ p യും അത്തര്ം ഒര്ു സംഖ്്യയാണട്.

അയോപ്ാൾ തുകയായ 2p യും ഇര്ട്സംഖ്്യതളന്ന.

ഇനി ഏളതങ്ിലും ര്ണ്ട് ഒറ്സംഖ്്യകൾ കൂട്ിയായോലാ ?

എതെുളകാണ്ാണട് തുക ഇര്ട്സംഖ്്യ ആകുന്നതട് ?

ര്ണ്ട് ഒറ്സംഖ്്യകൾ 2m + 1, 2n + 1 എളന്നടുക്ാം; m, n ഇവ പൂജ്യയോമാ, ഏളതങ്ിലും എണ്ണൽ 

സംഖ്്യകയോളാ ആണട്.

ഇവ കൂട്ിയാൽ

 (2m + 1) + (2n + 1) = 2m + 2n + 2

  = 2(m + n + 1)

ഇതിലും m + n + 1 എന്ന സംഖ്്യളയ p എളന്നഴുതിയാൽ, ഒറ്സംഖ്്യകളുളട തുക 2p എന്ന ര്ൂപ

ത്തിലാകും; ഇതിൽ p ഒര്ു എണ്ണൽസംഖ്്യയാണട്.

അയോപ്ാൾ തുക ഇര്ട്സംഖ്്യ ആണയോ്ലാ.

ഇതുയോപാളല ഒര്ു ഇര്ട്സംഖ്്യയും ഒര്ു ഒറ്സംഖ്്യയും കൂട്ിയാൽ ഒറ്സംഖ്്യ കിട്ുന്നതട് എതെു

ളകാണ്ാളണന്നട് ബീജഗണിതം ഉപയോയാഗിച്ു വിശദ്ീകര്ിക്ായോമാ ?

സംഖ്്യകളള 2 ളകാണ്ു ഹര്ിക്ുയോ്പാൾ കിട്ുന്ന മിച്ത്തിളറെ അടിസ്ാനത്തിലാണട് ഇര്ട് 

സംഖ്്യകൾ, ഒറ്സംഖ്്യകൾ എന്ന ര്ണ്ു കൂട്ങ്ങളായി പിര്ിച്തട്.
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3 ളകാണ്ു ഹര്ിക്ുയോ്പാൾ കിട്ുന്ന മിച്ത്തിളറെ അടിസ്ാനത്തിൽ ആയായോലാ ?

സംഖ്്യയാക്ുട്ം സവിശശഷത ബീജഗണിതരൂപം

0, 3, 6, 9, ........ 3 ളകാണ്ു ഹര്ിച്ാൽ മിച്ം 0          3n      (n = 0, 1, 2, 3...)

1, 4, 7, 10, ........ 3 ളകാണ്ു ഹര്ിച്ാൽ മിച്ം 1    3n + 1     (n = 0, 1, 2, 3...)

2, 5, 8, 11, ........ 3 ളകാണ്ു ഹര്ിച്ാൽ മിച്ം 2    3n + 2     (n = 0, 1, 2, 3...)

ഈ കണക്ുകൾ ളചയ്തുയോനാക്ൂ:

(1) 3 ളകാണ്ു ഹര്ിച്ാൽ മിച്ം 1 വര്ുന്ന ഒര്ു സംഖ്്യയും, മിച്ം 2 വര്ുന്ന ഒര്ു സംഖ്്യയും 

തമ്ിൽ കൂട്ുക. ഇത്തര്ം ഏതു ര്ണ്ു സംഖ്്യകളുളട തുകളയയും 3 ളകാണ്ട്  

മിച്മി്ലാളത ഹര്ിക്ാം എന്നതിളറെ കാര്ണം ബീജഗണിതം ഉപയോയാഗിച്ട് വിശദ്ീകര്ിക്ുക.

(2)  12 ൽ നിന്നു തുടങ്ങി, വീണ്ും വീണ്ും 11 കൂട്ിയാൽ കിട്ുന്ന സംഖ്്യകളാണട് 12, 23, 34,

 (i) ഈ സംഖ്്യകളിൽ ഏതിളനയും 11 ളകാണ്ു ഹര്ിച്ാൽ മിച്ം എത്രയാണട് ?

 (ii) ഇവയുളടളയ്ലാം ളപാതുവായ ബീജഗണിതര്ൂപം എഴുതുക.

 (iii) 100 എന്ന സംഖ്്യ ഇക്ൂട്ത്തിൽ ഉണ്ാകുയോമാ ? 1000 ആയായോലാ ?

(3) 21 ൽ നിന്നു തുടങ്ങി, വീണ്ും വീണ്ും 11 കൂട്ിയാൽ കിട്ുന്ന സംഖ്്യകളാണട് 21, 32, 43,...

 (i) ഈ സംഖ്്യകളിൽ ഏതിളനയും 11 ളകാണ്ു ഹര്ിച്ാൽ മിച്ം എത്രയാണട് ?

 (ii) ഇവയുളടളയ്ലാം ളപാതുവായ ബീജഗണിതര്ൂപം എഴുതുക.

 (iii)  100 എന്ന സംഖ്്യ ഇക്ൂട്ത്തിൽ ഉണ്ാകുയോമാ ? 1000 ആയായോലാ ?
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അക്ങ്ങളും സംഖ്്യകളും

ര്ണ്ക് സംഖ്്യകളളളയ്ലാം ചുവളട കാണിച്ിര്ിക്ുന്നതുയോപാളല വര്ിയും നിര്യുമായി 

എഴുതാം:

ആദ്്യളത്ത വര്ിയിളല സംഖ്്യകൾ, 10 യോനാടട് 0 മുതൽ 9 വളര്യുള്ള സംഖ്്യകൾ കൂട്ികിട്ുന്നവ

യാണട്. അയോപ്ാൾ അവയുളടളയ്ലാം ളപാതുവായ ബീജഗണിതര്ൂപം

 10 + n (n = 0, 1, 2, ..., 9)

ര്ണ്ാമളത്ത വര്ിയിളല സംഖ്്യകയോളാ ?

 20 + n  (n = 0, 1, 2, ..., 9)

എളന്നഴുതാം; അള്ലങ്ിൽ

 (10 × 2) + n  (n = 0, 1, 2, ..., 9)

എന്നും എഴുതാം.
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ഇങ്ങളന ഓയോര്ാ വര്ിയിളലയും സംഖ്്യകളുളട ബീജഗണിതര്ൂപം എഴുതാമയോ്ലാ:

ഇങ്ങളന എഴുതുയോ്പാൾ n എന്നതട്, ഈ സംഖ്്യകളുളടളയ്ലാം ഒന്നിളറെ സ്ാനളത്ത അക്മാ

ളണന്നു കാണാം.

ഇനി വര്ികളിലൂളട യോനാക്ുന്നതിനു പകര്ം മുകളിൽനിന്നു തായോഴാട്ു യോനാക്ിയാൽ, ഓയോര്ാ  

നിര്യിളലയും സംഖ്്യകളുളട പത്തിളറെ സ്ാനളത്ത അക്ം, 1 മുതൽ 9 വളര് മാറുന്നതു  

കാണാമയോ്ലാ. അയോപ്ാൾ പത്തിളറെ സ്ാനളത്ത അക്ം m എന്നും കൂടി എഴുതിയാൽ എ്ലാ 

സംഖ്്യകളളയും 10m + n എന്ന ബീജഗണിതര്ൂപത്തി

ലാക്ാം. അതായതട്, ര്ണ്ക് സംഖ്്യകളുളടളയ്ലാം 

ളപാതുവായ ബീജഗണിതര്ൂപം

10m + n      (m = 1, 2, ..., 9;   n = 0, 1, 2, ..., 9)

ഉദ്ാഹര്ണമായി m = 2, n = 5 എളന്നടുത്താൽ  

(10 × 2) + 5 = 25 എന്ന സംഖ്്യകിട്ും; മറിച്ട്, 

49 എന്ന സംഖ്്യ കിട്ാൻ m = 4, n = 9 എളന്നടുക്ണം.

ഇനി ഇതട് ഉപയോയാഗിച്ുള്ള ഒര്ു കണക്ുയോനാക്ാം: 

ഏളതങ്ിലും ഒര്ു ര്ണ്ക്സംഖ്്യയും അതട് തിര്ിളച്

ഴുതിയാൽ കിട്ുന്ന ര്ണ്ക്സംഖ്്യയും എടുത്തട്, വലു

തിൽനിന്നട് ളചറുതട് കുറയ്കുക. ഉദ്ാഹര്ണമായി,

21 − 12 = 9

64 − 46 = 18

52 − 25 = 27

അക്ഷരവും അർത്ഥവും

ര്ണ്ക്സംഖ്്യകളുളടളയ്ലാം ബീജഗണിതര്ൂപ

മായ 10m + n എന്നതിൽ, m, n ഇവളയ ര്ണ്ു 

തര്ത്തിൽ കാണാം: 

m എന്നതട്

	 • സംഖ്്യയുളട പത്തിളറെ സ്ാനളത്ത 

അക്ം

	 • സംഖ്്യളയ പത്തുളകാണ്ു ഹര്ിക്ു

യോ്പാഴുള്ള ഹര്ണഫലം

n എന്നതട്

	 • സംഖ്്യയുളട ഒന്നിളറെ സ്ാനളത്ത 

അക്ം

	 • സംഖ്്യളയ പത്തുളകാണ്ു ഹര്ിക്ു

യോ്പാഴുള്ള മിച്ം
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സ്റ്റാൻഡേർേ് - VII 

ഇങ്ങളന ളചയ്ുയോ്പാളഴ്ലാം അവസാനം കിട്ുന്ന സംഖ്്യകൾക്ട് ളപാതുവായ എളതെങ്ിലും 

സവിയോശഷത കാണുന്നുയോണ്ാ ?

ഇതട് ബീജഗണിതം ഉപയോയാഗിച്ു പര്ിയോശാധിക്ാം:

ഇങ്ങളനളയടുക്ുന്ന സംഖ്്യകളിൽ, വലുതിളന 10m + n എളന്നടുക്ാം; ഇതിളല അക്ങ്ങളായ

m, n ഇവയുളട സ്ാനം പര്സ്പര്ം മാറ്ിയാൽ, തിര്ിളച്ഴുതിയ സംഖ്്യയാകുമയോ്ലാ; 

അതായതട്, തിര്ിളച്ഴുതിയ സംഖ്്യ 10n + m.

ഇനി വലുതിൽ നിന്നു ളചറുതു കുറയ്കാൻ 10m + n എന്ന സംഖ്്യയിൽനിന്നട് 10n + m എന്ന തുക 

കുറയ്കണം. അതിനട് ആദ്്യം 10n കുറച്ട്, തുടർന്നട് m കുറച്ാൽ മതിയയോ്ലാ (കണക്ിലെ ചുരു

ലക്ഴുത്ത് എന്ന പാഠത്തിൽ x − (y + z) = (x − y) − z എന്നു കണ്തട് ഓർക്ുക)

അതായതട്,

(10m + n) − (10n + m) = (10m + n −	10n) − m

ഇതിളല 10m + n – 10n എന്നതിളറെ അർഥളമതൊണട്? 10m എന്ന സംഖ്്യയോയാടട് n എന്ന സംഖ്്യ 

കൂട്ുക; പിളന്ന n ളറെ 10 മടങ്ങട് കുറയ്കുക. അയോപ്ാൾ, ഫലത്തിൽ n ളറെ 9 മടങ്ങയോ്ല കുറച്ി 

ട്ുള്ളു? അതായതട്. 

10m + n − 10n = 10m −	9n

(മളറ്ാര്ു വിധത്തിലും ആയോലാചിക്ാം;

y > z ആളണങ്ിൽ  (x − y) + z = x − (y − z) എന്നട്, കണക്ിലെ ചുരുലക്ഴുത്ത് എന്ന പാഠത്തിൽ  

കണ്ിട്ുണ്യോ്ലാ. 10m +	n − 10n എന്നതിളന 10m −	10n + n എളന്നഴുതിയാൽ, ഇതുപയോയാഗിച്ട്,

 10m − 10n + n = 10m − (10n − n)

  = 10m − 9n

എന്നു കണക്ാക്ാം)

ഇനി തിര്ിളച്ഴുതിയ സംഖ്്യകളുളട വ്യത്യാസം ഇങ്ങളന എഴുതാം:

 (10m + n) − (10n + m)  =  (10m + n − 10n) − m

  = (10m − 9n) − m

  = 10m − m − 9n

  = 9m − 9n

  = 9(m − n)
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ഗണിതം

ഈ വ്യത്യാസം 9 ളറെ ഗുണിതമാണയോ്ലാ.

ഇങ്ങളന ളചയ്തതിൽനിന്നട് മളറ്ാര്ു കാര്്യവും കൂടി മനസ്ിലാക്ാം. m − n എന്നതട് സംഖ്്യയിളല 

അക്ങ്ങൾ തമ്ിലുള്ള വ്യത്യാസമാണയോ്ലാ. അയോപ്ാൾ ഏതു ര്ണ്ക്സംഖ്്യളയയും തിര്ിളച് 

ഴുതി വലുതിൽനിന്നു ളചറുതു കുറച്ാൽ കിട്ുന്നതട് 9 ളറെ ഗുണിതം ആളണന്നു മാത്രമ്ല, 

അക്ങ്ങളുളട വ്യത്യാസളത്ത 9 ളകാണ്ു ഗുണിച്ു കിട്ുന്ന സംഖ്്യ ആണട് എന്നും കാണാം. 

ഈ കണക്ുകൾ ളചയ്തുയോനാക്ൂ:

(1)  ഒര്ു ര്ണ്ക്സംഖ്്യയും, അതു തിര്ിളച്ഴുതിയ സംഖ്്യയും തമ്ിൽ കൂട്ുക. ഇങ്ങളന  

കിട്ുന്ന സംഖ്്യകൾ എ്ലാം 11 ളറെ ഗുണിതമാളണന്നട് ബീജഗണിതം ഉപയോയാഗിച്ട് വിശദ്ീ

കര്ിക്ുക.

(2) ഏതു ര്ണ്ക്സംഖ്്യയിൽ നിന്നും അതിളല അക്ങ്ങളുളട തുക കുറച്ാൽ കിട്ുന്നതട് 9 ളറെ 

ഗുണിതമാളണന്നട് ബീജഗണിതം ഉപയോയാഗിച്ട് വിശദ്ീകര്ിക്ുക.

(3) (i) മൂന്നക്സംഖ്്യകളുളടളയ്ലാം ളപാതുവായ ബീജഗണിതര്ൂപം എഴുതുക.

 (ii) ഏതു മുന്നക്സംഖ്്യളയയും തിര്ിളച്ഴുതി, വലുതിൽനിന്നു ളചറുതു കുറച്ാൽ  

കിട്ുന്ന സംഖ്്യ 99 ളറെ ഗുണിതമാളണന്നട് ബീജഗണിതം ഉപയോയാഗിച്ട് വിശദ്ീകര്ി

ക്ുക.

 (iii)  ഏതു മൂന്നക്സംഖ്്യയിൽ നിന്നും അതിളല അക്ങ്ങളുളട തുക കുറച്ാൽ കിട്ുന്നതട് 

9 ളറെ ഗുണിതമാളണന്നട് ബീജഗണിതം ഉപയോയാഗിച്ട് വിശദ്ീകര്ിക്ുക.
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സ്റാൻഡേർേ് - VII 

ശതമാനവും ഭിന്നവും

ശതമാനം എന്ാണെന്ന് ആറാം ക്ാസിൽ കണ്ടല്്ലാ. അതന് ഉപല്�ാഗിക്കുന് ചില  

സന്ദർഭങ്ങളകും പരിച�ണപെട്കു. ഉദാഹരെമാ�ി ഈ കെക്കു ല്നാക്കുക:

ഓെം പ്രമാെിച്ന് കകത്തറി വസ്ത്രങ്ങൾക്ന് 30% വിലക്ിഴിവകുണ്ടന്. 3750 രൂപയ്കന് വസ്ത്രങ്ങൾ  

വാങ്ങി�ാൽ, എത്ര രൂപ കിഴിവകു കിട്കും ?

ഓല്രാ 100 രൂപയ്കകും 30 രൂപ കിഴിവന് എന്ാെല്്ലാ പറ�കുന്തന്. അല്പൊൾ ഇങ്ങണന  

കെക്ാക്ാം:

 3000 രൂപയ്കന് കിഴിവന്  :  900 രൂപ

 700 രൂപയ്കന് കിഴിവന്  : 210 രൂപ

 50 രൂപയ്കന് കിഴിവന് : 15 രൂപ

 ആണക കിഴിവന് : 1125 രൂപ

ഇങ്ങണന ഓല്രാന്ാ�ി കെക്ാക്ാണത, ല്നരിട്കു കെക്ാക്ാം. അതിനന് ഇങ്ങണന ആല്ലാചി

ക്ാം:

	 • ഏതകു വില�ിലകും എത്ര 100 കൾ ഉല്ണ്ടാ അതിണറെ 30 മടങ്ങാെന് കിഴിവന്.

	 • അതാ�തന്, വില�കുണട 
100

1  ഭാഗത്തിണറെ 30 മടങ്ങന്; അഥവാ 
100

30  ഭാഗം.

	 • 
100

30  = 
10

3

	 • അല്പൊൾ ഏതകുവില�കുണട�കും 
10

3  ഭാഗമാെന് കിഴിവന്.

	 •  3750 ണറെ 
10

3  ഭാഗം = 3750 × 
10

3  = 
10

3750 3#  = 10

10

375 3# #  = 375 × 3 = 1125

	 • 3750 രൂപയ്കന് കിഴിവന് 1125 രൂപ

13 ശതമാനം
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ഈ ഗകുെനം ദശാംശരൂപം ഉപല്�ാഗിച്കും ണചയ്ാം:

3750 × 0.3 = 1125.0 = 1125

(കാൽക്കുല്ലറ്റർ ഉപല്�ാഗിച്ന് ണചയ്ാൻ ഇതാെന് എളകുപെം).

ശതമാനം ഉപല്�ാഗിക്കുന് മണറ്റാരകു സന്ദർഭം ഓർമ്മ�കുല്ണ്ടാ ?

ബാങ്കുകളിലകും മറ്റകും പെം നില്ഷേപിച്ാൽ, നിശ്ിത കാലത്തിനകുല്ശഷം തിരിണച്ടകുക്കുല്്പാൾ 

അല്ം കൂടകുതൽ കിട്കുന് തകുകണ��ാെല്്ലാ പലിശ എന്കു പറ�കുന്തന് (കടം തിരിച്ടയ്കകുല്്പാൾ, 

വാങ്ങി� തകുകല്�ക്ാൾ കൂടകുതൽ ണകാടകുക്കുന്തകും പലിശ തണന്).

ഈ കെക്കു ല്നാക്ൂ:

ഒരകു സഹകരെ ബാങ്ിൽ ഒരകു വർഷണത്ത സ്ിരനില്ഷേപത്തിനന് 9% പലിശ കിട്കും. 7500 
രൂപ നില്ഷേപിച്ാൽ, ഒരകു വർഷത്തിനകുല്ശഷം എത്ര രൂപ കിട്കും ?

ഓല്രാ 100 രൂപയ്കകും 9 രൂപ�ാെന് പലിശ. അല്പൊൾ 7500 രൂപയ്കന് എത്ര പലിശ കിട്കും എന്ാെന് 

കെക്ാല്ക്ണ്ടതന്.

ഇതകും ആദ്യണത്ത കെക്ിണലല്പൊണല, ഭിന്സംഖ്്യ ഉപല്�ാഗിച്ന് ണചയ്കുകൂണട ?

100 ണറെ 
100

9  ഭാഗമാെല്്ലാ 9.

അല്പൊൾ ഓല്രാ 100 രൂപയ്കകും 9 രൂപ പലിശ എന്തിണന എങ്ങണന പറ�ാം ?

ഏതകു തകുകയ്കകും, അതിണറെ 
100

9  ഭാഗമാെന് പലിശ.

7500 ണറെ 
100

9  ഭാഗം

7500 × 
100

9  = 100

100

75 9# #  = 75 × 9 = 675

ദശാംശരൂപം ഉപല്�ാഗിച്ന്

7500 × 0.09 = 675.00 = 675

എന്കും കെക്ാക്ാം.

അല്പൊൾ 7500 രൂപ നില്ഷേപിച്ാൽ, ഒരകു വർഷം കഴി�കുല്്പാൾ 675 രൂപ പലിശ�കും ല്ചർത്തന് 

7500 + 675 = 8175 രൂപ കിട്കും.
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ഈ കണക്കുകൾ ചെയ്തത് ശതമാനമായി പറഞ്ഞതിചന ഭിന്നരൂപത്ിൽ ഭാഗമായി മാറ്ി 

യാണ്. സാധാരണയായി ഉപയോയാഗിക്കുന്ന െില ശതമാനങ്ങചെ ഭിന്നരൂപത്ിൽ എഴകുതിയ രണ്കു  

പട്ികകൾ െകുവചെ കാണാം. രണ്ാമചത് പട്ികയിൽ ഇതകുയോപാചല ഭിന്നങ്ങൾ എഴകുതായോമാ ?

ഇനി ഈ കണക്കുകൾ ചെയ്തകുയോനാക്ൂ:

(1)  ഒരകു ഇലയോട്ാണിക്സ് കമ്പനി, അവർ കഴിഞ്ഞ വർഷം നിർമ്ിച്ച െില ഉപകരണങ്ങൾ വില 

കകുറച്ചകു വിൽക്കുന്നകു. ഓയോരാന്നിചറെയകും വിലക്കുറവ് െകുവചെയകുള്ള പട്ികയിൽ കാണാം:

 ഓയോരാന്നിചറെയകും ഇയോ്പാഴചത് വില കണക്ാക്കുക.

(2)  ഒരകു കച്ചവെക്ാരൻ ഓയോരാ മാസവകും അയാൾക്കു കിട്കുന്ന ലാഭത്ിചറെ 2% ദകുരിതാശ്വാസ 

നിധിയിയോലക്് സംഭാവന ചകാെകുക്കുന്നകു. 25000 രൂപ ലാഭം കിട്ിയ ഒരകു മാസം, അയാൾ 

എത്ര രൂപയാണ് ഇങ്ങചന സംഭാവന ചകാെകുക്കുന്നത് ?

(3) (i) രണ്രലക്ം മകുതൽ അഞ്കുലക്ം വചര വാർഷിക വരകുമാനമകുള്ളവർ, അഞ്കുശതമാനം 

വരകുമാന നികകുതി അെയ്ക്കണം. മൂന്നര ലക്ം രൂപ വാർഷിക വരകുമാനമകുള്ള ഒരാൾ എത്ര

രൂപ നികകുതി അെയ്ക്കണം ?

 (ii) അഞ്കുലക്ം മകുതൽ പത്കുലക്ം വചര വാർഷിക വരകുമാനമകുള്ളവർ, അഞ്കുലക്ത്ി

ചറെ അഞ്കുശതമാനവകും, മിച്ചമകുള്ള തകുകയ്ക്ക് ഇരകുപതകു ശതമാനവകും നികകുതി അെയ്ക്കണം. 

ഏഴകു ലക്ം രൂപ വാർഷിക വരകുമാനമകുള്ള ഒരാൾ എത്ര രൂപ നികകുതി അെയ്ക്കണം ?

ശതമാനം ഭിന്നരൂപം ലഘുരൂപം

50%
100

50  ഭാഗം
2

1  ഭാഗം

25%
100

25  ഭാഗം
4

1  ഭാഗം

ഉപകരണം പഴയ വില കിഴിവ്

ലാപ്യോൊപ് 65000 10%

ചമാബൈൽയോ�ാൺ 25000 20%

സ്മാർെ് വാച്ച് 12000 30%

ശതമാനം ഭിന്നരൂപം ലഘുരൂപം

75%

20%
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മറ്് ചില ശതമാനങ്ങൾ

പെമിടപാടകുകളിൽ മാത്രമ്ല, മറ്റകു പല സന്ദർഭങ്ങളിലകും ശതമാനക്െക്ന് പറ�ാറകുണ്ടന്.  

ഉദാഹരെമാ�ി,

450 കകുട്ികൾ എഴകുതി� ഒരകു പരീഷേ�ിൽ 80% കകുട്ികൾ ജ�ിച്കു

എന്കു പറഞ്ഞാൽ എന്ാെന് അർത്ം ?

പരീഷേ എഴകുതി�വരിൽ 
100

80  ഭാഗം ജ�ിച്കു എന്ാെന് ഇതിൽനിന്ന് മനസ്ിലാല്ക്ണ്ടതന്.

100

80  = 
10

8  = 
5

4

അതിനാൽ, പരീഷേ എഴകുതി�വരിൽ 
5

4  ഭാഗം ജ�ിച്കു എന്കും പറ�ാം.

അല്പൊൾ ജ�ിച്വർ എത്ര ല്പരാെന് ?

450 × 
5

4  = 90 × 4 = 360

മറിച്കുള്ള ല്ചാദ്യവകും ആകാം:

ഒരകു പരീഷേണ�ഴകുതി�വരിൽ 360 ല്പർ ജ�ിച്കു. ഇതന് എഴകുതി�വരകുണട 75% ആെന്. 

ആണക എത്ര ല്പരാെന് പരീഷേണ�ഴകുതി�തന് ?

എഴകുതി�വരകുണട 
100

75  = 
4

3  ഭാഗമാെല്്ലാ ജ�ിച്തന്. തിരിച്കു പറഞ്ഞാൽ, ജ�ിച്വരകുണട 
3

4

മടങ്ങാെന് എഴകുതി�വർ (വിപരീതഭിന്നങ്ങൾ എന് പാഠം). അതാ�തന്, പരീഷേ എഴകുതി� 

വരകുണട എണ്ം

360 × 
3

4  = 120 × 4 = 480

ഇനി ഈ കെക്കുകൾ ണചയ്കുല്നാക്ൂ:

(1) ഒരകു സ്ൂളിണല 50 അധ്യാപകരിൽ 80% സ്ത്രീകളാെന്. അവിണട എത്ര അധ്യാപികമാരകുണ്ടന് ? 

(2)  രണ്ടകു ല്പർ മത്സരിച് ഒരകു തിരണഞ്ഞടകുപെിൽ 1450 ല്പർ ല്വാട്കു ണചയ്കു. ജ�ിച് സ്ാനാർഥി

ക്ന് 52% ല്വാട്കുകൾ കിട്ി.

 (i) ജ�ിച്�ാൾക്ന് എത്ര ല്വാട്കുകിട്ി ?

 (ii) എത്ര ല്വാട്കുകളകുണട വ്യത്യാസത്തിലാെന് ജ�ിച്തന് ?

(3) 1200 ല്പർ എഴകുതി� ഒരകു പരീഷേ�ിൽ 65% ല്പർക്ന് എ ല്രേഡന് കിട്ി. ഇതന് എത്ര  

ല്പരാെന് ?

(4)  ഒരകു പകുര�ിടത്തിൽ 32 ണതങ്ങകുണ്ടന്. ഇതന് ആണക�കുള്ള മരങ്ങളകുണട 50% ആെന്. പകുര�ിട

ത്തിൽ ആണക എത്ര മരങ്ങളകുണ്ടന് ?



185 185

ശതമാനം

സ്റാൻഡേർേ് - VII 

(5)  ഒരാൾ ഒരകു മാസം ഭഷേെത്തിനാ�ി 8400 രൂപ ണചലവാക്ി. ഇതന് മാസവരകുമാനത്തിണറെ 

25% ആെന്. അ�ാളകുണട മാസവരകുമാനം എത്ര�ാെന് ?

കുറച്ും കൂട്ിയും

പാഠത്തിണറെ തകുടക്ത്തിൽ ണചയ് കെക്ന് അല്ം മാറ്റി ഇങ്ങണന ല്ചാദിച്ാല്ലാ ?

ഓെം പ്രമാെിച്ന് കകത്തറി വസ്ത്രങ്ങൾക്ന് 30% വിലക്ിഴിവകുണ്ടന്. 3250 രൂപയ്കന് വസ്ത്രങ്ങൾ  

വാങ്ങി�ാൽ, എത്ര രൂപ ണകാടകുക്െം ?

ഇതന് എങ്ങണന�ാെന് കെക്ാക്കുന്തന് ?

ല്നരണത്ത ണചയ്തകുല്പാണല ആദ്യം കിഴിവന് കെക്ാക്ാം;

3250 × 
10

3  = 325 × 3 = 975

ഇനി, ണകാടകുല്ക്ണ്ട തകുക 3250 – 975 = 2275 രൂപ എന്കു കെക്ാക്ാം.

കിഴിവന് കെക്ാക്ി പിന്ീടന് അതകു കകുറയ്കകുന്തിനകു പകരം, ല്നരിട്കുതണന്  

ണകാടകുല്ക്ണ്ട തകുക കെക്ാക്ാം

ഇങ്ങണന ആല്ലാചിക്ാം,

 • വില�കുണട 
10

3  ഭാഗമാെന് കകുറല്യ്കണ്ടതന്

 •  ഒരകു സംഖ്്യ�ിൽനിന്ന് അതിണറെ 
10

3  ഭാഗം കകുറച്ാൽ കിട്കുന്തന് സംഖ്്യ�കുണട 
10

7  ഭാഗം

 •  അല്പൊൾ ണകാടകുല്ക്ണ്ടതന്, വില�കുണട 
10

7  ഭാഗം

 •  3250 ണറെ 
10

7  ഭാഗം

3250 × 
10

7  = 325 × 7 = 2275

ഇതന് ഇങ്ങണന�കും പറ�ാം:

 • 30% കിഴിവന് എന്ാൽ ഓല്രാ 100 രൂപയ്കകും 30 രൂപ കകുറ�കും

 • അല്പൊൾ 100 രൂപ�കുണട വസ്ത്രങ്ങൾക്ന് 70 രൂപ ണകാടകുത്താൽ മതി

 • അതാ�തന്, വില�കുണട 70%

ല്നരണത്ത ണചയ് മണറ്റാരകു കെക്കു ല്നാക്കുക:

65000 രൂപ വില�കുണ്ടാ�ിരകുന് ലാപന്ല്ടാപെിനന് ഇല്പൊൾ 10% വിലക്കുറവകുണ്ടന്. ഇല്പൊഴ

ണത്ത വില എത്ര�ാെന് ?
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ഇല്പൊൾ കണ്ടതന് പ്രകാരം, 10% വിലക്കുറവന് എന്ാൽ പഴ� വില�കുണട 90% ആെന്. 

ഇല്പൊഴണത്ത വില 65000 ണറെ 90%

65000 × 
100

90  = 650 × 90 = 65 × 9 × 100 = 58500

അതാ�തന്, ഇല്പൊഴണത്ത വില 58500 രൂപ.

ഈ കെക്കു ല്നാക്ൂ:

സ്ൂട്ർ നിർമ്മിക്കുന് ഒരകു ക്പനി, അടകുത്ത മാസം മകുതൽ 3% വില കൂട്ാൻ തീരകുമാനിച്കു. 

ഇല്പൊൾ 80000 രൂപ വില�കുള്ള സ്ൂട്റിനന് അടകുത്ത മാസം എത്ര രൂപ ണകാടകുക്െം ?

ആദ്യം വില എത്ര കൂടിണ�ന്ന് കെക്ാക്ി, പിന്ീടന് അതന് ഇല്പൊഴണത്ത വിലല്�ാടന് കൂട്ി 

പകുതി� വില കെക്ാക്ാം.

അണ്ലങ്ിൽ ഇങ്ങണന ആല്ലാചിക്ാം:

	 • ഇല്പൊഴണത്ത വില�കുണട 
100

3  ഭാഗമാെന് കൂടകുന്തന്.

	 • ഒരകു സംഖ്്യല്�ാടന് അതിണറെ 
100

3  ഭാഗം കൂട്ി�ാൽ കിട്കുന്തന് 1 + 
100

3  = 
100

103  മടങ്ങന്

	 • അല്പൊൾ പകുതകുക്ി� വില, പഴ� വില�കുണട 
100

103  മടങ്ങന്

	 •  80000 ണറെ 
100

103  മടങ്ങന്

80000 × 
100

103  = 800 × 103 = 8 × 103 × 100 = 82400

അതാ�തന്, അടകുത്ത മാസം ണകാടകുല്ക്ണ്ടി വരകുന് വില 82400 രൂപ.

100

103  മടങ്ങന് എന്തിണന 103% എന്കും പറ�ാം.

മണറ്റാരകു കെക്ന്:

ഒരകു ചതകുരത്തിണറെ നീളം 10% കൂട്കുക�കും, വീതി 10% കകുറയ്കകുക�കും ണചയ്ന്, പകുതിണ�ാരകു 

ചതകുരം ഉണ്ടാക്ി�ാൽ, പരപെളവിൽ എന്കു വ്യത്യാസമാെന് ഉണ്ടാകകുന്തന് ?

 10% കൂടകുക എന്ാൽ 110% ആകകുക; അതാ�തന് 
100

110  = 
10

11  മടങ്ങാകകുക.

പകുതി� നീളം = പഴ� നീളം × 
10

11

 10% കകുറ�കുക എന്ാൽ 90% ആകകുക; അതാ�തന് 
100

90  = 
10

9  ഭാഗമാകകുക.

പകുതി� വീതി = പഴ� വീതി × 
10

9

ഇനി പകുതി� പരപെളവന് കെക്ാക്ാൻ, പകുതി� നീളവകും പകുതി� വീതി�കും തമ്മിൽ ഗകുെി

ച്ാൽ മതി�ല്്ലാ.

 പകുതി� പരപെളവന്  = പകുതി� നീളം × പകുതി� വീതി

  = (പഴ� നീളം × 
10

11 ) × (പഴ� വീതി × 
10

9 )
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  = (പഴയ നീെം × പഴയ വീതി) × 
10

11   × 
10

9

  = പഴയ പര്പെവ് ×  
100

99

  =  പഴയ പര്പെവിചറെ 99%

അതായത്, പര്പെവ് 1% കകുറയകും

ഈ കണക്കുകൾ ചെയ്തകുയോനാക്ൂ:

(1) 4000 രൂപ വിലയകുള്ള ഒരകു ബസക്ിെിന് ഇയോ്പാൾ 15% വിലക്കുറവകുണ്്. ഇയോ്പാഴചത് വില 

എത്ര രൂപയാണ് ?

(2)  കഴിഞ്ഞ വർഷം ഒരാെകുചെ മാസശമ്പെം 30000 രൂപയായിരകുന്നകു. ഈ വർഷം ഇത് 8% കൂെി. 

ഇയോ്പാൾ മാസശമ്പെം എത്ര രൂപയാണ് ?

(3) ഒരകു െതകുരത്ിചറെ നീെവകും വീതിയകും 10% വീതം കകുറച്ചാൽ, പര്പെവ് എത്ര ശതമാനം 

കകുറയകും ?

(4)  ഒരകു െതകുരത്ിചറെ നീെവകും വീതിയകും 10% വീതം കൂട്ിയാൽ, പര്പെവ് എത്ര ശതമാനം 

കൂെകും ?

ഭിന്നവും ശതമാനവും

സ്ൂൾ പത്രത്ിചല ഈ വാർത് യോനാക്ൂ

99.70% എന്നാൽ എന്ാണ് അർഥം ?

ഒരകു സംഖ്്യയകുചെ നൂറിചലാരകു ഭാഗത്ിചറെ നിശ്ിത മെങ്ങിചനയാണയോ്ലാ ശതമാനമായി പറയകു

ന്നത്. ഉദാഹരണമായി 99% എന്നാൽ 
100

99  ഭാഗം; അതായത് 
100

1  ചറെ 99 മെങ്ങ്.
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ഇതകുയോപാചല 99.70% എന്നാൽ 
100

1  ചറെ 99.70 മെങ്ങ്. അതായത്

100

1   × 99.70 = 
100

1  × 
100

9970  = 
1000

997

ഇങ്ങചന ഒരകു സംഖ്്യയകുചെ 
1000

997  ഭാഗം എന്നകു ഭിന്നസംഖ്്യയായി പറയകുന്നതിനകു പകരമാണ്, 

99.7% (അച്ലങ്ിൽ 99.70%) എന്നകു പറയകുന്നത്.

അയോ്പാൾ മകുകെിചല വാർത്യിൽ പറയകുന്നത്, പരീക്യിൽ ജയിച്ചവരകുചെ എണ്ം പരീക് 

എഴകുതിയവരകുചെ എണ്ത്ിചറെ 
1000

997  ഭാഗം എന്നാണ്.

ദശാംശരൂപത്ിനകു പകരം ഭാഗത്ിചറെ ഭിന്നസംഖ്്യാരൂപവകും ശതമാനക്ണക്കുകെിൽ പലയോ്പാ

ഴകും ഉപയോയാഗിക്ാറകുണ്്. ഉദാഹരണമായി, ചപാതകുയോമഖ്ലയിലകുള്ള സ്ാപനങ്ങെിൽ യോജാലി 

ചെയ്കുന്നവർക്് വർഷത്ിചലാരിക്ൽ ശമ്പെത്ിനകു പകുറചമ ഒരകു നിശ്ിത തകുക ചകാെകുക്ാ 

റകുണ്്. ഇതിചന യോൈാണസ് എന്നാണകു പറയകുന്നത്. സാധാരണയായി, വാർഷിക വരകുമാനത്ിചറെ  

8
3

1% ആണ് യോൈാണസ്. ഇത് വാർഷിക വരകുമാനത്ിചറെ എത്ര ഭാഗമാണ് ?

ആദ്യചത് കണക്ിൽ പറഞ്ഞതകുയോപാചല ഇത് 
100

1  ചറെ 8
3

1  മെങ്ങാണ്. അതായത്,

100

1  × 8
3

1  = 
100

1  × 
3

25  = 
300

25  = 
12

1

അയോ്പാൾ 
12

1  ഭാഗം എന്നതിചനയാണ് 8
3

1% എന്നകു പറയകുന്നത്.

ഇതകുയോപാചല െകുവചെ ശതമാനമായി പറഞ്ഞിരിക്കുന്ന ഭാഗങ്ങചെ ഭിന്നസംഖ്്യാഭാഗ 

ങ്ങൊയി എഴകുതായോമാ ?

ഭാഗങ്ങൾ

ശതമാനരൂപം ഭിന്നസംഖ്്യാരൂപം

12
2

1%

6
4

1%

33
3

1%

66
3

2%

16
3

2%

83
3

1%
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സ്റാൻഡേർേ് - VII 

ശതമാനമായി പറഞ്ഞിരിക്കുന്ന ഭാഗത്ിചന ഭിന്നസംഖ്്യയായി മാറ്കുന്നത് എങ്ങചനയാണ് ?

ഉദാഹരണമായി ഒരകു സംഖ്്യയകുചെ 83
3

1% എന്നതിചന ആ സംഖ്്യയകുചെ ഭിന്നസംഖ്്യാഭാഗം 

ആക്കുന്നത് 
100

1  ചറെ 83
3

1  മെങ്ങ് കണക്ാക്ിയാണയോ്ലാ.

100

1  × 83
3

1  = 
100

1  × 
3

250  = 
300

250  = 
6

5

ഇത് ഇങ്ങചനയകും എഴകുതാം.

 
6

5
83
3

1

100

1#=

അതായത്         83
3

1  ചറെ 
100

1  ഭാഗമാണ് 
6

5

ചപാതകുചവ പറഞ്ഞാൽ,

ശതമാനമായി പറഞ്ഞിരിക്കുന്ന ഭാഗത്ിചന ഭിന്നസംഖ്്യയായി മാറ്ാൻ, ആ സംഖ്്യയകുചെ 

100

1  ഭാഗം കണക്ാക്ണം.

ഉദാഹരണമായി, 12
2

1% എന്നതിചറെ ഭിന്നസംഖ്്യാരൂപം ഇങ്ങചന കണക്ാക്ാം:

12
2

1  × 
100

1  = 
2

25  ×  
100

1  = 
200

25  = 
8

1

അതായത് 12
2

1% എന്നാൽ 
8

1  ഭാഗം.

അയോ്പാൾ മറിചച്ചാരകു യോൊദ്യമാകാം: 
3

1  ഭാഗം എന്നതിചന ശതമാനമായി പറയകുന്നചതങ്ങചന ?

ഇങ്ങചന ആയോലാെിക്ാം:

 •  ശതമാനമായി പറയകുന്ന സംഖ്്യയകുചെ 
100

1  ഭാഗമാണ് 
3

1

 • അയോ്പാൾ ശതമാനസംഖ്്യ, 
3

1  ചറെ 100 മെങ്ങാണ്

 •  അതായത്,

3

1  × 100 = 
3

100  = 33
3

1

ഇങ്ങചന 
3

1  ഭാഗം എന്നത്  33
3

1% ആചണന്നകു കാണാം.

ഇതകുയോപാചല ഭിന്നസംഖ്്യയായി പറഞ്ഞിരിക്കുന്ന ഏതകു ഭാഗത്ിയോനയകും ശതമാനമായി മാറ്ാ 

മയോ്ലാ. ചപാതകുചവ പറഞ്ഞാൽ

ഭിന്നസംഖ്്യയായി പറഞ്ഞിരിക്കുന്ന ഭാഗത്ിചന ശതമാനമായി മാറ്ാൻ, ഭിന്നസംഖ്്യയകുചെ 

100 മെങ്ങ് കണക്ാക്ണം.

ഇനി ഈ കണക്കു യോനാക്ൂ:

ഒരകു പരീക് എഴകുതിയ 120 കകുട്ികെിൽ 110 യോപർ ജയിച്ചകു. ജയിച്ചവരകുചെ എണ്ം, പരീക് 

എഴകുതിയവരകുചെ എണ്ത്ിചറെ എത്ര ശതമാനമാണ് ?

ജയിച്ചവരകുചെ എണ്ം, പരീക് എഴകുതിയവരകുചെ എണ്ത്ിചറെ 
12

11

120

110 =  ഭാഗമാണയോ്ലാ
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ഇത് ശതമാനമായി പറയാൻ, ഇയോ്പാൾ കണ്തകുയോപാചല 
12

11  ചറെ 100 മെങ്ങ് കണക്ാക്ണം

12

11  × 100 = 100

12

11#  = 25

3

11#  = 
3

275  = 2
91
3

അതായത്, പരീക് എഴകുതിയവരകുചെ 91
3

2% ജയിച്ചകു.

കച്ചവെങ്ങെിൽ ലാഭയോമാ നഷ്ടയോമാ പറയകുന്നത്, പലയോ്പാഴകും സാധനങ്ങൾ വാങ്ങാൻ ചെലവഴിച്ച 

തകുകയകുചെ ശതമാനമായിട്ാണ്. 

ഈ കണക്കു യോനാക്ൂ:

10000 രൂപയ്ക്കകു വാങ്ങിയ യോമശ 10550 രൂപയ്ക്കകു വിറ്ാൽ ലാഭം എത്ര ശതമാനമാണ് ?

ലാഭമായി കിട്ിയ തകുക 10550 − 10000 = 550 രൂപ. അതായത് വാങ്ങിയ വിലയകുചെ  

10000

550  = 
1000

55  ഭാഗം.

ഇത് ശതമാനമായി പറയാൻ, യോനരചത് ചെയ്ത കണക്കുകെിചലയോ്പാചല 100 മെങ്ങ് കണക്ാ

ക്ണം:

1000

55  × 100 = 
10

55  = 5
2

1

അതായത്, ലാഭം 5
2

1 %

മചറ്ാരകു വിധത്ിലകും പറയാം:

10

55  = 5.5

ലാഭം 5.5%

ഇനി ഈ കണക്കുകൾ ചെയ്ാമയോ്ലാ

(1) 750 കകുട്ികെകുള്ള ഒരകു സ്ൂെിൽ 450 ചപൺകകുട്ികെകുണ്്. ആചക കകുട്ികെകുചെ എത്ര ശതമാന

മാണ് ചപൺകകുട്ികൾ ?

(2)  30000 രൂപ ശമ്പെം കിട്കുന്ന ഒരാൾ 8000 രൂപ ഭക്ണത്ിനായി ചെലവാക്കുന്നകു. ഇത് 

ശമ്പെത്ിചറെ എത്ര ശതമാനമാണ് ?

(3)  4500 രൂപയ്ക്ക് വാങ്ങിയ ബസക്ിൾ 4000 രൂപയ്ക്ക് വിൽയോക്ണ്ി വന്നാൽ, നഷ്ടം എത്ര ശതമാ

നമാണ് ?

(4)  1600 യോപർ യോവാട്കു ചെയ്ത ഒരകു ചതരചഞ്ഞെകു്പിൽ ജയിച്ച സ്ാനാർഥിക്് 900 യോവാട്കു കിട്ി. 

ഇത് ആചക യോവാട്ിചറെ എത്ര ശതമാനമാണ് ?

(5)  സജയചറെ ശമ്പെയോത്ക്ാൾ 25% കൂെകുതലാണ് അജയചറെ ശമ്പെം. അജയചറെ ശമ്പെയോത്

ക്ാൾ എത്ര ശതമാനം കകുറവാണ് സജയചറെ ശമ്പെം ?



191 191

വിവരചിത്രങ്ങൾ

സ്റ്റാൻഡേർേ് - VII 

ഒരു വീട്ടിലെ ഒരു മാസലതെ പെതരം ലെെവുകൾ, ലമാതെം ലെെവടിലറെ ശതമാനമായടി  

കണക്ുകൂട്ടിയ പട്ടികയാണടിത്.

ഇതെരം വടിവരങ്ങലെ െതുരെടിത്രമായടി വരയ്കുന്നത് അഞ്ാം ക്ാസടിൽ കണ്ടിട്ുണ്ല്്ലാ.

14 വിവരചിത്രങ്ങൾ

ഇനം ലെെവ്

ഭക്ഷണം

ആല്രാഗ്്യം

വടിദ്്യാഭ്യാസം

മറ്ു ലെെവുകൾ

സമ്ാദ്്യം

35%
25%
20%
15%
5%
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ഈ െടിത്രതെടിൽനടിന്ന് പെ ഇനങ്ങെടിലെ ലെെവുകെുലെ ഏറ്ക്ുറച്ടിൽ ലപലട്ന്നു കാണാം. 

എന്നാൽ ഓല്രാ ഇനതെടിെും ലെെവഴടിച്ത്, ലമാതെം ലെെവടിലറെ ഏകല്ദ്ശം എത്ര ഭാഗ്മാലണ

ല്ന്നാ, ഓല്രാ ലെെവും മലറ്ാന്നടിലറെ ഏകല്ദ്ശം എത്ര മെല്ങ്ങാ ഭാഗ്ല്മാ ആലണല്ന്നാ ല്നാട്ം 

ലകാണ്ു മാത്രം പറയാൻ കഴടിയടി്ല.

ഇനടി ഇല്ത വടിവരങ്ങൾ മലറ്ാരു രീതടിയടിൽ വരച്ടിരടിക്ുന്നതുല്നാക്ു.

ഈ െടിത്രതെടിൽനടിന്ന്, ഭക്ഷണതെടിനാണ് ഏറ്വും കൂെുതൽ ലെെവ് എന്നു മാത്രമ്ല, അത് 

ലമാതെം ലെെവടിലറെ ഏതാണ്് മൂന്നടിലൊന്നു ഭാഗ്മാലണന്നും കാണാമല്്ലാ. അതുല്പാലെ, 

ആല്രാഗ്്യ ആവശ്യങ്ങൾക്ായടി ലെെവടിട്ത് നാെടിലൊന്നു ഭാഗ്മാലണന്നും കാണാം.

ഇതെരം െടിത്രതെടിലന വൃതെെടിത്രം (pie chart) എന്നാണ് പറയുന്നത്.

ഈ െടിത്രം വരച്ത് എങ്ങലനയാണ് ?

വൃതെതെടിലറെ 
5

1  ഭാഗ്ം കടിട്ാൻ ല്കന്ദ്രതെടിൽ 

360
5

1
72# =% % ല്കാൺ വരച്ത് ഓർമയുല്ണ്ാ ?

പലഹാരചിത്രരം

പെടിഞ്ാറൻ നാെുകെടിൽ ഏലറ പ്രൊരമുള്ള 

ഒരു പെഹാരതെടിലറെ ല്പരാണ് പപ (pie):

െടിത്രതെടിൽ കാണുന്നതുല്പാലെ കഷണങ്ങ

ൊക്ടിയാണ് ഇത് വീതടിക്ുന്നത്. ഇതടിൽ 

നടിന്നാണ് pie chart എന്ന ല്പരുവന്നത്.
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ലെെവു കണക്ടിൽ, ഭക്ഷണതെടിനായുള്ള ലെെവ്, ലമാതെം ലെെവടിലറെ 
100

35

20

7=  ഭാഗ്മാണ

ല്്ലാ. അല്്പാൾ വൃതെതെടിൽ ഈ ഭാഗ്ം അെയെല്പെുതെുന്നതടിന്, ല്കന്ദ്രതെടിൽ എത്ര ഡടിഗ്ടി 

ല്കാൺ വരയ്കണം ?

360° × 
20

7  = 126°

ഇതുല്പാലെ ഓല്രാ ലെെവും അെയാെല്പെുതെുന്നതടിനുള്ള ല്കാൺ കണക്ാക്ടി, ഈ െടിത്രം 

വരയ്കാല്മാ ?

മലറ്ാരു വൃതെെടിത്രം ല്നാക്ാം. ല്ൊകതെടിൽ ഏറ്വും 

കൂെുതൽ ജനങ്ങെുള്ള രാജ്യം ഇന്ത്യയും, അെുതെത് 

പെനയും, മൂന്നാമത് അല്മരടിക്ൻ ഐക്യനാെുകെു 

മാണ് (USA). ഈ മൂന്നു രാജ്യങ്ങെടിലെ ജനസംഖ്്യ ലവ

ല്വേലറയും, മലറ്്ലാ രാജ്യങ്ങെടിലെ ജനസംഖ്്യ ഒന്നടിച്ും, 

ല്ൊകജനസംഖ്്യയുലെ ഭാഗ്ങ്ങൊയടി ഇതടിൽ കാണടിച്ടി

രടിക്ുന്നു.

ഈ െടിത്രതെടിൽനടിന്ന് െുവലെ്പറയുന്ന ല്ൊദ്്യങ്ങൾക്് 

ഉതെരം പറയാല്മാ ?

• ഇന്ത്യയടിലെ ജനസംഖ്്യ, ല്ൊകജനസംഖ്്യയുലെ 

ഏതാണ്് എത്ര ഭാഗ്മാണ് ?

•  പെനയടിലെ ജനസംഖ്്യല്യാ ?

• അല്മരടിക്ൻ ഐക്യനാെുകെടിലെ ജനസംഖ്്യ, 

ഇന്ത്യയടിലെ ജനസംഖ്്യയുലെ ഏകല്ദ്ശം എത്ര 

ഭാഗ്മാണ് ?

• ഇന്ത്യ, പെന, യു.എസ്.എ. എന്നീ മൂന്നു രാജ്യ

ങ്ങെടിലെ ലമാതെം ജനസംഖ്്യ, ല്ൊകജനസംഖ്്യ

യുലെ ഏകല്ദ്ശം എത്ര ഭാഗ്മാകും ?

ഇതുല്പാലെ മലറ്ലന്ത്ലാം കാര്യങ്ങൾ ഈ െടിത്രതെടിൽ

നടിന്നു മനസ്ടിൊക്ാം ?

കമ്പ്യൂട്ടർ ചിത്രരം

ഇന്ത്യ, പെന, യു.എസ്.എ. എന്നീ രജ്യങ്ങെടി

ലെ ജനസംഖ്്യ, ല്ൊകജനസംഖ്്യയുലെ 17.6%, 
17.4%, 4.15% എന്നടിങ്ങലനയാണ് കണക്ാക്ടി

യടിരടിക്ുന്നത്. ഇതടിൽനടിന്ന് നമുക്് വൃതെെടിത്രം  

വരയ്കാൻ വടിഷമമാണല്്ലാ. ഇതടിന് കമ്്യൂട്ർ 

ഉപല്യാഗ്ടിക്ാം ആദ്്യം LibreOffice Calc ൽ 

ഈ വടിവരങ്ങൾ പെ്പു ലെയ്ുക.

തുെർന്ന് വെതു മുകെടിലെ  രൂപതെടിൽ 

ക്ടിക്് ലെയ്്, തുറന്നുവരുന്ന ജാെകതെടിലെ 

Chart Type എന്നതടിൽ Pie ക്ടിക്് ലെയ്ുക.

വൃതെെടിത്രം ഇങ്ങലന കടിട്ും
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ഗണിതം

ഇനി ഈ കണക്കുകൾ ചെയ്കുനോനോക്കൂ:

(1)  ഒരകു പഞ്ോയത്ിചെ ആചക കൃഷിസ്ഥെം പെ കൃഷികൾക്ോയി എങ്ങചന ഉപനോയോഗിക്കു

ന്കു എന്കു കോണിക്കുന് വൃത്െിത്രമോണിത്.

 (i) ഏതകു കൃഷിക്ോണ് ഏറ്റവകും കകൂടകുതൽ സ്ഥെം ഉപനോയോഗിച്ിരിക്കുന്ത് ? അത് 

ചമോത്ം കൃഷിസ്ഥെത്ിചറെ ഏതോണ്് എത്ര ഭോഗമോണ് ?

 (ii)  ഏതകു കൃഷിക്ോണ് ഏറ്റവകും കകുറച്കു സ്ഥെം ഉപനോയോഗിച്ിരിക്കുന്ത് ? അത് ചമോത്ം 

കൃഷി സ്ഥെത്ിചറെ ഏതോണ്് എത്ര ഭോഗമോണ് ?

 (iii)  റബ്ബർകൃഷി ചെയ്ിരിക്കുന്ത് ചമോത്ം കൃഷിസ്ഥെത്ിചറെ ഏതോണ്് എത്ര  

ഭോഗമോണ് ?

(2)  ഒരകു ക്ോസ്ിചെ 40 കകുട്ികളിൽ 20 നോപർ സ്കൂൾബസ്ിെോണ് വരകുന്ത്. 15 നോപർ നടന്കും,  

5 നോപർ സൈക്ിളിെകും വരകുന്കു. ഈ വിവരങ്ങൾ കോണിക്കുന് വൃത്െിത്രം വരയ്കകുക

(3)  ഒരകു ക്ോൈിചെ കകുട്ികളിൽ 25% നോപർക്് കണക്കു പരീക്ഷയിൽ A നോരേഡകും, 40% നോപർക്് 

B നോരേഡകും, 20% നോപർക്് C നോരേഡകും, ബോക്ിയകുള്ളവർക്് D നോരേഡകും കിട്ി. ഈ വിവരങ്ങൾ 

കോണിക്കുന് വൃത്െിത്രം വരയ്കകുക.



കുുറിിപ്പുുകുൾ



കുുറിിപ്പുുകുൾ



കുുറിിപ്പുുകുൾ



കുുറിിപ്പുുകുൾ



ഭാരതതെടിലറെ ഭരണഘെന

ഭാഗ്ം IV ക

മൗെടിക കർതെവ്യങ്ങൾ

51 ക.  മൗെടിക കർതെവ്യങ്ങൾ - താലഴ്പറയുന്നവ ഭാരതതെടിലെ ഓല്രാ പൗരലറെയും 

കർതെവ്യം ആയടിരടിക്ുന്നതാണ് :

(ക) ഭരണഘെനലയ അനുസരടിക്ുകയും അതടിലറെ ആദ്ർശങ്ങലെയും സ്ഥാപനങ്ങ

ലെയും ല്ദ്ശീയപതാകലയയും ല്ദ്ശീയഗ്ാനലതെയും ആദ്രടിക്ുകയും ലെയ്ുക;

(ഖ്) സ്വാതന്ത്്യതെടിനുല്വണ്ടിയുള്ള നമ്ുലെ ല്ദ്ശീയസമരതെടിന് പ്രല്ൊദ്നം നൽകടിയ  

മഹനീയാദ്ർശങ്ങലെ പരടില്പാഷടി്പടിക്ുകയും പടിൻതുെരുകയും ലെയ്ുക;

(ഗ്) ഭാരതതെടിലറെ പരമാധടികാരവും ഐക്യവും അഖ്ണ്ഡതയും നടിെനടിർതെുകയും  

സംരക്ഷടിക്ുകയും ലെയ്ുക;

(ഘ) രാജ്യലതെ കാതെുസൂക്ഷടിക്ുകയും ല്ദ്ശീയല്സവനം അനുഷ്ടിക്ുവാൻ ആവശ്യ

ല്പെുല്മ്ാൾ അനുഷ്ടിക്ുകയും ലെയ്ുക;

(ങ) മതപരവും ഭാഷാപരവും പ്രാല്ദ്ശടികവും  വടിഭാഗ്ീയവുമായ പവവടിധ്യങ്ങൾക്തീ

തമായടി ഭാരതതെടിലെ എ്ലാ ജനങ്ങൾക്ുമടിെയടിൽ, സൗഹാർദ്വും ലപാതുവായ  

സാല്ഹാദ്ര്യമല്നാഭാവവും പുെർതെുക, സ്തീകെുലെ അന്തസ്ടിന് കുറവു വരുതെുന്ന 

ആൊരങ്ങൾ പരടിത്യജടിക്ുക;

(െ) നമ്ുലെ  സമ്ടിശ്രസംസ്ാരതെടിലറെ  സമ്ന്നമായ പാരമ്ര്യലതെ വടിെമതടിക്ുകയും 

നടിെനടിറുതെുകയും ലെയ്ുക;

(ഛ) വനങ്ങെും തൊകങ്ങെും നദ്ടികെും വന്യജീവടികെും ഉൾല്പെുന്ന പ്രകൃത്യാ ഉള്ള  

പരടിസ്ഥടിതടി സംരക്ഷടിക്ുകയും അഭടിവൃദ്ടില്പെുതെുകയും, ജീവടികല്ൊെ് 

കാരുണ്യം കാണടിക്ുകയും ലെയ്ുക;

(ജ) ശാസ്തീയമായ കാഴ്െ്പാെും മാനവടികതയും, അല്ന്വഷണതെടിനും പരടിഷ്കരണ

തെടിനും ഉള്ള മല്നാഭാവവും വടികസടി്പടിക്ുക;

(ഝ) ലപാതുസ്വതെ് പരടിരക്ഷടിക്ുകയും ശപഥം ലെയ്് അക്രമം ഉല്പക്ഷടിക്ുകയും 

ലെയ്ുക;

(ഞ) രാഷ്ടം യത്നതെടിലറെയും െക്ഷ്യപ്രാപ്ടിയുലെയും ഉന്നതതെങ്ങെടില്െക്് നടിരന്തരം  

ഉയരതെക്വണ്ം വ്യക്ടിപരവും കൂട്ായതുമായ പ്രവർതെനതെടിലറെ എ്ലാ 

മണ്ഡെങ്ങെടിെും ഉൽക്കൃഷ്ടതയ്കുല്വണ്ടി അധ്വാനടിക്ുക;

(െ) ആറടിനും പതടിനാെടിനും ഇെയ്ക് പ്രായമുള്ള തലറെ കുട്ടില്ക്ാ തലറെ സംരക്ഷണ 

യടിെുള്ള കുട്ടികൾല്ക്ാ, അതതു സംഗ്തടി ല്പാലെ, മാതാപടിതാക്ല്ൊ രക്ഷാകർ 

തൊല്വാ വടിദ്്യാഭ്യാസതെടിനുള്ള അവസരങ്ങൾ ഏർല്പെുതെുക.



കുട്ടികെുലെ അവകാശങ്ങൾ

പ്രടിയമുള്ള കുട്ടികല്െ,

നടിങ്ങൾക്ുള്ള അവകാശങ്ങലെലന്ത്ലാലമന്ന് അറടില്യണ്തടില്്ല? അവകാശങ്ങലെക്ു
റടിച്ുള്ള അറടിവ് നടിങ്ങെുലെ പങ്ാെടിതെം, സംരക്ഷണം, സാമൂഹടികനീതടി എന്നടിവ 
ഉറ്പാക്ാൻ ല്പ്രരണയും പ്രല്ൊദ്നവും നൽകും. നടിങ്ങെുലെ അവകാശങ്ങൾ  
സംരക്ഷടിക്ാൻ ഇല്്പാൾ ഒരു കമ്ീഷൻ പ്രവർതെടിക്ുന്നുണ്്. ല്കരെ സംസ്ഥാന 
ബാൊവകാശസംരക്ഷണ കമ്ീഷൻ എന്നാണ് അതടിലറെ ല്പര്. എലന്ത്ലാമാണ്  
നടിങ്ങൾക്ുള്ള അവകാശങ്ങൾ എന്നു ല്നാക്ാം. 

 സംസാരതെടിനും ആശയപ്രകെനതെടിനു
മുള്ള സ്വാതന്ത്്യം

 ജീവലറെയും വ്യക്ടിസ്വാതന്ത്്യതെടി
ലറെയും സംരക്ഷണം

 അതടിജീവനതെടിനും പൂർണ്വടികാസതെടി
നുമുള്ള അവകാശം

 ജാതടി-മത-വർഗ്-വർണ് െടിന്തകൾക്തീത
മായടി ബഹുമാനടിക്ല്പൊനും അംഗ്ീകരടി
ക്ല്പൊനുമുള്ള അവകാശം 

 മാനസടികവും ശാരീരടികവും പെംഗ്ടി 
കവുമായ പീഡനങ്ങെടിൽ നടിന്നുള്ള സംര 
ക്ഷണതെടിനും   പരടിെരണതെടിനുമുള്ള 
അവകാശം

 പങ്ാെടിതെതെടിനുള്ള അവകാശം

 ബാെല്വെയടിൽനടിന്നും ആപൽക്ര
മായ ല്ജാെടികെടിൽനടിന്നുമുള്ള ല്മാെനം

 പശശവവടിവാഹതെടിൽനടിന്നുള്ള സംര
ക്ഷണം

 സ്വന്തം സംസ്ാരം അറടിയുന്നതടിനും 
അതനുസരടിച്് ജീവടിക്ുന്നതടിനുമുള്ള  
സ്വാതന്ത്്യം

 അവഗ്ണനകെടിൽനടിന്നുള്ള സംരക്ഷണം

 സൗജന്യവും നടിർബന്ടിതവുമായ വടിദ്്യാ 
ഭ്യാസ അവകാശം

 കെടിക്ാനും പഠടിക്ാനുമുള്ള അവകാശം

 ല്നേഹവും സുരക്ഷയും നൽകുന്ന 
കുെുംബവും സമൂഹവും െഭ്യമാകാനുള്ള 
അവകാശം

നടിങ്ങെുലെ െടിെ ഉതെരവാദ്ടിത്വങ്ങൾ

 സ്ൂൾ, ലപാതുസംവടിധാനങ്ങൾ എന്നടിവ 
നശടി്പടിക്ാലത സംരക്ഷടിക്ുക.

 സ്ൂെടിെും പഠനപ്രവർതെനങ്ങെടിെും കൃത്യ 
നടിഷ് പാെടിക്ുക.

 സ്ൂൾ അധടികാരടികലെയും അധ്യാപ 
കലരയും മാതാപടിതാക്ലെയും സഹപാഠടി
കലെയും ബഹുമാനടിക്ുകയും അംഗ്ീകരടി
ക്ുകയും ലെയ്ുക.

 ജാതടി-മത-വർഗ്-വർണ് െടിന്തകൾക്തീ
തമായടി മറ്ുള്ളവലര ബഹുമാനടിക്ാനും  
അംഗ്ീകരടിക്ാനും സന്നദ്രാവുക.

ബന്ല്പല്െണ് വടിൊസം:

ല്കരെ സംസ്ഥാന ബാൊവകാശസംരക്ഷണ കമ്ീഷൻ
ശ്രീ ഗ്ല്ണഷ്, റ്ടി.സടി. 14/2036, വാൻല്റാസ് ജംങ്ഷൻ,

ല്കരെ യൂണടില്വഴ്സടിറ്ടി പടി.ഒ, തടിരുവനന്തപുരം – 34  

ല്�ാൺ 0471 – 2326603

ഇ- ലമയടിൽ childrights.cpcr@kerala.gov.in, rte.cpcr@kerala.gov.in  
ലവബ്പസറ്് : www.kescpcr.kerala.gov.in

പെൽഡ് ലഹൽ്പ് പെൻ - 1098, പക്രം ല്റ്ാ്പർ - 1090, നടിർഭയ – 1800 425 1400

ല്കരെ ലപാെീസ് ലഹൽ്പ് പെൻ - 0471 – 3243000/44000/45000

online R.T.E Monitoring : www.nireekshana.org.in
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