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ಗಣಿತ

ಪ್ರರತಿಜ್ಞೆ

	 ಭಾಾರತವು ನನ್ನನ ದೇೇಶ. ಭಾಾರತೀೀಯರೆಲ್ಲಲರೂ� ನನ್ನನ ಸಹೋ�ೋದರ, ಸಹೋ�ೋದರಿಯರುು.
	 ನಾಾನುು ನನ್ನನ ದೇೇಶವನ್ನುು� ಪ್ರೀೀ�ತಿಸುುತ್ತೇೇ�ನೆ. ಅದರ ಸಂಂಪನ್ನನ ಹಾಾಗೂ� 
ವೈೈವಿಧ್ಯಯಪೂರ್ಣಣವಾಾದ ಪರಂಂಪರೆಗೆ ನಾಾನುು ಹೆಮ್ಮೆೆ ಪಡುುತ್ತೇೇ�ನೆ. 
	 ನಾಾನುು ನನ್ನನ ತಂಂದೆ, ತಾಾಯಿ ಮತ್ತುು� ಗುುರುುಹಿರಿಯರನ್ನುು� ಗೌೌರವಿಸುುತ್ತೇೇ�ನೆ ಮತ್ತುು� 
ಎಲ್ಲಲರೊ�ಡನೆ ಸೌೌಜನ್ಯಯದಿಂಂದ ವರ್ತಿಿಸುುತ್ತೇೇ�ನೆ.
	 ನಾಾನುು ನನ್ನನ ದೇೇಶ ಮತ್ತುು� ದೇೇಶದ ಜನರಿಗೆ ನನ್ನನ ಶ್ರರದ್ಧೆೆಯನ್ನುು� ಮುುಡಿಪಾಾಗಿಡುುತ್ತೇೇ�ನೆ. 
ಅವರ ಕ್ಷೇೇಮ ಮತ್ತುು� ಸಮೃೃದ್ಧಿಿಯಲ್ಲೇೇ� ನನ್ನನ ಆನಂಂದವಿದೆ.

ರಾಾಷ್ಟ್ರರ �ಗೀೀತೆ
ಜನಗಣ ಮನ ಅಧಿನಾಾಯಕ ಜಯಹೇೇ

ಭಾಾರತ ಭಾಾಗ್ಯ ಯ ವಿಧಾಾತಾಾ
ಪಂಂಜಾಬ ಸಿಂಂಧುು ಗುುಜರಾಾತ ಮರಾಾಠ

ದ್ರಾಾ�ವಿಡ ಉತ್ಕಕಲ ವಂಂಗ
ವಿಂಂಧ್ಯಯ ಹಿಮಾಾಚಲ ಯಮುುನಾಾ ಗಂಂಗಾಾ

ಉಚ್ಛಛಲ ಜಲಧಿತರಂಂಗ
ತವಶುುಭ ನಾಾಮೇೇ ಜಾಗೇೇ
ತವಶುುಭ ಆಶಿಷ ಮಾಾಗೇೇ
ಗಾಾಹೇೇ ತವಜಯ ಗಾಾಥಾಾ

ಜನಗಣ ಮಂಂಗಲದಾಾಯಕ ಜಯಹೇೇ
ಭಾಾರತ ಭಾಾಗ್ಯ ಯವಿಧಾಾತಾಾ

ಜಯಹೇೇ ಜಯಹೇೇ ಜಯಹೇೇ
ಜಯ ಜಯ ಜಯ ಜಯಹೇೇ
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ಪ್ರೀೀ�ತಿಯ ಮಕ್ಕಕಳೇೇ,

		 ಹಲವು ವಿಧದ ಅಳತೆಗಳನ್ನುು� ಸೂ�ಚಿಸಲುು ಎಣಿಕಾಾ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳನ್ನುು� ಮತ್ತುು� ಭಿನ್ನನರಾಾಶಿ 
ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳನ್ನುು� ಹೇೇಗೆ ಉಪಯೋೋಗಿಸುುವುದುು ಎಂಂಬುುದನ್ನುು� ಹಿಂಂದಿನ ತರಗತಿಗಳಲ್ಲಿಿ ತಿಳಿದೆವು. 
ಅಳತೆಗಳಿಗೆ ಸಂಂಬಂಂಧಿಸಿದ ಕ್ರಿಿಯೆಗಳನ್ನುು� ಕೇೇವಲ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳ ಕ್ರಿಿಯೆಗಳಾಾಗಿ ಬದಲಾಾಯಿಸಲುು 
ಹಾಾಗೂ� ಅವುಗಳ ಕುುರಿತಾಾದ ಸಾಾಮಾಾನ್ಯಯ ತತ್ವವಗಳನ್ನುು� ಬೀೀಜಗಣಿತ ರೂ�ಪದಲ್ಲಿಿ ಬರೆಯಲುು 
ಪರಿಚಯವಾಾಯಿತುು. ಜ್ಯಾಾಮಿತಿಯ ಆಕೃೃತಿಗಳಾಾದ ಆಯತ, ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನ, ವೃೃತ್ತತ ಎಂಂಬಿತ್ಯಾಾ�ದಿಗಳ 
ಹಲವು ವೈೈಶಿಷ್ಟ್ಯಯ �ಗಳನ್ನುು� ತಿಳಿದೆವು. 
		 ಈ ಪಾಾಠಪುಸ್ತತಕವು ಇಂಂತಹ ಕಲಿಕೆಗಳ ಮುಂಂ�ದುುವರಿಕೆಯಾಾಗಿದೆ. ಅಳತೆಗಳು ಹಾಾಗೂ� 
ಅವುಗಳನ್ನುು� ಸೂ�ಚಿಸುುವ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳಿಗೆ ಸಂಂಬಂಂಧಿಸಿದ ಕೆಲವು ಸಮಸ್ಯೆೆಗಳನ್ನುು� ಬೀೀಜಗಣಿತ 
ಉಪಯೋೋಗಿಸಿ ಪರಿಹರಿಸುುವ ವಿಧಾಾನವು ಇಲ್ಲಿಿ ಆರಂಂಭವಾಾಗುುತ್ತತದೆ. ವ್ಯಾಾ�ವಹಾಾರಿಕ ಸಮಸ್ಯೆೆಗಳನ್ನುು� 
ಗಣಿತ ಸಮಸ್ಯೆೆಗಳಾಾಗಿ ಬದಲಾಾಯಿಸಿ, ಬೀೀಜಗಣಿತ ವಿಧಾಾನದ ಮೂೂಲಕ ಉತ್ತತರವನ್ನುು� 
ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿಯುುವ ರೀೀತಿಯನ್ನುು� ಬಹುುತೇೇಕ ಎಲ್ಲಲ ವಿಜ್ಞಾಾನ ಶಾಾಖೆಗಳಲ್ಲಿಿ ಬಳಸಲಾಾಗುುತ್ತಿಿದೆ. 
ಆದುುದರಿಂಂದಲೇೇ ಗಣಿತ ಕಲಿಕೆಯ ಎಲ್ಲಲ ಹಂಂತಗಳಲ್ಲಿಿಯೂೂ ಇದಕ್ಕೆೆ ಹೆಚ್ಚಿಿನ ಪ್ರಾಾ�ಧಾಾನ್ಯಯತೆ ಇದೆ. 
		ಸಂ ಂಖ್ಯೆೆಗಳ ಮತ್ತುು� ಅವುಗಳ ಕ್ರಿಿಯೆಗಳ ಕುುರಿತಾಾದ ಅಂಂಕಗಣಿತ, ಇವುಗಳನ್ನುು� ಚುುಟುುಕಾಾಗಿ 
ಬರೆಯುುವ ಬೀೀಜಗಣಿತ, ಆಕೃೃತಿಗಳ ಕುುರಿತಾಾದ ಜ್ಯಾಾಮಿತಿ, ಮಾಾಹಿತಿಗಳನ್ನುು� ಸಂಂಖ್ಯಾಾ�ಪರವಾಾಗಿ 
ವಿಶ್ಲೇೇ�ಷಿಸುುವ ಸ್ಟಾಾ�ಟಿಸ್ಟಿಿಕ್ಸ್್ ಎಂಂಬೀೀ ಗಣಿತ ಶಾಾಖೆಗಳ ಹಲವು ಆಶಯಗಳು, ಪ್ರರಯೋೋಗಗಳನ್ನುು� ಈ 
ಮೊದಲಿನ ತರಗತಿಯ ಪಾಾಠಪುಸ್ತತಕಗಳ ಮೂೂಲಕ ಮತ್ತುು� ಈ ತರಗತಿಯ ಪಾಾಠಪುಸ್ತತಕದ ಒಂಂದನೇೇ 
ಭಾಾಗದಲ್ಲಿಿ ಪರಿಚಯಿಸಿಕೊಂ�ಂಡೆವಲ್ಲಲವೇೇ. ಎರಡನೇೇ ಭಾಾಗದಲ್ಲಿಿ ಇವುಗಳ ಕುುರಿತಾಾದ ಕೆಲವು ಹೊೊಸ 
ವಿಚಾರಗಳನ್ನುು� ಅಳವಡಿಸಲಾಾಗಿದೆ. ಏಳನೇೇ ತರಗತಿಯಲ್ಲಿಿ ಕಲಿತ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ ಎಂಂಬ ಆಶಯವನ್ನುು� 
ಇಲ್ಲಿಿ ಬೀೀಜಗಣಿತದ ಮೂೂಲಕ ಪ್ರರಕಟಿಸಿ, ಜ್ಯಾಾಮಿತಿಯಲ್ಲಿಿ ಅದರ ಬಳಕೆಯನ್ನುು� ಚರ್ಚಿಿಸಲಾಾಗಿದೆ. 
ಪ್ರಾಾ�ಥಮಿಕ ತರಗತಿಗಳಲ್ಲಿಿ ನೋ�ೋಡಿದ ದಶಮಾಂಂ�ಶ ರೂ�ಪ ಎಂಂಬ ಆಶಯವನ್ನುು� ಇಲ್ಲಿಿ ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು 
ರೀೀತಿಯಲ್ಲಿಿ ವಿವರಿಸಲಾಾಗಿದೆ. ಈ ಮೊದಲುು ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳನ್ನುು� ಅಳತೆಗಳಿಗೆ ಅನುುಸಾಾರವಾಾಗಿ 
ರಚಿಸುುವುದುು, ಅಳತೆಗಳೊಳಗಿನ ಸಂಂಬಧವನ್ನುು� ಗುುರುುತಿಸುುವುದುು, ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವನ್ನುು� 
ಲೆಕ್ಕಕಹಾಾಕುುವುದುು ಮೊದಲಾಾದವುಗಳ ಮುಂಂ�ದುುವರಿಕೆಯಾಾಗಿ, ಇಲ್ಲಿಿ   ಇವುಗಳನ್ನೆೆಲ್ಲಲ   ವಿವಿಧ   
ರೀೀತಿಯ  ಚತುುರ್ಭು�ುಜಗಳಲ್ಲಿಿ  ಮಾಾಡುುವುದುು ಹೇೇಗೆಂಂದುು ವಿವರಿಸಲಾಾಗಿದೆ.  ಸಂಂಖ್ಯಾಾ�ಪರವಾಾದ 
ಮಾಾಹಿತಿಗಳನ್ನುು� ಪಟ್ಟಿಿಯನ್ನಾಾ�ಗಿಯೂೂ ಚಿತ್ರರಗಳನ್ನಾಾ�ಗಿಯೂೂ ಮಾಾಡುುವ ಹೊೊಸ ರೀೀತಿಗಳನ್ನುು� ಇಲ್ಲಿಿ 
ನೋ�ೋಡಬಹುುದುು. 
		 ಈ ಪಾಾಠಪುಸ್ತತಕವು ಗಣಿತದ ಪ್ರರಯೋೋಗಗಳ ವ್ಯಾಾ�ಪ್ತಿಿ ಹಾಾಗೂ� ಗಣಿತದ ತಾಾರ್ಕಿಿಕ 
ಸೌಂ�ಂದರ್ಯಯವನ್ನುು� ಹೆಚ್ಚುು� ತಿಳಿಯಲುು ಸಹಾಾಯ ಮಾಾಡಬಹುುದೆಂಂಬ ನಿರೀೀಕ್ಷೆಯಾಾಗಿದೆ. 

ಪ್ರೀೀ�ತಿ ಪೂರ್ವವಕ ಶುುಭ ಹಾಾರೈೈಕೆಗಳೊಂಂದಿಗೆ,
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ಎಸ್.ಸಿ.ಇ.ಆರ್.ಟಿ., ಕೇೇರಳ



TEXT BOOK DEVELOPMENT COMMITTEETEXT BOOK DEVELOPMENT COMMITTEE

Academic Co-ordinator
Dr. Anilkumar A. K.
Research Officer, SCERT

State Council of Education Research and Training (SCERT)
Vidyabhavan, Poojappuram, Thiruvananthapuram - 695 012

Advisor Chairperson

Experts

Participants

Dr. E. Krishnan  

Head  (Retd.), Department of Mathematics  
University College, Thiruvananthapuram

Dr. P. Ramesh Kumar
Head  (Retd.), Department of Mathematics   

University of Kerala,  
Karyavattom Thiruvananthapuram

Padmaprasad K.
H.S.T. Mathematics,  
Pandalloor H.S.S.,  

Kadambode Post, Malappuram 

Firosa Moidu
H.S.T. Mathematics, Calicut Girls 
V.H.S.S. Kundungal, Kozhikode

Shreejith Muriyambath
H.S.T. Mathematics,  
G.H.S.S. Madappalli,  
Vadakara, Kozhikode 

Nandakumar C.
H.S.T. Mathematics, 

Chothavoor HSS Chambad, 
Kannur

R. Ramanujam
H.S.S.T. Mathematics, 

M.N.K.M. GHSS Pulappatta, 
Palakkad 

Vijayakumaran T. K.
H.S.S.T. (Retd.)  

G.M.R.H.S.S. for Girls  
Paravanadukkam, Kasaragod  

C. T. Firos Babu
H.S.T. Mathematics,  

G.G.V.H.S.S. Vandoor,  
Malappuram 

Unnikrishnan M .V.
H.S.T. Mathematics,  

G.H.S.S. Kadannappalli,  
P.O. Kadannappalli, Kannur 

Ubaidulla K.C.
H.S.T. Mathematics,  

S.O.H.S. Areekode, Malappuram

Priya Raj
H.S.T. Mathematics,  

M.G.D. High School Pudusseri, 
Pudusseri South P O,  

Pathanamthitta 

Mahalingeshwar Raj D.
DDE (Retd.) Krishna Prakash S.

H.S.T., S.N.H.S. Perla

Subhas V. S.
H.S.T., G.H.S.S. Kasaragod

Raghurama M.
H.S.T., G.H.S.S. Pandi

Shashidhara K.
H.S.T., G.H.S.S. Adoor

Ramanna D.
Head Mas ter (Retd.) 

Ayisha Kutty K. K.
H.S.T. Mathematics,  

GHS Beenachi, Sulthanbetheri, 
Wayanad

Rajesh M.
H.S.T. Mathematics, Kalladi H.S.S. 

Kumaramputhur,  
Mannarkkad, Palakkad

Dr. Shikhi M.
Professor,

College of Engineering Trivandrum
Thiruvananthapuram

Dr. Sukesh.  A  
Associate Professor,  

Government College of Engineering,  
Kannur

Ullas U. G., (Artist)  
H.S.T. Physical Science, C.B.H.S.S. Vallikkunn, Malappuram

Kannada Version

Participants
Subject Expert

Language Expert



ಅನುುಕ್ರರಮಣಿಕೆಅನುುಕ್ರರಮಣಿಕೆ

ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ	 127

ವೃೃತ್ತತಗಳು	 149

ದಶಮಾಂಂ�ಶ ರೂ�ಪಗಳು	 163

ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜಗಳು	 173

ಸಮಲಂಂಬಗಳು	 191

ಸ್್ಟಟಾಟಿಸ್ಟಿಕ್್ಸಸ್	 201

ಲೆಕ್ಕಕ ಮಾಾಡಿ ನೋ�ೋಡುುವ ಸಂಂಶೋ�ೋಧನೆ

ಐ.ಸಿ.ಟಿ. ಸಾಾಧ್ಯಯತೆ

ಈ ಪಾಾಠಪುಸ್ತತಕದಲ್ಲಿಿ ಅನುುಕೂ�ಲಕ್ಕಾಾ �ಗಿ ಕೆಲವು 
ಚಿಹ್ನೆೆಗಳನ್ನುು� ಬಳಸಲಾಾಗಿದೆ.

88
99

1010
1111
1212

1313



ಭಾಾರತದ ಸಂಂವಿಧಾಾನ
ಪ್ರರಸ್ತಾಾ�ವನೆ

	 ಭಾಾರತದ ಜನಗಳಾಾದ ನಾಾವು ಭಾಾರತವನ್ನುು� ಒಂಂದುು 1[ಸಾಾರ್ವವಭೌೌಮ 
ಸಮಾಾಜವಾಾದೀೀ ಸರ್ವವಧರ್ಮಮ ಸಮಭಾಾವದ ಪ್ರರಜಾಸತ್ತಾಾ�ತ್ಮಮಕ ಗಣರಾಾಜ್ಯಯವಾಾಗಿ] 
ರಚಿಸಲುು ಮತ್ತುು� ಅದರ ಸಮಸ್ತತ ನಾಾಗರಿಕರಿಗೆ:

ಸಾಾಮಾಾಜಿಕ, ಆರ್ಥಿಿಕ ಮತ್ತುು� ರಾಾಜಕೀೀಯ ನ್ಯಾಾ�ಯ ; 
ವಿಚಾರ, ಅಭಿವ್ಯಯಕ್ತಿಿ , ವಿಶ್ವಾಾ�ಸ, ಧರ್ಮಮಶ್ರರದ್ಧೆೆ ಮತ್ತುು� ಉಪಾಾಸನಾಾ ಸ್ವಾಾ�ತಂಂತ್ರ್ಯಯ�   ; 

ಸ್ಥಾಾ�ನಮಾಾನ ಹಾಾಗೂ� ಅವಕಾಾಶ ಸಮಾಾನತೆ

ದೊೊರೆಯುುವಂಂತೆ ಮಾಾಡಲುು ಮತ್ತುು� ವ್ಯಯಕ್ತಿಿ ಗೌೌರವವನ್ನುು� ,2[ರಾಾಷ್ಟ್ರರ� ದ ಏಕತೆಯನ್ನುು� 
ಹಾಾಗೂ� ಅಖಂಂಡತೆಯನ್ನುು� ] ಸುುನಿಶ್ಚಿಿತಗೊ�ಳಿಸಿ ಅವರಲ್ಲಿಿ ಭ್ರಾಾ�ತೃೃಭಾಾವನೆಯನ್ನುು� 
ವೃೃದ್ಧಿಿಗೊ�ಳಿಸಲುು ಶ್ರರದ್ಧಾಾ�ಪೂರ್ವವಕ ಸಂಂಕಲ್ಪಪ ಮಾಾಡಿದವರಾಾಗಿ;
	ನಮ್ಮ ಮ ಸಂಂವಿಧಾಾನ ಸಭೆಯಲ್ಲಿ ಿ 1949ನೆಯ ಇಸವಿ ನವೆಂಂಬರ್ ತಿಂಂಗಳ 
ಇಪ್ಪಪತ್ತಾಾ�ರನೆಯ ತಾಾರೀೀಕಾಾದ ಈ ದಿವಸ ಈ ಮೂೂಲಕ ಈ ಸಂಂವಿಧಾಾನವನ್ನುು� 
ಅಂಂಗೀೀಕರಿಸಿ, ಅಧಿನಿಯಮಿಸಿ ಅರ್ಪಿಿಸಿಕೊಂ�ಂಡಿದ್ದೇೇ�ವೆ.

1.	 1976ನೇೇ ಇಸವಿಯ ಭಾಾರತ ಸಂಂವಿಧಾಾನ (ನಲವತ್ತೆೆರಡನೆಯ ತಿದ್ದುು�ಪಡಿ) 
ಅಧಿನಿಯಮದ 2ನೇೇ ಸೆಕ್ಷನ್ ಮೇೇರೆಗೆ “ಸಂಂಪೂರ್ಣಣ ಪ್ರರಭುುತ್ವವ ಸಂಂಪನ್ನನ ಲೋ�ೋಕತಂಂತ್ರಾಾ�ತ್ಮಮಕ 
ಗಣರಾಾಜ್ಯಯವಾಾಗಿ" ಎಂಂಬ ಪದಗಳ ಬದಲಾಾಗಿ (3-1-1977 ರಿಂಂದ ಜಾರಿಗೆ ಬರುುವಂಂತೆ) 
ಪ್ರರತ್ಯಾಾ�ಯೋೋಜಿಸಲಾಾಗಿದೆ.

2.	 ಮೇೇಲ್ಕಂಂ�ಡ ಅಧಿನಿಯಮದ 2ನೇೇ ಪ್ರರಕರಣದ ಮೇೇರೆಗೆ "ರಾಾಷ್ಟ್ರರ� ದ ಏಕತೆಯನ್ನೂ�ೂ” ಎಂಂಬ 
ಪದಗಳ ಬದಲಾಾಗಿ (3 - 1 - 1977ರಿಂಂದ ಜಾರಿಗೆ ಬರುುವಂಂತೆ) ಪ್ರರತ್ಯಾಾ�ಯೋೋಜಿಸಲಾಾಗಿದೆ.



ಮಡಿಯೂೂ ಭಾಾಗವೂ
ಈ ಚಿತ್ರರವನ್ನುು� ನೋ�ೋಡಿರಿ:

ಸ್ಕ್ರೂ�ೂ �ಗಳ ಉದ್ದದಗಳನ್ನುು� ಹಲವು ರೀೀತಿಯಲ್ಲಿಿ ಹೋ�ೋಲಿಸಿ ನೋ�ೋಡುುವ.

ಹೆಚ್ಚಾಾಗಿಯೂೂ ಕಡಿಮೆಯಾಾಗಿಯೂೂ ಹೇೇಳುವ:

•	ಸಣ್ಣಣ ಸ್ಕ್ರೂ�ೂ �ವಿನ ಉದ್ದದವು, ದೊೊಡ್ಡಡ ಸ್ಕ್ರೂ�ೂ �ವಿನ ಉದ್ದದಕ್ಕಿಂಂ�ತ 8 ಮಿಲ್ಲಿಿಮೀೀಟರ್ ಕಡಿಮೆಯಾಾಗಿದೆ.

•	 ದೊೊಡ್ಡಡ ಸ್ಕ್ರೂ�ೂ �ವಿನ ಉದ್ದದವು, ಸಣ್ಣಣ ಸ್ಕ್ರೂ�ೂ �ವಿನ ಉದ್ದದಕ್ಕಿಂಂ�ತ 8 ಮಿಲ್ಲಿಿಮೀೀಟರ್ ಹೆಚ್ಚಾಾಗಿದೆ. 

ಮಡಿಯೂೂ ಭಾಾಗವೂ ಆಗಿ ಹೇೇಳುವ:

•	 ಸಣ್ಣಣ ಸ್ಕ್ರೂ�ೂ �ವಿನ ಉದ್ದದವು,ದೊೊಡ್ಡಡ ಸ್ಕ್ರೂ�ೂ �ವಿನ ಉದ್ದದದ ಅರ್ಧಧ ಭಾಾಗವಾಾಗಿದೆ.

•	 ದೊೊಡ್ಡಡ ಸ್ಕ್ರೂ�ೂ �ವಿನ ಉದ್ದದವು, ಸಣ್ಣಣ ಸ್ಕ್ರೂ�ೂ �ವಿನ ಉದ್ದದದ ಎರಡುು ಮಡಿಯಾಾಗಿದೆ.

ಭಾಾಗವನ್ನೂ�ೂ ಮಡಿಯನ್ನೂ�ೂ ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು ವಿಧದಲ್ಲಿಿ ಹೇೇಳಬಹುುದೆಂಂಬುುದನ್ನುು� ಏಳನೇೇ ತರಗತಿಯಲ್ಲಿಿ ನೋ�ೋಡಿರುುವೆವು.

•	 ಸಣ್ಣಣ ಸ್ಕ್ರೂ�ೂ �ವಿನ ಮತ್ತುು� ದೊೊಡ್ಡಡ ಸ್ಕ್ರೂ�ೂ �ವಿನ ಉದ್ದದಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 1 ಕ್ಕೆೆ 2.

•	 ದೊೊಡ್ಡಡ ಸ್ಕ್ರೂ�ೂ �ವಿನ ಮತ್ತುು� ಸಣ್ಣಣ ಸ್ಕ್ರೂ�ೂ �ವಿನ ಉದ್ದದಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 2 ಕ್ಕೆೆ 1

(ಏಳನೇೇ ತರಗತಿಯ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ ಎಂಂಬ ಪಾಾಠದ ಇತರ ಅಳತೆಗಳು ಎಂಂಬ ಭಾಾಗ).

1ಕ್ಕೆೆ  2 ಎಂಂಬ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯನ್ನುು� ಬರೆಯುುವುದುು 1 : 2 ಎಂಂದಾಾಗಿದೆಯೆಂಂದೂೂ,  2 ಕ್ಕೆ ೆ 1 ಎಂಂಬ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯನ್ನುು� ಬರೆಯುುವುದುು 
2 : 1 ಎಂಂದುು ಆಗಿದೆಯೆಂಂದೂೂ ಆ ಪಾಾಠದಲ್ಲಿಿ ನೋ�ೋಡಿರುುವೆವು.

ಇನ್ನುು� ಈ ಸ್ಕ್ರೂ�ೂ �ಗಳನ್ನುು� ನೋ�ೋಡಿರಿ:

88
ನಿಷ್್ಪತ್ತಿನಿಷ್್ಪತ್ತಿ
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ಇವುಗಳ ಉದ್ದದಗಳೊಳಗಿನ ಸಂಂಬಂಂಧವನ್ನುು� , ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯಾಾಗಿ ಹೇೇಳುವುದುು ಹೇೇಗೆ?

ಅದಕ್ಕೆೆ ಸಣ್ಣಣ ಸ್ಕ್ರೂ�ೂ �ವಿನ ಉದ್ದದವು ದೊೊಡ್ಡಡ ಸ್ಕ್ರೂ�ೂ �ವಿನ ಉದ್ದದದ ಎಷ್ಟುು� ಭಾಾಗವಾಾಗಿದೆ ಎಂಂದುು ಲೆಕ್ಕಕ ಹಾಾಕಬೇೇಕುು.

ಅಂಂದರೆ, 12 ರ ಎಷ್ಟುು�  ಭಾಾಗವಾಾಗಿದೆ 8 ?

ಇಂಂತಹ ಲೆಕ್ಕಕಗಳನ್ನುು� ಏಳನೇೇ ತರಗತಿಯಲ್ಲಿಿ ಮಾಾಡಿರುುವುದುು ನೆನಪಿದೆಯೇೇ? (ವಿಲೋ�ೋಮ ಭಿನ್ನನರಾಾಶಿ ಎಂಂಬ ಪಾಾಠದ 
ಭಾಾಗವೂ ಮಡಿಯೂೂ ಎಂಂಬ ಭಾಾಗ).

12 ರ 
12

1  ಭಾಾಗವಾಾಗಿದೆ 1;  ಅದರ 8 ಮಡಿ 8.

ಅಂಂದರೆ, 12 ರ 
12

8  ಭಾಾಗವಾಾಗಿದೆ 8.

ಸಾಾಮಾಾನ್ಯಯ ಅಪವರ್ತತನಗಳನ್ನುು� ಹೊೊರತುುಪಡಿಸಿ, 
12

8  ನ್ನುು� ಹೀೀಗೆ ಬರೆಯಬಹುುದಲ್ಲಲವೇೇ:

12

8

3 4

2 4

3

2

#
#= =

(ಆರನೇೇ ತರಗತಿಯ ಒಂಂದುು ಭಿನ್ನನರಾಾಶಿ ಹಲವು ರೂ�ಪಗಳು ಎಂಂಬ ಪಾಾಠದ ಅಂಂಶವೂ ಛೇೇದವೂ ಎಂಂಬ ಭಾಾಗ). 
ಆಗ ಸಣ್ಣಣ ಸ್ಕ್ರೂ�ೂ � ವಿನ ಉದ್ದದವು, ದೊೊಡ್ಡಡ ಸ್ಕ್ರೂ�ೂ � ವಿನ ಉದ್ದದದ 

3

2  ಭಾಾಗವಾಾಗಿದೆ.

ಅಂಂದರೆ ಈ ಸಣ್ಣಣದರ ಉದ್ದದ ಮತ್ತುು� ದೊೊಡ್ಡಡದರ ಉದ್ದದಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 2 : 3.

ಉದ್ದದಗಳನ್ನುು� ಮಾಾತ್ರರವಲ್ಲಲದೆ, ಇತರ ಎರಡುು ಅಳತೆಗಳನ್ನುು� ಭಾಾಗವಾಾಗಿಯೂೂ ಮಡಿಯಾಾಗಿಯೂೂ ಹೇೇಳಲುು ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯನ್ನುು� 
ಉಪಯೋೋಗಿಸಬಹುುದುು ಎಂಂದುು ನೋ�ೋಡಿರುುವಿರಲ್ಲಲವೇೇ.

ಉದಾಾಹರಣೆಗೆ 15 ಲೀೀಟರ್ ಹಿಡಿವಿನ ಬಕೆಟ್ ಮತ್ತುು� 20 ಲೀೀಟರ್ ಹಿಡಿವಿನ ಬಕೆಟ್ ಗಳನ್ನುು� ಪರಿಗಣಿಸಿದರೆ ಸಣ್ಣಣ 
ಬಕೆಟ್ ನಲ್ಲಿಿ ಹಿಡಿಯುುವುದುು ದೊೊಡ್ಡಡ ಬಕೆಟ್ ನಲ್ಲಿಿ ಹಿಡಿಯುುವುದರ 

20

15  ಭಾಾಗವಾಾಗಿದೆ. ಈ ಭಿನ್ನನರಾಾಶಿ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯನ್ನುು� 
ಸರಳ ರೂ�ಪದಲ್ಲಿಿ ಬರೆದರೋ�ೋ?

20

15

4

3=

ಆಗ ಸಣ್ಣಣ ಬಕೆಟಿನ ಮತ್ತುು� ದೊೊಡ್ಡಡ ಬಕೆಟಿನ ಒಳ ಹಿಡಿವುಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 3 : 4

(1)	 ಕೆಳಗೆ ಕೊ�ಟ್ಟಿಿರುುವ ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದುು ಜೊತೆ ಅಳತೆಗಳಲ್ಲೂೂ� ಸಣ್ಣಣ ಮತ್ತುು� ದೊೊಡ್ಡಡ ಅಳತೆಗಳೊಳಗಿನ 
ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯನ್ನುು� ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿಯಿರಿ.

	 (i) 4 ಮೀೀಟರ್, 12 ಮೀೀಟರ್ (ii) 8 ಲೀೀಟರ್, 20 ಲೀೀಟರ್  (iii) 20 ಕಿಲೋ�ೋಗ್ರಾಂ�ಂ�, 25 ಕಿಲೋ�ೋಗ್ರಾಂ�ಂ�

(2)	 ಒಂಂದುು ಪಾಾತ್ರೆೆಯಲ್ಲಿಿ 4 ಲೀೀಟರ್, ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು ಪಾಾತ್ರೆೆಯಲ್ಲಿಿ 14 ಲೀೀಟರ್ ನೀೀರಿದೆ.

	 (i)	 ಒಂಂದನೇೇ ಪಾಾತ್ರೆೆಯಲ್ಲಿಿ ಮತ್ತುು� ಎರಡನೇೇ ಪಾಾತ್ರೆೆಯಲ್ಲಿಿರುುವ ನೀೀರಿನ ಅಳತೆಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 
ಎಷ್ಟುು�?

	 (ii) ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದುು ಪಾಾತ್ರೆೆಗೂ�  ಇನ್ನೂ�ೂ ಒಂಂದೊಂ�ಂದುು ಲೀೀಟರ್ ನೀೀರನ್ನುು� ಸೇೇರಿಸಿದರೆ ಈ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯುು 
ಎಷ್ಟಾಾ�ಗುುವುದುು?
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129

ನಿಷ್್ಪತ್ತಿ

ಬೀೀಜಗಣಿತ

ಇನ್ನುು� ಈ ಆಯತವನ್ನುು� ನೋ�ೋಡಿರಿ:

ಇದರ ಎತ್ತತರ ಮತ್ತುು� ಉದ್ದದಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ ಎಷ್ಟುು�?

ಹೀೀಗೆ ಲೆಕ್ಕಕ ಹಾಾಕಬಹುುದುು :

	 (i)	 ಎತ್ತತರವು ಉದ್ದದದ 
6

4  ಭಾಾಗವಾಾಗಿದೆ.

	 (ii)	
6

4  ರ ಸರಳ ರೂ�ಪ 
3

2

	 (iii)	ಎತ್ತತರ ಮತ್ತುು� ಉದ್ದದಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 2 : 3
(ಸಾಾಧ್ಯಯವಾಾದಷ್ಟುು� ಸಣ್ಣಣ ಎಣಿಕಾಾ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳನ್ನುು� ಉಪಯೋೋಗಿಸಿ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯನ್ನುು� ಹೇೇಳುವುದುು ಎಂಂಬುುದನ್ನುು� ಏಳನೇೇ 
ತರಗತಿಯಲ್ಲಿಿ ನೋ�ೋಡಿರುುವೆವಲ್ಲಲವೇೇ).

ಎತ್ತತರ ಮತ್ತುು�  ಉದ್ದದಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 2 : 3 ಆಗಿರುುವ ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು ಆಯತವನ್ನುು� 

ರಚಿಸಬಹುುದೇೇ? ಹೀೀಗೆ ರಚಿಸಿದರೆ ಸಾಾಲದೇೇ?

ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು ಆಯತ :

2 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರಿನ ಮತ್ತುು� 3 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರಿನ 2 ಮಡಿಯಾಾಗಿದೆಯಲ್ಲಲವೇೇ.

ಮೊದಲುು ರಚಿಸಿದ ಆಯತದ ಎತ್ತತರವೂ ಉದ್ದದವೂ; 3 ಮಡಿಯಾಾದರೋ�ೋ?

ಇಲ್ಲಿಿಯೂೂ ಎತ್ತತರ ಮತ್ತುು� ಉದ್ದದಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 2 : 3 ಎಂಂಬುುದೇೇ ಆಗಿದೆಯೇೇ?

ಮೊದಲನೇೇ ಲೆಕ್ಕಕದಲ್ಲಿಿ ಮಾಾಡಿರುುವಂಂತೆಯೇೇ ಆಲೋ�ೋಚಿಸುುವ :

	 (i)	 9 ರ 
9

6  ಭಾಾಗವಾಾಗಿದೆ 6.

	 (ii)	
9

6

3 3

2 3

3

2

#
#= =

	 (iii)	ಎತ್ತತರವು, ಉದ್ದದದ 
3

2  ಭಾಾಗವಾಾಗಿದೆ.

	 (iv)	ಎತ್ತತರ ಮತ್ತುು� ಉದ್ದದಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 2 : 3

6 ಸೆ.ಮೀ.

3 ಸೆ.ಮೀ.

2 
ಸೆ.

ಮೀ
.

4 
ಸೆ.

ಮೀ
.



130

VIII ಗಣಿತ (Mathematics) ಭಾಗ - II

ಎತ್ತತರವನ್ನೂ�ೂ ಉದ್ದದವನ್ನೂ�ೂ 
4

3  ಭಾಾಗವಾಾಗಿಸಿದರೋ�ೋ?

	 2 × 
4

3 	 =	 1
2

1

	 3 × 
4

3 	 =	 2
4

1

ಎತ್ತತರ 1
2

1  ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಮತ್ತುು� ಉದ್ದದ 2
4

1  ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಆಗುುವುದುು. ಆಗಲೂೂ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 2 : 3 ಆಗುುವುದೇೇ? 
ಅಂಂದರೆ, 2

4

1  ರ 
3

2  ಭಾಾಗವಾಾಗಿದೆಯೇೇ 1
2

1  ?

ಮೇೇಲೆ ಮಾಾಡಿರುುವ ಗುುಣಲಬ್ಧಧಗಳನ್ನುು� ಉಪಯೋೋಗಿಸಿ ಇದನ್ನುು� ಹೀೀಗೆ ಪರಿಶೀೀಲಿಸುುವ:

	 2
4

1  × 
3

2 	 =	 3
4

3

3

2# #c m

		  =	 3
3

2

4

3# #c m

		  =	 2
4

3#

		  =	 1
2

1

ಆಗ ಈ ಆಯತದಲ್ಲೂೂ� ಎತ್ತತರ ಮತ್ತುು� ಉದ್ದದಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 2 : 3 ಆಗಿದೆ.

4

3  ಕ್ಕೆೆ ಬದಲಾಾಗಿ ಬೇೇರೆ ಯಾಾವುದಾಾದರೂ� ಭಾಾಗವನ್ನುು� ಪರಿಗಣಿಸಿದರೂ� ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ ಬದಲಾಾಗುುವುದಿಲ್ಲಲ ಎಂಂಬುುದನ್ನುು� ಇದೇೇ 
ರೀೀತಿಯಲ್ಲಿಿ ಕಾಾಣಬಹುುದುು.

2 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರನ್ನೂ�ೂ   3 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರನ್ನೂ�ೂ ಸಮಾಾನ ಮಡಿಯನ್ನಾಾ�ಗಿಯೋೋ ಭಾಾಗವನ್ನಾಾ�ಗಿಯೋೋ 
ಬದಲಾಾಯಿಸುುವುದುು, ಒಂಂದೇೇ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯಿಂಂದ ಗುುಣಿಸುುವುದರಿಂಂದಲ್ಲಲವೇೇ.  
ಆಗ ಸಾಾಮಾಾನ್ಯಯವಾಾಗಿ ಏನುು ಹೇೇಳಬಹುುದುು?

ಒಂಂದುು ಆಯತದ ಎತ್ತತರ ಮತ್ತುು� ಉದ್ದದಗಳಾಾದ 2 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಮತ್ತುು� 3 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರನ್ನುು� 
ಒಂಂದೇೇ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯಿಂಂದ ಗುುಣಿಸಿರುುವುದಾಾದರೆ, ಅದರ ಎತ್ತತರ ಮತ್ತುು� ಉದ್ದದಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯುು  
2 : 3 ಆಗಿರುುವುದುು.

ಬದಲಾಾಗಿ ಎತ್ತತರ ಮತ್ತುು� ಉದ್ದದಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 2 : 3 ಆಗಿರುುವ ಯಾಾವುದೇೇ ಆಯತವನ್ನುು� ಪರಿಗಣಿಸಿದರೂ� ಅದರ 
ಎತ್ತತರ ಮತ್ತುು� ಉದ್ದದಗಳು, 2 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಮತ್ತುು� 3 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಎಂಂಬಿವುಗಳನ್ನುು� ಒಂಂದೇೇ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯಿಂಂದ  
ಗುುಣಿಸಿರುುವುದುು ಆಗಿರುುವುದೇೇ?

ಇದನ್ನುು� ಪರಿಶೋ�ೋಧಿಸಲುು, ಎತ್ತತರ ಮತ್ತುು� ಉದ್ದದಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 2 : 3 ಆಗಿರುುವ ಒಂಂದುು ಆಯತದ ಎತ್ತತರವನ್ನುು� h 
ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಎಂಂದೂೂ ಉದ್ದದವನ್ನುು� w ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಎಂಂದೂೂ ತೆಗೆಯುುವ.

ಎತ್ತತರ ಮತ್ತುು� ಉದ್ದದಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 2 : 3 ಆಗಿರುುವುದರಿಂಂದ, ಎತ್ತತರವು ಉದ್ದದದ 
3

2  ಭಾಾಗವಾಾಗಿದೆ. ಅಂಂದರೆ,

h = w
3

2

3

2  ಭಾಾಗ ಅಂಂದರೆ, 
3

1  ಭಾಾಗದ ಎರಡುು ಮಡಿಯಾಾಗಿದೆ ಅಲ್ಲಲವೇೇ. (ಏಳನೇೇ ತರಗತಿಯ ಭಿನ್ನನರಾಾಶಿ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳು ಎಂಂಬ 
ಪಾಾಠದ ಮಡಿಯೂೂ ಗುುಣಾಕಾಾರವೂ  ಎಂಂಬ ಭಾಾಗ).
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ನಿಷ್್ಪತ್ತಿ

ಆಗ ಇದರ, w
3

2  ನ್ನುು� ಹೀೀಗೆ ಬರೆಯಬಹುುದುು:

w
3

2  = w
3

1
2#

ಇನ್ನುು� w
3

1  ಎಂಂಬ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯನ್ನುು� k ಎಂಂಬ ಅಕ್ಷರದಿಂಂದ ಸೂ�ಚಿಸಿದರೆ,

h = 2k

ಎಂಂದುು ಬರೆಯಬಹುುದಲ್ಲಲವೇೇ; w = 3k ಎಂಂದೂೂ ಸಿಗುುವುದೇೇ?

3k = w3
3

1#  = w

ಅಂಂದರೆ, ಆಯತದ ಎತ್ತತರ ಮತ್ತುು� ಉದ್ದದಗಳಾಾದ 2 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಮತ್ತುು� 3 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರನ್ನುು� k ಎಂಂಬ 
ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯಿಂಂದ ಗುುಣಿಸಿರುುವುದಾಾಗಿದೆ.

ಎತ್ತತರ ಮತ್ತುು� ಉದ್ದದಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 2:3 ಆಗಿರುುವ ಯಾಾವುದೇೇ ಆಯತದಲ್ಲಿಿಯೂೂ ಎತ್ತತರ ಮತ್ತುು� ಉದ್ದದಗಳು, 
2 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರನ್ನುು� ಮತ್ತುು� 3 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರನ್ನುು�  ಒಂಂದೇೇ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯಿಂಂದ ಗುುಣಿಸಿರುುವವುಗಳಾಾಗಿವೆ.

2 ಅಥವಾಾ 3 ರ ಬದಲುು ಯಾಾವುದೇೇ ಎಣಿಕಾಾಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳನ್ನುು� ಪರಿಗಣಿಸಿದರೂ� ಈಗ ಕಂ�ಡುುಕೊಂ�ಂಡ ಎರಡುು 
ವಿಚಾರಗಳು ಸರಿಯಾಾಗುುವುದೆಂಂದುು ತಿಳಿಯಲುು ಕಷ್ಟಟವಿಲ್ಲಲ .

ಮಾಾತ್ರರವಲ್ಲಲದೆ ಆಯತದ ಎತ್ತತರ ಮತ್ತುು� ಉದ್ದದಗಳಿಗೆ ಬದಲಾಾಗಿ ಯಾಾವುದೇೇ ಎರಡುು ಉದ್ದದಗಳನ್ನುು� ತೆಗೆದರೂ�, 
ಉದ್ದದಗಳಿಗೆ ಬದಲುು ಬೇೇರೆ ಯಾಾವುದಾಾದರೂ� ಇತರ ಅಳತೆಗಳನ್ನುು� ಪರಿಗಣಿಸಿದರೂ� ಇವುಗಳು ಸರಿಯಾಾಗುುವುದುು.

ಉದಾಾಹರಣೆಗೆ 4 ಲೀೀಟರ್ ಹಿಡಿಯುುವ ಒಂಂದುು ಪಾಾತ್ರೆೆಯನ್ನೂ�ೂ , 10 ಲೀೀಟರ್ ಹಿಡಿಯುುವ ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು ಪಾಾತ್ರೆೆಯನ್ನೂ�ೂ 
ಪರಿಗಣಿಸಿದಾಾಗ ದೊೊಡ್ಡಡ ಪಾಾತ್ರೆೆಯ ಒಳಹಿಡಿವಿನ ಎಷ್ಟುು� ಭಾಾಗವಾಾಗಿದೆ ಸಣ್ಣಣ ಪಾಾತ್ರೆೆಯ ಒಳಹಿಡಿವು?

10

4

5

2=

ಆಗ ಸಣ್ಣಣ ಪಾಾತ್ರೆೆಯ ಒಳಹಿಡಿವು ಮತ್ತುು� ದೊೊಡ್ಡಡ ಪಾಾತ್ರೆೆಯ ಒಳಹಿಡಿವು ಎಂಂಬಿವುಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 2 : 5

ಇನ್ನುು� ಒಳಹಿಡಿವುಗಳಾಾಗಿರುುವ 2 ಲೀೀಟರನ್ನೂ�ೂ 5 ಲೀೀಟರನ್ನೂ�ೂ ಒಂಂದೇೇ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯಿಂಂದ ಗುುಣಿಸಿದಾಾಗ 
ಸಿಗುುವ ಯಾಾವುದೇೇ ಎರಡುು ಪಾಾತ್ರೆೆಗಳಲ್ಲೂೂ� ಸಣ್ಣಣ ಪಾಾತ್ರೆೆಯ ಮತ್ತುು� ದೊೊಡ್ಡಡ ಪಾಾತ್ರೆೆಯ ಒಳಹಿಡಿವುಗಳೊಳಗಿನ 
ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 2 : 5 ಆಗಿದೆ;  ಬದಲಾಾಗಿ ಒಳಹಿಡಿವುಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ  2 : 5 ಆಗಿರುುವ ಯಾಾವುದೇೇ ಎರಡುು 
ಪಾಾತ್ರೆೆಗಳಲ್ಲೂೂ� ಒಳಹಿಡಿವುಗಳು 2 ಲೀೀಟರ್ ಮತ್ತುು� 5 ಲೀೀಟರನ್ನುು� ಒಂಂದೇೇ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯಿಂಂದ ಗುುಣಿಸಿದಾಾಗ 
ಸಿಗುುವವುಗಳಾಾಗಿರುುವುವು.

ಆಗ ಸಾಾಮಾಾನ್ಯಯವಾಾಗಿ ಹೀೀಗೆ ಹೇೇಳಬಹುುದುು:

ಎರಡುು ಅಳತೆಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ m : n ಆದರೆ, m ಮತ್ತುು� n ಎಂಂಬಿವುಗಳನ್ನುು� ಸೊ�ನ್ನೆೆಯಲ್ಲಲದ ಯಾಾವುದೇೇ 
ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯಿಂಂದ ಗುುಣಿಸಿದಾಾಗ ಸಿಗುುವ ಅಳತೆಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯುು m : n ಆಗಿರುುವುದುು; ಅಲ್ಲಲದೆ ವಿಲೋ�ೋಮವಾಾಗಿ, 
m : n ಎಂಂಬ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯಲ್ಲಿಿರುುವ ಯಾಾವುದೇೇ ಎರಡುು ಅಳತೆಗಳು m ಮತ್ತುು�  n ಎಂಂಬಿವುಗಳನ್ನುು� ಒಂಂದೇೇ 
ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯಿಂಂದ ಗುುಣಿಸಿದಾಾಗ ಸಿಗುುವವುಗಳಾಾಗಿವೆ.
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ಇದನ್ನುು�ಪಯೋೋಗಿಸಿ ಏಳನೇೇ ತರಗತಿಯ ಒಂಂದುು ಲೆಕ್ಕಕವನ್ನುು� ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು ವಿಧಾಾನದಲ್ಲಿಿ ಮಾಾಡಿ ನೋ�ೋಡುುವ. (ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 
ಎಂಂಬ ಪಾಾಠದ ಭಾಾಗಲೆಕ್ಕಕ ಎಂಂಬ ಭಾಾಗ):

ಶಾಾಲೆಯಲ್ಲಿಿ ಒಂಂದುು ತರಕಾಾರಿ ತೋ�ೋಟವನ್ನುು� ನಿರ್ಮಿಿಸಲುು ಆಯತಾಾಕೃೃತಿಯಲ್ಲಿಿ ಒಂಂದುು ಸ್ಥಥಳವನ್ನುು� ಹಗ್ಗಗ ಕಟ್ಟಿಿ 
ಪ್ರರತ್ಯೇೇ�ಕಿಸಿರಬೇೇಕುು. ಹಗ್ಗಗದ ಉದ್ದದ 32 ಮೀೀಟರ್. ಅಗಲ ಮತ್ತುು� ಉದ್ದದ 3 : 5 ಎಂಂಬ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯಲ್ಲಿಿರಬೇೇಕುು 
ಎಂಂದುು ತೀೀರ್ಮಾಾ�ನಿಸಲಾಾಯಿತುು. ಅಗಲ ಮತ್ತುು� ಉದ್ದದ  ಎಷ್ಟುು� ಮೀೀಟರ್ ಆಗಿರಬೇೇಕುು?

ಆಯತದ ಅಗಲ ಮತ್ತುು� ಉದ್ದದಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯುು 3 : 5 ಆಗಿರುುವುದರಿಂಂದ, ಈಗ ಹೇೇಳಿರುುವುದಕ್ಕಕನುುಸರಿಸಿ 
ಅಗಲವೂ ಉದ್ದದವೂ 3 ಮೀೀಟರನ್ನೂ�ೂ 5 ಮೀೀಟರನ್ನೂ�ೂ  ಒಂಂದೇೇ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯಿಂಂದ ಗುುಣಿಸಿರುುವುದಾಾಗಿದೆ. ಅಗಲ ಮತ್ತುು� 
ಉದ್ದದವನ್ನುು� ಲೆಕ್ಕಕ ಹಾಾಕಲುು ಈ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯನ್ನುು� ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿದರೆ ಸಾಾಕುು. ಅದಕ್ಕೆೆ ಬೀೀಜಗಣಿತವನ್ನುು� ಉಪಯೋೋಗಿಸಬಹುುದುು.

ಈ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯನ್ನುು� x ಎಂಂದುು ತೆಗೆದರೆ,

ಅಗಲ = 3x ಮೀೀಟರ್ 

ಉದ್ದದ = 5x ಮೀೀಟರ್

ಇನ್ನುು� x ನ್ನುು� ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿಯಲುು ಪ್ರರಶ್ನೆೆಯಲ್ಲಿಿ ಹೇೇಳಿರುುವ ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು ವಿಚಾರವನ್ನುು� ಉಪಯೋೋಗಿಸಬಹುುದುು.
ಆಯತವನ್ನುು� ನಿರ್ಮಿಿಸುುವುದುು 32 ಮೀೀಟರ್ ಉದ್ದದವಿರುುವ ಹಗ್ಗಗವನ್ನುು� ಉಪಯೋೋಗಿಸಿ ಆಗಿದೆ ಎಂಂಬುುದರಿಂಂದ 
ಏನನ್ನುು� ಲೆಕ್ಕಕ ಹಾಾಕಬಹುುದುು?

	 (i)	 ಆಯತದ ಸುುತ್ತತಳತೆ 32 ಮೀೀಟರ್

	 (ii) 	ಉದ್ದದ ಮತ್ತುು� ಅಗಲಗಳನ್ನುು� ಕೂ�ಡಿಸಿದರೆ 32 ರ ಅರ್ಧಧ 16 ಮೀೀಟರ್

ಅಗಲ ಮತ್ತುು� ಉದ್ದದ ಎಂಂಬಿವುಗಳು ಕ್ರರಮವಾಾಗಿ 3x ಮೀೀಟರ್ ಮತ್ತುು� 5x ಮೀೀಟರ್ ಆಗಿವೆಯಲ್ಲಲವೇೇ; ಅವುಗಳನ್ನುು� 
ಕೂ�ಡಿಸಿದರೆ 3x + 5x = 8x ಮೀೀಟರ್. ಉದ್ದದವನ್ನೂ�ೂ ಅಗಲವನ್ನೂ�ೂ ಕೂ�ಡಿಸಿದಾಾಗ 16 ಮೀೀಟರ್ ಆಗುುವುದೆಂಂಬುುದನ್ನುು� 
ನೋ�ೋಡಿದೆವು. ಆಗ

8x = 16

ಇದರಿಂಂದ x ನ್ನುು� ಲೆಕ್ಕಕ ಹಾಾಕಬಹುುದುುಲ್ಲಲವೇೇ.

x = 2

(ಸಮವಾಾಕ್ಯಯ ಪರಿಹಾಾರ ಎಂಂಬ ಪಾಾಠವನ್ನುು� ನೆನಪಿಸಿರಿ).

ಆಗ,

ಅಗಲ = 3x = 3 × 2 = 6 ಮೀೀಟರ್ 

ಉದ್ದದ = 5x = 5 × 2 = 10 ಮೀೀಟರ್

ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು ಲೆಕ್ಕಕವನ್ನುು� ನೋ�ೋಡುುವ :

ಒಂಂದುು ಆಯತದ ಉದ್ದದ ಮತ್ತುು� ಅಗಲಗಳು 4 : 5 ಎಂಂಬ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯಲ್ಲಿಿವೆ; ಅದರ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ  
320 ಚದರಮೀೀಟರ್ ಆಗಿದೆ. ಅಗಲವೂ ಉದ್ದದವೂ ಎಷ್ಟುು� ಮೀೀಟರ್?
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ಮೊದಲನೇೇ ಲೆಕ್ಕಕದಲ್ಲಿಿ ಮಾಾಡಿರುುವಂಂತೆಯೇೇ ಅಗಲವನ್ನುು� 4x ಮೀೀಟರ್, ಉದ್ದದವನ್ನುು� 5x ಮೀೀಟರ್ ಎಂಂದುು 
ತೆಗೆಯಬಹುುದಲ್ಲಲವೇೇ.   
ಆಗ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ

4x × 5x = 20x2 ಚದರಮೀೀಟರ್

ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ 320 ಚದರಮೀೀಟರ್ ಎಂಂದುು ಹೇೇಳಲಾಾಗಿದೆಯಲ್ಲಲವೇೇ. ಆಗ

20x2 = 320

ಇದರಿಂಂದ

x2 = 320 ÷ 20 = 16

ಎಂಂದುು ಲೆಕ್ಕಕ ಹಾಾಕಬಹುುದುು.

ಅಂಂದರೆ x ಎಂಂಬ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯ ವರ್ಗಗ 16. ಆಗ x ಎಷ್ಟುು�?
x = 4

ಇನ್ನುು� ಅಗಲ ಮತ್ತುು� ಉದ್ದದಗಳನ್ನುು� ಲೆಕ್ಕಕಹಾಾಕಬಹುುದಲ್ಲಲವೇೇ:
ಅಗಲ = 4x = 4 × 4 = 16 ಮೀೀಟರ್
ಉದ್ದದ = 5x = 5 × 4 = 20 ಮೀೀಟರ್

(1)	 ಒಂಂದುು ಸಮಬಹುುಭುುಜದ ಒಳಕೋ�ೋನ ಮತ್ತುು� ಹೊೊರಕೋ�ೋನಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 7 : 2 ಆಗಿದೆ.

	 (i)	 ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದುು ಕೋ�ೋನವೂ ಎಷ್ಟುು� ಡಿಗ್ರಿಿ?

	 (ii)	  ಈ ಬಹುುಭುುಜಕ್ಕೆೆ ಎಷ್ಟುು� ಭುುಜಗಳಿವೆ?

(2) 	ನಾಾಲ್ಕುು � ಲಂಂಬಕೋ�ೋನ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳು. ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದರಲ್ಲೂೂ� ಲಂಂಬ ಭುುಜಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ  
3 : 4 ಆಗಿದೆ. ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದುು ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ಕುುರಿತಾಾದ ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು ಮಾಾಹಿತಿಯನ್ನೂ�ೂ ಕೆಳಗೆ 
ಕೊ�ಡಲಾಾಗಿದೆ. ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದುು ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ಎಲ್ಲಾಾ� ಭುುಜಗಳ ಉದ್ದದಗಳನ್ನುು� ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿಯಿರಿ.

	 (i)	 ಲಂಂಬ ಭುುಜಗಳ ಉದ್ದದಗಳೊಳಗಿನ ವ್ಯಯತ್ಯಾಾ�ಸ 24 ಮೀೀಟರ್

	 (ii)	ಸುುತ್ತತಳತೆ 24 ಮೀೀಟರ್

	 (iii)	ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ 24 ಚದರಮೀೀಟರ್

	 (iv) ಕರ್ಣಣ 24 ಮೀೀಟರ್ (ಉದ್ದದಗಳನ್ನುು� ಮೀೀಟರ್ ಮತ್ತುು� ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಗಳಾಾಗಿ ಬರೆಯಿರಿ)

(3) ಎರಡುು ಚೌಕಗಳ ಭುುಜಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 3 : 4 ಆಗಿದೆ. ಅವುಗಳ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 
ಎಷ್ಟುು�?
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ಈ ಆಯತದ ಎತ್ತತರ ಮತ್ತುು� ಉದ್ದದಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ ಎಷ್ಟುು�?

ಎತ್ತತರ 2 × 2 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಮತ್ತುು� ಉದ್ದದ 3 × 2 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಆಗಿರುುವುದರಿಂಂದ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 2 : 3.  
ಉದ್ದದವನ್ನುು� ಮಾಾತ್ರರ 2 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಹೆಚ್ಚಿಿಸಿ ಆಯತವನ್ನುು� ದೊೊಡ್ಡಡದಾಾಗಿಸಿದರೋ�ೋ?

ಇದರಲ್ಲಿಿ ಎತ್ತತರ ಮತ್ತುು� ಉದ್ದದಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 1 : 2 ಆಗಿ ಬದಲಾಾಯಿತಲ್ಲಲವೇೇ?  
ಆಗ ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು ಪ್ರರಶ್ನೆೆ:

ಒಂಂದುು ಆಯತದ ಉದ್ದದ ಮತ್ತುು� ಎತ್ತತರಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 3 : 2; ಉದ್ದದವನ್ನುು� 2 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಹೆಚ್ಚಿಿಸಿ 
ಆಯತವನ್ನುು� ದೊೊಡ್ಡಡದಾಾಗಿಸಿದಾಾಗ ಈ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯುು 5 : 3 ಆಯಿತುು. ಮೊದಲ ಆಯತದ ಉದ್ದದವೂ ಎತ್ತತರವೂ 
ಎಷ್ಟಾಾ�ಗಿತ್ತುು�?

ಮೊದಲನೇೇ ಆಯತದ ಉದ್ದದ ಮತ್ತುು� ಎತ್ತತರಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 3 : 2 ಆಗಿರುುವುದರಿಂಂದ, ನಿಜವಾಾದ ಉದ್ದದವನ್ನೂ�ೂ 
ಎತ್ತತರವನ್ನೂ�ೂ 3x ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಮತ್ತುು� 2x ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಎಂಂದುು ತೆಗೆಯುುವ.

ಉದ್ದದ ಹೆಚ್ಚಾಾಗಿರುುವ  ಆಯತದಲ್ಲಾಾ�ದರೋ�ೋ?

2 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಹೆಚ್ಚಿಿಸಿದಾಾಗ ಉದ್ದದ 3x + 2 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಆಯಿತುು.

ಎತ್ತತರದಲ್ಲಿಿ ಏನೂೂ ಬದಲಾಾವಣೆ ಮಾಾಡಲಿಲ್ಲಲ . ಅದುು 2x ಎಂಂಬುುದೇೇ ಆಗಿದೆ.

6 ಸೆ.ಮೀ.

6 ಸೆ.ಮೀ. 2 ಸೆ.ಮೀ.

4 
ಸೆ.

ಮೀ
.

4 
ಸೆ.

ಮೀ
.
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ದೊೊಡ್ಡಡದಾಾಗಿಸಿದ ಆಯತದಲಿ್ಲಿ , ಉದ್ದದ ಮತ್ತುು� ಎತ್ತತರಗಳೊಳಗಿನ 
ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 5 : 3 ಎಂಂದುು ಕೊ�ಡಲಾಾಗಿದೆ.

ಅಂಂದರೆ ಉದ್ದದವು ಎತ್ತತರದ 
3

5  ಮಡಿಯಾಾಗಿದೆ.

3x + 2 = 2x × 
3

5

ಈ ಸಮವಾಾಕ್ಯಯದ ಬಲಭಾಾಗವನ್ನುು� ಹೀೀಗೆ ಬದಲಾಾಯಿಸಿ 
ಬರೆಯಬಹುುದಲ್ಲಲವೇೇ.

2x × 
3

5  = 10x × 
3

1

ಆಗ ಸಮವಾಾಕ್ಯಯವು ಹೀೀಗಾಾಯಿತುು

3x + 2 = 10x × 
3

1

ಅಂಂದರೆ, 10x ಎಂಂಬ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯ 
3

1  ಭಾಾಗವಾಾಗಿದೆ  

3x + 2 ಎಂಂಬ ಸಂಂಖ್ಯೆೆ .
ಇದನ್ನುು� ವಿಲೋ�ೋಮವಾಾಗಿ ಹೇೇಳಿದರೆ 3x + 2 ಎಂಂಬ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯ  

3 ಮಡಿಯಾಾಗಿದೆ 10x ಎಂಂಬ ಸಂಂಖ್ಯೆೆ .
ಅಂಂದರೆ

10x = 3(3x + 2)

ಇನ್ನುು� 3(3x + 2) ನ್ನುು� ಹೀೀಗೆ ಬರೆಯಬಹುುದುು:
3(3x + 2) = (3 × 3x) + (3 × 2) = 9x + 6

ಆಗ ಮೊದಲುು ಬರೆದ ಸಮವಾಾಕ್ಯಯವು ಹೀೀಗಾಾಗುುವುದುು:
10x = 9x + 6

ಇದರಿಂಂದ x ನ್ನುು� ಲೆಕ್ಕಕ ಹಾಾಕಬಹುುದಲ್ಲಲವೇೇ:
x = 6

ಆಗ ಮೊದಲ ಆಯತದಲ್ಲಿಿ
ಉದ್ದದ = 3x = 3 × 6 = 18 ಸೆ.ಮೀೀ. 
ಎತ್ತತರ = 2x = 2 × 6 = 12 ಸೆ.ಮೀೀ.

ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯೂೂ ರಸಾಾಯನ ಶಾಾಸ್ತ್ರರ �ವೂ

ರಸಾಾಯನ ಶಾಾಸ್ತ್ರರ�ದ ಲ್ಲಿಿ ಪದಾಾರ್ಥಥಗಳನ್ನುು� 
ಮೂೂಲವಸ್ತುು�ಗಳು ಮತ್ತುು� ಸಂಂಯುುಕ್ತತಗಳೆಂಂದುು 
ವರ್ಗೀ�ೀಕರಿಸಲಾಾಗಿದೆಯಲ್ಲಲವೇೇ.

ಯಾಾವುದೇೇ ಸಂಂಯುುಕ್ತತದಲ್ಲೂೂ� ಅಡಕವಾಾಗಿರುುವ 
ಮೂೂಲವಸ್ತುು�ಗಳ ದ್ರರವ್ಯಯರಾಾಶಿಯುು (mass) ಒಂಂದುು 
ನಿರ್ದಿಿಷ್ಟಟ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯಲ್ಲಾಾ�ಗಿರುುವುದುು ಎಂಂಬುುದನ್ನುು� 
ಹದಿನೆಂಂಟನೇೇ ಶತಮಾಾನದಲ್ಲಿಿ ಜೋೋಸೆಫ್ ಫ್ರೂೂಸ್ಟ್್ 
ಎಂಂಬ ವಿಜ್ಞಾಾನಿಯುು ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿದನುು.

ಉದಾಾಹರಣೆಗೆ, ಕೋ�ೋಪ್ಪಪರ್ ಕಾಾರ್ಬೋ�ೋ�ನೇೇಟಿನಲ್ಲಿಿ 
ಯಾಾವಾಾಗಲೂೂ ಕಾಾರ್ಬಬನಿನ ದ್ರರವ್ಯಯರಾಾಶಿಯ 5.3 
ಮಡಿಯಷ್ಟುು� ಕೋ�ೋಪ್ಪಪರ್ ಮತ್ತುು� ಕಾಾರ್ಬಬನಿನ 

4 ಮಡಿಯಷ್ಟುು� ಓಕ್ಸಿಿಜನ್ ಆಗಿರುುವುದೆಂಂದುು 
ಪ್ರರಯೋೋಗಗಳಿಂಂದ ಅವನುು ಕಂ�ಡುುಕೊಂ�ಂಡನುು.
ಮೂೂಲವಸ್ತುು�ಗಳ ಅತಿ ಸೂ�ಕ್ಷ್ಮ ಮ ಕಣಗಳನ್ನುು� 
ಪರಿಗಣಿಸಿದರೆ ಈ ರೀೀತಿಯ ಹೋ�ೋಲಿಕೆಗಳನ್ನುು� 
ಎಣಿಕಾಾ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳ ಮೂೂಲಕ ಮಾಾಡಬಹುುದುು ಎಂಂಬ 
ಯೋೋಚನೆಯುು ಪರಮಾಾಣುು ಎಂಂಬ ಆಶಯದ 
ಕಡೆಗೆ ಮುುನ್ನನಡೆಸಿತುು. ಹತ್ತೊಂ�ಂ�ಬತ್ತತನೇೇ ಶತಮಾಾನದಲ್ಲಿಿ 
ಜೋೋನ್ ಡಾಾಲ್ಟಟನ್ ಎಂಂಬ ವಿಜ್ಞಾಾನಿಯುು ಈ ರೀೀತಿಯ 
ಒಂಂದುು ಸಿದ್ಧಾಂ�ಂ�ತವನ್ನುು� ಮಂಂಡಿಸಿದನುು.
ಡಾಾಲ್ಟಟನನ ಸಿದ್ಧಾಂ�ಂ�ತದ ಪ್ರರಕಾಾರ ಮೂೂಲವಸ್ತುು�ಗಳ 
ಅತಿ ಸೂ�ಕ್ಷ್ಮ ಮ ಕಣಗಳಾಾದ ಪರಮಾಾಣುುಗಳು 

(atoms) ಸೇೇರಿ ಸಂಂಯುುಕ್ತತ 
ಗಳು ಉಂಂಟಾಗುುವುವು. 
ಯಾಾವುದೇೇ ಸಂಂಯುುಕ್ತತದಲ್ಲೂೂ� 
ಅದರಲ್ಲಿಿರುುವ ವಿವಿಧ ಮೂೂಲ 
ವಸ್ತುು�ಗಳ ಪರಮಾಾಣುುಗಳ 
ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯುು ಒಂಂದುು ನಿರ್ದಿಿಷ್ಟಟ 
ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ ಯಲ್ಲಿಿರುುವುದುು.

ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು ಲೆಕ್ಕಕವನ್ನುು� ನೋ�ೋಡುುವ:

ಆಮ್ಲಲ ಮತ್ತುು� ನೀೀರನ್ನುು� 2 : 3 ಎಂಂಬ  ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯಲ್ಲಿಿ ಮಿಶ್ರರಣ ಮಾಾಡಿ 60 ಲೀೀಟರ್ ದ್ರಾಾ�ವಣವನ್ನುು� 
ತಯಾಾರಿಸಲಾಾಯಿತುು.  ಇವುಗಳ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 3 : 4 ಆಗಲುು, ಆಮ್ಲಲ ಮತ್ತುು� ನೀೀರುು ಎಂಂಬಿವುಗಳಲ್ಲಿಿ ಯಾಾವುದನ್ನುು� 
ಹೆಚ್ಚುು� ಸೇೇರಿಸಬೇೇಕುು? ಎಷ್ಟುು� ಲೀೀಟರ್?
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ಆಮ್ಲಲ ಮತ್ತುು� ನೀೀರುುಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 2 : 3 ಎಂಂದುು ಹೇೇಳಿದರೆ, ನೀೀರಿನ ಅಳತೆಯ 
3

2  ಭಾಾಗವಾಾಗಿದೆ ಆಮ್ಲಲದ ಅಳತೆ.
ಈ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯನ್ನುು� 3 : 4 ಮಾಾಡಬೇೇಕೆಂ�ದುು ಹೇೇಳಿದರೋ�ೋ?
ಆಮ್ಲಲದ ಅಳತೆಯನ್ನುು� , ನೀೀರಿನ ಅಳತೆಯ 

4

3  ಭಾಾಗವಾಾಗಿಸಬೇೇಕುು.

3

2 , 
4

3  ಎಂಂಬಿವುಗಳಲ್ಲಿಿ ಯಾಾವುದುು ದೊೊಡ್ಡಡದುು? (ಆರನೇೇ ತರಗತಿಯ ಭಾಾಗ ಲೆಕ್ಕಕಗಳು ಎಂಂಬ ಪಾಾಠದ ದೊೊಡ್ಡಡದೂೂ 
ಸಣ್ಣಣದೂೂ ಎಂಂಬ ಭಾಾಗವನ್ನುು� ನೆನಪಿಸಿರಿ).
ಅದನ್ನುು� ತಿಳಿಯಲುು ಎರಡುು ಭಿನ್ನನರಾಾಶಿಗಳನ್ನುು� ಒಂಂದೇೇ ಛೇೇದವಿರುುವ ರೂ�ಪದಲ್ಲಾಾ�ಗಿಸಬೇೇಕುು:

3

2  = 
3 4

2 4

#
#  = 

12

8

4

3  = 
4 3

3 3

#
#  = 

12

9

12

8  < 
12

9  ಆಗಿರುುವುದರಿಂಂದ 
3

2  < 
4

3

ಆಗ ಆಮ್ಲಲದ ಅಳತೆಯನ್ನುು� ಹೆಚ್ಚಿಿಸಬೇೇಕುು.
ಎಷ್ಟುು� ಲೀೀಟರ್ ಆಮ್ಲಲವನ್ನುು� ಇನ್ನೂ�ೂ ಸೇೇರಿಸಬೇೇಕುು ಎಂಂದುು ಲೆಕ್ಕಕ 
ಹಾಾಕಲುು ಮೊದಲುು ಆಮ್ಲಲ ಮತ್ತುು� ನೀೀರುು ಎಷ್ಟುು� ಲೀೀಟರಿನಂಂತೆ 
ಇವೆ ಎಂಂಬುುದನ್ನುು� ಲೆಕ್ಕಕ ಹಾಾಕಬೇೇಕುು. ಇವುಗಳ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 2 : 3 
ಆಗಿರುುವುದರಿಂಂದ, ಅಳತೆಗಳನ್ನುು� ಹೀೀಗೆ ತೆಗೆಯೋೋಣ:
	 ಆಮ್ಲಲ 	=	2x ಲೀೀಟರ್ 

	 ನೀೀರುು 	=	3x ಲೀೀಟರ್
ಒಟ್ಟುು� 60 ಲೀೀಟರ್ ಆಗಿರುುವುದರಿಂಂದ

5x = 60
ಇದರಿಂಂದ x = 12 ಎಂಂದುು ಲೆಕ್ಕಕ ಹಾಾಕಬಹುುದಲ್ಲಲವೇೇ. ಆಗ
	 ಆಮ್ಲಲ	= 	24 ಲೀೀಟರ್ 

	 ನೀೀರುು 	=	36 ಲೀೀಟರ್
ಇನ್ನುು� , ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 3 : 4 ಆಗಲುು ಸೇೇರಿಸಬೇೇಕಾಾಗಿರುುವುದುು y ಲೀೀಟರ್ 
ಆಮ್ಲಲ ಎಂಂದುು ಪರಿಗಣಿಸಿದರೆ, ಅಳತೆಗಳು ಎಷ್ಟಾಾ�ಗುುವುದುು?
	 ಆಮ್ಲಲ	=	(24 + y) ಲೀೀಟರ್ 

	 ನೀೀರುು 	=	36 ಲೀೀಟರ್
ಇದರಲ್ಲಿಿ ಆಮ್ಲಲದ ಅಳತೆ ನೀೀರಿನ ಅಳತೆಯ 

4

3  ಆಗಬೇೇಕಲ್ಲಲವೇೇ;
ಅಂಂದರೆ

24 + y = 36 × 
4

3  = 27
ಇದರಿಂಂದ
                 y = 3
ಎಂಂದುು ಲೆಕ್ಕಕ ಹಾಾಕಬಹುುದುು; ಅಂಂದರೆ, ಇನ್ನೂ�ೂ 3 ಲೀೀಟರ್ ಆಮ್ಲಲವನ್ನುು� ಸೇೇರಿಸಬೇೇಕುು.

ಗಣಿತವೂ ವಾಾಸ್ತತವವೂ
ಆಮ್ಲಲದ ಲೆಕ್ಕಕದಲ್ಲಿಿ ಸೇೇರಿಸಬೇೇಕಾಾದುುದುು ಆಮ್ಲಲವೆಂಂಬುು 
ದನ್ನುು� ತಿಳಿದುುಕೊ�ಳ್ಳಳದೆ, ಎಷ್ಟುು� ಲೀೀಟರ್ ನೀೀರನ್ನುು� 
ಸೇೇರಿಸಬೇೇಕುು ಎಂಂಬುುದನ್ನುು� ಲೆಕ್ಕಕ ಹಾಾಕಿದರೋ�ೋ?

x ಲೀೀಟರ್ ನೀೀರನ್ನುು� ಸೇೇರಿಸಲಾಾಯಿತುು ಎಂಂದುು 
ಪರಿಗಣಿಸಿದರೆ, ಆಮ್ಲಲ 24 ಲೀೀಟರ್, ನೀೀರುು  
36 + x ಲೀೀಟರ್ ಎಂಂದಾಾಗುುವುದುು. ನೀೀರಿನ ಅಳತೆಯುು 

ಆಮ್ಲಲದ ಅಳತೆಯ 
3

4
 ಆಗಬೇೇಕುು. ಅಂಂದರೆ

36 + x = 
3

4
 × 24 = 32

ಇದರಿಂಂದ x = − 4 ಎಂಂದಲ್ಲಲವೇೇ ಸಿಗುುವುದುು. ಇದರ 
ಅರ್ಥಥ 4 ಲೀೀಟರ್ ನೀೀರನ್ನುು� ಕಡಿಮೆ ಮಾಾಡಬೇೇಕುು 
ಎಂಂದುು ತಿಳಿದುುಕೊ�ಳ್ಳಳಬೇೇಕುು.

ಆಗ 24 ಲೀೀಟರ್ ಆಮ್ಲಲ , 32 ಲೀೀಟರ್ ನೀೀರುು, ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 
3 : 4 ಅಯಿತಲ್ಲಲವೇೇ?

ಒಂಂದುು ಸಮಸ್ಯೆೆ ಇದೆ; ಆಮ್ಲಲ ಮತ್ತುು� ನೀೀರುು 
ಸೇೇರಿರುುವ ದ್ರಾಾ�ವಣದಿಂಂದ ನೀೀರನ್ನುು� ಮಾಾತ್ರರ 
ತೆಗೆದುು ಪ್ರರತ್ಯೇೇ�ಕಿಸುುವುದುು ಹೇೇಗೆ? ಆಗ ಲೆಕ್ಕಕ 
ಸರಿಯಾಾಗಿರುುವುದುು; ಆದರೆ ವಾಾಸ್ತತವದಲ್ಲಿಿ ಅದುು 
ಸಾಾಧ್ಯಯವಿಲ್ಲಲ .
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ನಿಷ್್ಪತ್ತಿ

(1)	 ಒಂಂದುು ಆಯತದ ಉದ್ದದ ಮತ್ತುು� ಎತ್ತತರಗಳೊಳಗಿನ 
ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 3 : 2. ಆಗಿದೆ. ಉದ್ದದವನ್ನುು� ಉದ್ದದದ ಅರ್ಧಧದಷ್ಟುು� 
ಮುಂಂ�ದುುವರಿಸಿ ಆಯತವನ್ನುು� ದೊೊಡ್ಡಡದಾಾಗಿಸಲಾಾಯಿತುು. 
ದೊೊಡ್ಡಡ ಆಯತದ ಉದ್ದದ ಮತ್ತುು� ಎತ್ತತರಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 
ಎಷ್ಟುು�?

(2)	 ಎರಡುು ಕೋ�ೋನಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 1 : 2 ಆಗಿದೆ. ಸಣ್ಣಣ 
ಕೋ�ೋನವನ್ನುು� 6° ಯಷ್ಟುು� ಹೆಚ್ಚಿಿಸಿ ದೊೊಡ್ಡಡ ಕೋ�ೋನವನ್ನುು� 
6° ಯಷ್ಟುು� ಕಡಿಮೆ ಮಾಾಡಿದಾಾಗ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯುು 2 : 3 
ಆಯಿತುು. ಹಾಾಗಾಾದರೆ ಮೊದಲ ಕೋ�ೋನಗಳು ಎಷ್ಟುು� 
ಡಿಗ್ರಿಿಯಾಾಗಿದ್ದುು�ವು?

(3)	 ಒಂಂದುು ದ್ರಾಾ�ವಣದಲ್ಲಿಿ ಆಮ್ಲಲ ಮತ್ತುು� ನೀೀರುು, 3 : 2 
ಎಂಂಬ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯಲ್ಲಿಿವೆ. ಇನ್ನೂ�ೂ 15 ಲೀೀಟರ್ ಆಮ್ಲಲವನ್ನುು� 
ಸೇೇರಿಸಿದಾಾಗ ಇದುು 3 : 1 ಎಂಂಬ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯಲ್ಲಾಾ�ಯಿತುು. ಈಗ ದ್ರಾಾ�ವಣದಲ್ಲಿಿ ಎಷ್ಟುು� ಲೀೀಟರ್ ಆಮ್ಲಲ 
ಮತ್ತುು� ನೀೀರುು ಇವೆ?

(4)	 54 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಸುುತ್ತತಳತೆ ಇರುುವ ಒಂಂದುು ಆಯತದ ಎತ್ತತರ ಮತ್ತುು� ಉದ್ದದವು 4 : 5 ಎಂಂಬ 
ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯಲ್ಲಿಿವೆ.

	 (i)	 ಎತ್ತತರವನ್ನುು� ಅಥವಾಾ ಉದ್ದದವನ್ನುು� ಹೆಚ್ಚಿಿಸಿ ಈ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯನ್ನುು� 2 : 3 ಮಾಾಡಬೇೇಕುು. ಯಾಾವುದನ್ನುು� 
ಹೆಚ್ಚಿಿಸಬೇೇಕಾಾಗಿದೆ? ಎಷ್ಟುು� ಹೆಚ್ಚಿಿಸಬೇೇಕುು?

	 (ii)	ಎತ್ತತರವನ್ನುು� ಅಥವಾಾ ಉದ್ದದವನ್ನುು� ಕಡಿಮೆ ಮಾಾಡಿ ಈ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯನ್ನುು� 2 : 3 ಮಾಾಡಬೇೇಕುು. 
ಯಾಾವುದನ್ನುು� ಕಡಿಮೆ ಮಾಾಡಬೇೇಕುು? ಎಷ್ಟುು� ಕಡಿಮೆ ಮಾಾಡಬೇೇಕುು?

ಮೂೂರುು ಅಳತೆಗಳು

ಈ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನವನ್ನುು� ನೋ�ೋಡಿರಿ:

ಇದರ ಭುುಜಗಳನ್ನೆೆಲ್ಲಾಾ� ಎರಡುು ಮಡಿಯಾಾಗಿಸಿ ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನವನ್ನುು� ರಚಿಸುುವ:

ಆಚೆಗೂ� ಈಚೆಗೂ�

ಒಂಂದುು ಆಯತದ ಉದ್ದದ ಮತ್ತುು� ಎತ್ತತರ 33 
ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಮತ್ತುು� 1 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ 

ಆಗಿವೆ. ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು ಆಯತದ ಉದ್ದದ 
ಮತ್ತುು� ಎತ್ತತರ 11 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಮತ್ತುು� 

6 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಆಗಿವೆ. ಈ ಆಯತಗಳ 
ಸುುತ್ತತಳತೆಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ ಎಷ್ಟುು�? 
ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯೋೋ? 

ಹೀೀಗೆ ಸಂಂಬಂಂಧವಿರುುವ ಇತರ ಜೊತೆ 
ಆಯತಗಳನ್ನುು� ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿಯಬಹುುದೇೇ?

4 ಸೆ.ಮೀ.

8 ಸೆ.ಮೀ.

6 ಸೆ.ಮೀ. 4 ಸೆ.ಮೀ
.

2 ಸೆ.ಮೀ
.3 ಸೆ.ಮೀ.
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ಮೊದಲನೇೇ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ಭುುಜಗಳನ್ನೆೆಲ್ಲಾಾ� 1
2

1   

ಮಡಿಯಾಾಗಿಸಿದರೆ ಹೀೀಗೊಂ�ಂದುು ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನವು ಸಿಗುುವುದುು.

ಎಲ್ಲಾಾ� ಭುುಜಗಳನ್ನೆೆಲ್ಲಾಾ� ಅರ್ಧಧವಾಾಗಿಸಿದರೋ�ೋ?

 ಈ ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದುು ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದಲ್ಲೂೂ� ಭುುಜಗಳ ಉದ್ದದಗಳಾಾಗಿರುುವ 
4 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್, 3 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್, 2 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಎಂಂಬಿವುಗಳನ್ನುು� ಒಂಂದೇೇ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯಿಂಂದ ಗುುಣಿಸಿರುುವು 
ದಾಾಗಿದೆಯಲ್ಲಲವೇೇ.
 ಈ ವಿಚಾರವನ್ನುು� ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯಾಾಗಿ ಹೇೇಳಬಹುುದುು:

 ಈ ನಾಾಲ್ಕೂ�ೂ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳಲ್ಲಿಿ ಭುುಜಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 4 : 3 : 2 ಆಗಿದೆ.

ಇತರ ಅಳತೆಗಳಿಗೆ ಸಂಂಬಂಂಧಿಸಿರುುವ ಮೂೂರುು ಅಳತೆಗಳೊಳಗಿನ ಸಂಂಬಂಂಧವನ್ನೂ�ೂ ಹೀೀಗೆ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯಾಾಗಿ 
ಹೇೇಳಬಹುುದುು.
ಉದಾಾಹರಣೆಗೆ, 15 ಲೀೀಟರ್, 30 ಲೀೀಟರ್, 10 ಲೀೀಟರ್ ಹಿಡಿಯುುವ ಪಾಾತ್ರೆೆಗಳ  ಒಳಹಿಡಿವುಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 
3 : 6 : 2 ಆಗಿದೆ.
ಸಾಾಮಾಾನ್ಯಯವಾಾಗಿ ಹೇೇಳಿದರೆ,

l, m, n ಎಂಂಬೀೀ ಮೂೂರುು ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳನ್ನುು� ಒಂಂದೇೇ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯಿಂಂದ ಗುುಣಿಸಿದಾಾಗ ಸಿಗುುವ ಯಾಾವುದೇೇ ಮೂೂರುು 
ಅಳತೆಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯುು l : m : n ಆಗಿದೆ.  

ಒಂಂದುು ಲೆಕ್ಕಕವನ್ನುು� ನೋ�ೋಡುುವ:

ಒಂಂದುು ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ಭುುಜಗಳ ಉದ್ದದಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 3 : 5 : 7 ಆಗಿದೆ. ಇದರ ಸುುತ್ತತಳತೆ 45 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ 
ಆಗಿದೆ. ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದುು ಭುುಜದ ಉದ್ದದವನ್ನುು� ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿಯಿರಿ.

ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ಭುುಜಗಳ ಅಳತೆಗಳು 3 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರನ್ನೂ�ೂ 5 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರನ್ನೂ�ೂ 7 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರನ್ನೂ�ೂ ಒಂಂದೇೇ 
ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯಿಂಂದ ಗುುಣಿಸಿದಾಾಗ ಸಿಗುುವುದಾಾಗಿದೆಯಲ್ಲಲವೇೇ.  ಈ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯನ್ನುು� x ಎಂಂದುು ಪರಿಗಣಿಸಿದರೆ, 

ಸುುತ್ತತಳತೆ

3x + 5x + 7x = 15x ಸೆ.ಮೀೀ

ಇದುು 45 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಎಂಂದುು ಕೊ�ಡಲಾಾಗಿದೆ. ಆಗ

15x = 45

ಸಿಹಿಯ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 

ಸಕ್ಕಕರೆಯಲ್ಲಿಿರುುವ 
ಮೂೂಲವಸ್ತುು�ಗಳು 
ಯಾಾವುವೆಲ್ಲಲ 
ಎಂಂದುು 
ತಿಳಿದಿದೆಯೇೇ?

ಕಾಾರ್ಬಬನ್, ಹೈೈಡ್ರೋ�ೋ�ಜನ್, ಓಕ್ಸಿಿಜನ್ ಎಂಂಬೀೀ 
ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದೂೂ ವಿಭಿನ್ನನ ಅಳತೆಗಳಲ್ಲಿಿರುುವುದುು. 
ಸಕ್ಕಕ ರೆಯ ಒಂಂದುು ಅಣುುವು 12 ಕಾಾರ್ಬಬನ್ 
ಪರಮಾಾಣುುವೂ, 22 ಹೈೈಡ್ರೋ�ೋ�ಜನ್ ಪರಮಾಾಣುುವೂ, 11 
ಓಕ್ಸಿಿಜನ್ ಪರಮಾಾಣುುವೂ ಒಳಗೊಂ�ಂಡಿರುುವುದಾಾಗಿದೆ. 
ಅಂಂದರೆ ಸಕ್ಕಕರೆಯಲ್ಲಿಿರುುವ ಕಾಾರ್ಬಬನ್, ಹೈೈಡ್ರೋ�ೋ�ಜನ್, 
ಓಕ್ಸಿಿಜನ್ ಎಂಂಬಿವುಗಳ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 12 : 22 : 11. 
ಸಕ್ಕಕರೆಯ ಅಣುುವಿನ ಸಂಂಕ್ಷಿಪ್ತತ ಬರಹ C12 H22 O11. 
ಸಕ್ಕಕರೆಯನ್ನುು� ಬಿಸಿ ಮಾಾಡಿದಾಾಗ ಏನಾಾಗುುವುದುು? ಇದಕ್ಕೆೆ 
ಕಾಾರಣವೇೇನುು?

ಸೆ.ಮೀ.

ಸೆ.ಮೀ.

8 ಸೆ.ಮೀ
.

1 ಸೆ.ಮೀ
.

6 ಸೆ.ಮೀ.

2 ಸೆ.ಮೀ.



138

VIII ಗಣಿತ (Mathematics) ಭಾಗ - II

139

ನಿಷ್್ಪತ್ತಿ

ಇದರಿಂಂದ x = 3 ಎಂಂದೂೂ, ಭುುಜಗಳ ಉದ್ದದ 9 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್, 15 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್, 21 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಎಂಂದೂೂ 
ಲೆಕ್ಕಕಹಾಾಕಬಹುುದಲ್ಲಲವೇೇ.

ಇನ್ನುು� ಈ ಲೆಕ್ಕಕವನ್ನುು� ನೋ�ೋಡಿರಿ:

ABC ಎಂಂಬ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದಲಿ್ಲಿ , AB, BC ಇವುಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 3 : 4 ಮತ್ತುು� BC, CA ಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ  
4 : 5 ಆಗಿವೆ. ಮೂೂರುು ಭುುಜಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ ಯಾಾವುದುು?

AB, BC ಇವುಗಳ ಉದ್ದದಗಳು, 3 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರನ್ನೂ�ೂ 4 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರನ್ನೂ�ೂ ಒಂಂದೇೇ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯಿಂಂದ 
ಗುುಣಿಸಿದವುಗಳಲ್ಲಲವೇೇ. ಈ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯನ್ನುು� x ಎಂಂದುು ತೆಗೆದುುಕೊಂ�ಂಡರೆ

AB = 3x ಸೆ.ಮೀೀ.,   BC = 4x ಸೆ.ಮೀೀ.

ಇನ್ನುು� BC, CA ಇವುಗಳ ಉದ್ದದಗಳು, 4 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರನ್ನೂ�ೂ  5 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರನ್ನೂ�ೂ ಒಂಂದೇೇ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯಿಂಂದ  
ಗುುಣಿಸಿದವುಗಳಾಾಗಿವೆ.

ಅದರಲ್ಲಿಿ 4 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರನ್ನುು� x ನಿಂಂದ ಗುುಣಿಸಿದ್ದಾಾ�ಗಿದೆ BC ಯ ಉದ್ದದ ; ಆಗ CA ಯ ಉದ್ದದ 5 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರನ್ನುು� 
ಇದೇೇ ಸಂಂಖ್ಯೆೆ x ನಿಂಂದಲೇೇ ಗುುಣಿಸಬೇೇಕಲ್ಲಲವೇೇ. ಅಂಂದರೆ

CA = 5x ಸೆ.ಮೀೀ.

AB, BC, CA ಇವುಗಳ ಉದ್ದದಗಳು 3x ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್, 4x ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್, 5x ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಎಂಂಬೀೀ 
ರೀೀತಿಯಲ್ಲಿಿ  ಇರುುವುದರಿಂಂದ ಅವುಗಳ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 3 : 4 : 5.

ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳ ಭುುಜಗಳ ಉದ್ದದಗಳಿಗೆ ಬದಲಾಾಗಿ ಬೇೇರೆ ಮೂೂರುು ಅಳತೆಗಳಾಾದರೂ�, ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಗಳನ್ನುು� ಈ ರೀೀತಿಯಲ್ಲಿಿ 
ಒಟ್ಟಿಿಗೆ ಸೇೇರಿಸಿ ಹೇೇಳಬಹುುದಲ್ಲಲವೇೇ. ಸಾಾಮಾಾನ್ಯಯವಾಾಗಿ ಹೇೇಳುವುದಾಾದರೆ,

ಯಾಾವುದೇೇ ಮೂೂರುು ಅಳತೆಗಳಲ್ಲಿಿ ಮೊದಲನೆಯ ಮತ್ತುು� ಎರಡನೆಯ ಅಳತೆಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯುು  
l : m ಎರಡನೆಯ ಮತ್ತುು� ಮೂೂರನೆಯ ಅಳತೆಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ m : n ಆದರೆ, ಈ ಮೂೂರುು ಅಳತೆಗಳೊಳಗಿನ 
ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯುು l : m : n ಆಗಿದೆ.

ಇನ್ನುು� ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಗಳು ಈ ರೀೀತಿಯಾಾದರೋ�ೋ?

ABC ಎಂಂಬ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದಲಿ್ಲಿ , AB, BC ಇವುಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 2 : 3 ಮತ್ತುು� BC, CA ಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ  
4 : 5 ಆಗಿದೆ. ಮೂೂರುು ಭುುಜಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ ಯಾಾವುದುು?

AB, BC ಇವುಗಳ ಉದ್ದದಗಳು, 2 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಮತ್ತುು� 3 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರನ್ನುು� ಒಂಂದೇೇ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯಿಂಂದ 
ಗುುಣಿಸಿದುುದಲ್ಲಲವೇೇ. ಈ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯನ್ನುು� x ಎಂಂದುು ತೆಗೆದುುಕೊಂ�ಂಡರೆ

AB = 2x ಸೆ.ಮೀೀ.,   BC = 3x ಸೆ.ಮೀೀ.

ಇದೇೇ ಪ್ರರಕಾಾರ BC, CA ಇವುಗಳ ಉದ್ದದಗಳು, 4 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಮತ್ತುು� 5 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರನ್ನುು� ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು 
ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯಿಂಂದ ಗುುಣಿಸಿದುುದಾಾಗಿದೆ. ಈ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯನ್ನುು�  y ಎಂಂದುು ತೆಗೆದುುಕೊಂ�ಂಡರೆ

BC = 4y ಸೆ.ಮೀೀ.,   CA = 5y ಸೆ.ಮೀೀ.
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ಮೊದಲನೆ ಸಮವಾಾಕ್ಯಯದಲ್ಲಿ ಿBC ಯ ಉದ್ದದ 3x ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಮತ್ತುು� ಎರಡನೇೇ ಸಮವಾಾಕ್ಯಯದಲ್ಲಿ ಿBC ಯ ಉದ್ದದವು 

4y ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಆಗಿದೆಯಲ್ಲಲವೇೇ. ಹಾಾಗಾಾದರೆ

4y = 3x

(1) 	ಒಂಂದುು ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ಕೋ�ೋನಗಳು 1 : 3 : 5 ಎಂಂಬ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯಲ್ಲಿಿವೆ. ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದುು ಕೋ�ೋನ 
ಎಷ್ಟಾಾ�ಗಿರುುವುದುು?

(2) 	ಒಂಂದುು ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ಭುುಜಗಳ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 2 : 3 : 4 ಆಗಿದೆ. ಅತಿ ದೊೊಡ್ಡಡ ಭುುಜವು ಅತಿ ಸಣ್ಣಣ ಭುುಜಕ್ಕಿಂಂ�ತ 

20 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಅಧಿಕವಾಾಗಿದೆ. ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದುು ಭುುಜದ ಉದ್ದದವನ್ನುು� ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿಯಿರಿ.

(3) 	ಒಂಂದುು ಆಯತ ಪೆಟ್ಟಿಿಗೆಯ ಉದ್ದದ , ಅಗಲ ಮತ್ತುು� ಎತ್ತತರಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 2 : 3 : 5 ಆಗಿದೆ. 
ಅದರ ಘನಫಲ 3750 ಘನಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಆದರೆ ಉದ್ದದ , ಅಗಲ ಮತ್ತುು� ಎತ್ತತರಗಳನ್ನುು� 
ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿಯಿರಿ.

ಲಂಂಬಕೋ�ೋನ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳು
3 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್, 4 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್,  
5 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಭುುಜಗಳಿರುುವ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ 
ವಿಶೇೇಷತೆ ಏನುು?
32 + 42 = 52 ಆಗಿರುುವುದರಿಂಂದ ಇದೊಂ�ಂದುು 
ಲಂಂಬಕೋ�ೋನ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನವಾಾಗಿದೆ.
ಭುುಜಗಳ ಉದ್ದದಗಳನ್ನೆೆಲ್ಲಾಾ� ಇಮ್ಮಮಡಿ ಮಾಾಡಿದರೋ�ೋ? 
ಹಾಾಗೆ ಸಿಗುುವ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನವು ಲಂಂಬಕೋ�ೋನ 
ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನವಾಾಗುುವುದೇೇ?
62 + 82 = 102 ಎಂಂಬುುದುು ಸರಿಯಾಾಗಿದೆ. 
ಅಂಂದರೆ, ಭುುಜಗಳು ಇಮ್ಮಮಡಿಯಾಾದರೆ ಸಿಗುುವ 
ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನವು ಲಂಂಬಕೋ�ೋನ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನವೇೇ ಆಗಿದೆ. 
ಭುುಜಗಳ ಉದ್ದದಗಳು x ಮಡಿಯಾಾದರೋ�ೋ?
(3x)2 + (4x)2 = 9x2 + 16x2 = 25x2 = (5x)2  
ಅಂಂದರೆ, 3x, 4x, 5x ಭುುಜಗಳಿರುುವ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನವೂ 
ಲಂಂಬಕೋ�ೋನ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನವಾಾಗಿದೆ.
ಚುುಟುುಕಾಾಗಿ ಹೇೇಳಿದರೆ, ಭುುಜಗಳ ಉದ್ದದಗಳ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ
3 : 4 : 5 ಆಗಿರುುವ ಎಲ್ಲಾಾ� ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳೂ 
ಲಂಂಬಕೋ�ೋನ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳಾಾಗಿವೆ.
ಭುುಜಗಳ ಉದ್ದದಗಳ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 5 : 12 : 13 ಆಗಿರುುವ 
ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳು ಲಂಂಬಕೋ�ೋನ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನವಾಾಗುುವುದೇೇ?

ಎಂಂದುು ಸಿಗುುವುದುು. ಅಂಂದರೆ

y = x
4

3

ಆಗ

CA = 5y = x x5
4

3

4

15# =

ಇನ್ನುು� AB, BC, CA ಎಂಂಬೀೀ ಮೂೂರುು ಉದ್ದದಗಳನ್ನುು� x 
ಉಪಯೋೋಗಿಸಿ ಬರೆಯಬಹುುದುು.

	 AB	 =	 2x ಸೆ.ಮೀೀ.

	 BC	 =	 3x ಸೆ.ಮೀೀ.

	 CA	 =	 x
4

15  ಸೆ.ಮೀೀ.

ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯನ್ನುು� ಬರೆಯುುವುದುು ಎಣಿಕಾಾ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳನ್ನುು�ಪಯೋೋಗಿಸಿ 
ಅಲ್ಲಲವೇೇ. ಅದಕ್ಕಾಾ�ಗಿ ಇವುಗಳನ್ನುು� ಈ ರೀೀತಿ ಬದಲಾಾಯಿಸಿ 
ಬರೆಯಬಹುುದುು:

	 AB	 =	 8 × x
4  ಸೆ.ಮೀೀ.

	 BC	 =	 12 × x
4   ಸೆ.ಮೀೀ.

	 CA	 =	 15 × x
4   ಸೆ.ಮೀೀ.

ಅಂಂದರೆ ಉದ್ದದಗಳಾಾದ 8 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರನ್ನುು� ,  
12 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರನ್ನುು� , 15 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರನ್ನುು� x

4  ಎಂಂಬ 
ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯಿಂಂದ ಗುುಣಿಸಿರುುವುದಾಾಗಿವೆ. ಹಾಾಗಾಾದರೆ ಅವುಗಳ 
ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 8 : 12 : 15.
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(4) 	ಒಂಂದುು ಪೆಟ್ಟಿಿಗೆಯಲ್ಲಿಿ ಮೂೂರುು ಬಣ್ಣಣಗಳ ಮಣಿಗಳಿವೆ. ಕಪ್ಪು ು ಮಣಿಗಳು ಮತ್ತುು� ಬಿಳಿ ಮಣಿಗಳ 
ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 3:5; ಬಿಳಿ ಮತ್ತುು� ಕೆಂ�ಪು ಮಣಿಗಳ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ,  
2:3. ಹಾಾಗಾಾದರೆ ಮೂೂರೂ� ಬಣ್ಣಣದ ಮಣಿಗಳ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ ಎಷ್ಟುು�?

ಗೆರೆಯ ಭಾಾಗಗಳು

ಈ ಚಿತ್ರರವನ್ನುು� ನೋ�ೋಡಿರಿ:

AB ಎಂಂಬ ಗೆರೆಯನ್ನುು� P ಎಂಂಬ ಬಿಂಂದುುವು, AP, PB ಎಂಂಬೀೀ ಎರಡುು ಭಾಾಗಗಳನ್ನಾಾ�ಗಿ ಮಾಾಡುುವುದುು.

AP, PB ಎಂಂಬೀೀ ಭಾಾಗಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ ಎಷ್ಟಾಾ�ಗಿದೆ? AP ಯ ಎರಡುು ಮಡಿಯಲ್ಲಲವೇೇ PB. ಹಾಾಗಾಾದರೆ AP ಮತ್ತುು� 
PB ಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 1 : 2.

ಇದನ್ನುು� ಈ ರೀೀತಿ ಬರೆಯಬಹುುದುು:

AP : PB = 1 : 2

ಈ ವಿಚಾರವನ್ನುು� ಹೀೀಗೆ ಹೇೇಳಬಹುುದುು:

P ಎಂಂಬ ಬಿಂಂದುು, AB ಎಂಂಬ ಗೆರೆಯನ್ನುು� 1 : 2 ಎಂಂಬ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯಲ್ಲಿಿ ವಿಭಜಿಸುುವುದುು.

ಹಾಾಗಾಾದರೆ AB ಗೆರೆಯ ಯಾಾವುದೇೇ ಬಿಂಂದುುವನ್ನುು� ತೆಗೆದುುಕೊಂ�ಂಡರೂ� ಅದುು ಗೆರೆಯನ್ನುು� ಒಂಂದುು ನಿರ್ದಿಿಷ್ಟಟ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯಲ್ಲಿಿ 
ವಿಭಜಿಸುುವುದುು.

ಉದಾಾಹರಣೆಗೆ ಈ ಚಿತ್ರರವನ್ನುು� ನೋ�ೋಡಿರಿ:

Q ಎಂಂಬ ಬಿಂಂದುು, AB ಯನ್ನುು� ವಿಭಜಿಸುುವ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ ಯಾಾವುದುು?
1.5 ರ 3 ಮಡಿಯಲ್ಲಲವೇೇ 4.5; ಹಾಾಗಾಾದರೆ

AQ : QB = 1:3

ಹೀೀಗೆ AB ಎಂಂಬ ಗೆರೆಯ ಯಾಾವುದೇೇ ಬಿಂಂದುುವೂ AB ಯನ್ನುು� ಒಂಂದುು ನಿರ್ದಿಿಷ್ಟಟ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯಲ್ಲಿಿ ವಿಭಜಿಸುುವುದುು.

6 ಸೆ.ಮೀ.

6 ಸೆ.ಮೀ.

4.5 ಸೆ.ಮೀ.1.5 ಸೆ.ಮೀ.

2 ಸೆ.ಮೀ. 4 ಸೆ.ಮೀ.
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ವಿಲೋ�ೋಮವಾಾಗಿ ಹೇೇಳಿದರೆ, ಯಾಾವುದೇೇ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯಲ್ಲಿಿಯೂೂ AB ಯನ್ನುು� ವಿಭಜಿಸುುವ ಬಿಂಂದುು ಇದೆಯೇೇ? 

ಉದಾಾಹರಣೆಗೆ, AB ಯನ್ನುು� 2 : 3 ಎಂಂಬ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯಲ್ಲಿಿ ವಿಭಜಿಸುುವ ಬಿಂಂದುು ಯಾಾವುದುು?

A ಯಿಂಂದ ಆ ಬಿಂಂದುುವಿಗಿರುುವ ದೂೂರವನ್ನುು� ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿದರೆ ಸಾಾಕಲ್ಲಲವೇೇ.

ಅಂಂದರೆ ಆ ಬಿಂಂದುುವನ್ನುು� R ಎಂಂದುು ತೆಗೆದುುಕೊಂ�ಂಡರೆ, AR ಎಂಂಬ ಭಾಾಗದ ಉದ್ದದವು ಎಷ್ಟಾಾ�ಗಿದೆಯೆಂಂದುು 
ಲೆಕ್ಕಕಮಾಾಡಬೇೇಕಾಾಗಿದೆ. AR : RB = 2 : 3 ಆಗಬೇೇಕಾಾದರೆ, AR, RB ಇವುಗಳಲ್ಲಿಿ 2 ಮತ್ತುು� 3 ನ್ನುು� ಒಂಂದೇೇ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯಿಂಂದ 
ಗುುಣಿಸಿದ್ದಾಾ�ಗಿರಬೇೇಕುು. ಗುುಣಿಸುುವ ಸಂಂಖ್ಯೆೆ x ಎಂಂದುು ತೆಗೆದುುಕೊಂ�ಂಡರೆ

AR = 2x ಸೆ.ಮೀೀ.,    RB = 3x ಸೆ.ಮೀೀ.

ಇಲ್ಲಿಿ

AR + RB = AB = 6 ಸೆ.ಮೀೀ.

ಅಲ್ಲಲವೇೇ, ಹಾಾಗಾಾದರೆ

5x = 6

ಇದರಿಂಂದ

x = 
5

6

ಎಂಂದೂೂ ಮುಂಂ�ದುುವರಿಸಿ

AR = 
5

12  ಸೆ.ಮೀೀ.,   RB = 
5

18  ಸೆ.ಮೀೀ.

ಎಂಂದುು ಲೆಕ್ಕಕಮಾಾಡಬಹುುದುು.

ಇದನ್ನುು� ದಶಮಾಂಂ�ಶರೂ�ಪದಲ್ಲಿಿ ಬರೆಯುುವುದುು ಇಲ್ಲಿಿ ಹೆಚ್ಚುು� ಅನುುಕೂ�ಲಕರವಾಾಗಿದೆ.

AR = 
10

24   = 2.4 ಸೆ.ಮೀೀ.,   RB = 
10

36  = 3.6 ಸೆ.ಮೀೀ.

ಈ ಲೆಕ್ಕಾಾ�ಚಾರವನ್ನುು� ಜ್ಯಾಾಮಿತೀೀಯವಾಾಗಿ ಮಾಾಡಬಹುುದುು. ಇಲ್ಲಿಿ x ನ್ನುು� ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿದದ್ದುು� ಹೇೇಗೆ?

x = 
5

6  = 
10

12  = 1.2

ಅಂಂದರೆ, 6 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರನ್ನುು� 5 ಸಮಭಾಾಗಗಳನ್ನಾಾ�ಗಿ ಮಾಾಡಿದರೆ, ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದುು ಭಾಾಗದ ಉದ್ದದ , x = 1.2 
ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್:

6 ಸೆ.ಮೀ.

6 ಸೆ.ಮೀ.

1.2 ಸೆ.ಮೀ. 1.2 ಸೆ.ಮೀ. 1.2 ಸೆ.ಮೀ. 1.2 ಸೆ.ಮೀ. 1.2 ಸೆ.ಮೀ.

2.4 ಸೆ.ಮೀ. 3.6 ಸೆ.ಮೀ.
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ಇಲ್ಲಿಿ ಮೊದಲ 2 ಭಾಾಗಗಳು ಸೇೇರಿ AR, ಬಾಾಕಿ 3 ಭಾಾಗಗಳು ಸೇೇರಿ RB ಆಗಿದೆ.

ಹಾಾಗಾಾದರೆ AB ಯನ್ನುು� 2 : 5 ಎಂಂಬ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯಲ್ಲಿಿ ವಿಭಜಿಸುುವ ಬಿಂಂದುುವಿನ ಸ್ಥಾಾ�ನವು ಎಲ್ಲಿಿರುುವುದುು? 

AB ಯನ್ನುು� 2 + 5 = 7 ಸಮಭಾಾಗಗಳನ್ನಾಾ�ಗಿ ಮಾಾಡಿ, ಅದರಲ್ಲಿಿ ಮೊದಲ 2 ಭಾಾಗಗಳನ್ನುು� ಸೇೇರಿಸಿ AS ಎಂಂದೂೂ, ಬಾಾಕಿ 
5 ಭಾಾಗಗಳನ್ನುು� ಸೇೇರಿಸಿ SB ಎಂಂದೂೂ ತೆಗೆಯಬೇೇಕುು:

7

6  ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರನ್ನುು� ಸ್ಕೇೇ� ಲನ್ನುು�ಪಯೋೋಗಿಸಿ ಅಳತೆ ಮಾಾಡಲುು ಸಾಾಧ್ಯಯವಿಲ್ಲಲವಲ್ಲಲವೇೇ. ಈಗ ಹೇೇಳಿದ ರೀೀತಿಯಲ್ಲಿಿ ಒಂಂದುು 
ಗೆರೆಯನ್ನುು� ಯಾಾವುದೇೇ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯಲ್ಲಿಿಯೂೂ ವಿಭಜಿಸುುವ ಒಂಂದುು ರೀೀತಿಯನ್ನುು� ಒಂಂಬತ್ತತನೇೇ ತರಗತಿಯಲ್ಲಿಿ ಕಲಿಯೋೋಣ. 
(ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಗೆರೆಗಳು ಎಂಂಬ ಪಾಾಠದಲ್ಲಿಿ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರವಲ್ಲಲದ ಭಾಾಗಗಳು).

ಹಾಾಗಾಾದರೆ ಒಂಂದುು ಗೆರೆಯನ್ನುು� m : n ಎಂಂಬ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯಲ್ಲಿಿ ವಿಭಜಿಸುುವ ಬಿಂಂದುುವಿನ ಸ್ಥಾಾ�ನದ ಬಗ್ಗೆೆ ಏನುು ಹೇೇಳಬಹುುದುು?

ಒಂಂದುು ಗೆರೆಯನ್ನುು� m : n ಎಂಂಬ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯಲ್ಲಿಿ ವಿಭಜಿಸುುವ ಬಿಂಂದುು, ಗೆರೆಯನ್ನುು� m + n ಸಮಭಾಾಗಗಳಾಾಗಿ 
ಮಾಾಡಿರುುವುದರಲ್ಲಿಿ ಮೊದಲ  m ಭಾಾಗಗಳು, ಹಾಾಗೂ� ಉಳಿದ  n ಭಾಾಗಗಳಾಾಗಿ ಬೇೇರ್ಪಪಡಿಸುುವ ಬಿಂಂದುುವಾಾಗಿದೆ.

ಉದಾಾಹರಣೆಗೆ, ಒಂಂದುು ಗೆರೆಯ ಉದ್ದದ ಎಷ್ಟಾಾ�ಗಿದ್ದದರೂ�, ಅದನ್ನುು� 2 : 5 ಎಂಂಬ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯಲ್ಲಿಿ ವಿಭಜಿಸುುವ ಬಿಂಂದುುವಿನ 
ಸ್ಥಾಾ�ನವನ್ನುು� ಹೀೀಗೆ ತೋ�ೋರಿಸಬಹುುದುು:

ಇದರಿಂಂದ ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು ವಿಚಾರವನ್ನುು� ತಿಳಿಯಬಹುುದುು.

•	 AB ಯನ್ನುು� 7 ಸಮಭಾಾಗಗಳಾಾಗಿ ಮಾಾಡಿದುುದರಲ್ಲಿಿ 2 ಭಾಾಗಗಳು ಸೇೇರಿದ್ದಾಾ�ಗಿದೆ AP

•	 AB ಯನ್ನುು� 7 ಸಮಭಾಾಗಗಳಾಾಗಿ ಮಾಾಡಿದುುದರಲ್ಲಿಿ 5 ಭಾಾಗಗಳು ಸೇೇರಿದ್ದಾಾ�ಗಿದೆ PB

ಅಂಂದರೆ

•	 AB ಯ 
7

2  ಭಾಾಗವಾಾಗಿದೆ AP

• 	AB ಯ 
7

5  ಭಾಾಗವಾಾಗಿದೆ PB

6 ಸೆ.ಮೀ.

6 ಸೆ.ಮೀ.

2.4 ಸೆ.ಮೀ.
1.2 ಸೆ.ಮೀ. 1.2 ಸೆ.ಮೀ. 1.2 ಸೆ.ಮೀ. 1.2 ಸೆ.ಮೀ. 1.2 ಸೆ.ಮೀ.

3.6 ಸೆ.ಮೀ.
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ಸಾಾಮಾಾನ್ಯಯವಾಾಗಿ ಏನುು ಹೇೇಳಬಹುುದುು?

ಒಂಂದುು ಗೆರೆಯನ್ನುು� m : n ಎಂಂಬ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯಲ್ಲಿಿ ವಿಭಜಿಸಿದರೆ, ಈ ಭಾಾಗಗಳು ಇಡೀೀ ಗೆರೆಯ m n
m
+  ಭಾಾಗವೂ 

m n
n
+  ಭಾಾಗವೂ ಆಗಿದೆ.

ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಭಾಾಗಗಳು

ಈ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನವನ್ನುು� ನೋ�ೋಡಿರಿ:

ಇದರ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ ಎಷ್ಟುು�?

ಒಂಂದುು ಭುುಜದ ಉದ್ದದ 6 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಮತ್ತುು� ಅದರ ಎದುುರಿನ ಮೂೂಲೆಗಿರುುವ ಉನ್ನನತಿ 4 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ 
ಆಗಿದೆ. ಹಾಾಗಾಾದರೆ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ,

2

1
6 4# #  = 12 ಚದರಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್

(1) 	ಕೆಳಗೆ ಕೊ�ಟ್ಟಿಿರುುವ ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದುು ಲೆಕ್ಕಕದಲ್ಲೂ�ೂ , ಒಂಂದುು ಗೆರೆಯ ಉದ್ದದ ಮತ್ತುು� ಅದರಲ್ಲಿಿರುುವ 
ಒಂಂದುು ಬಿಂಂದುು ಗೆರೆಯನ್ನುು� ವಿಭಜಿಸುುವ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯನ್ನುು� ಕೊ�ಡಲಾಾಗಿದೆ. ಗೆರೆಯನ್ನೆೆಳೆದುು 
ಬಿಂಂದುುವನ್ನುು� ಗುುರುುತಿಸಿರಿ.

	 (i)	 AB = 14 ಸೆ.ಮೀೀ.     AP : PB = 3 : 4 

	 (ii)	 AB = 12 ಸೆ.ಮೀೀ.   AP : PB = 3 : 5 

	 (iii)	AB = 7 ಸೆ.ಮೀೀ.      AP : PB = 2 : 3 

(2) 	 9 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಉದ್ದದವಿರುುವ ಒಂಂದುು ಗೆರೆಯನ್ನುು� ಒಂಂದುು ಬಿಂಂದುು 2 : 3 ಎಂಂಬ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯಲ್ಲಿಿ 
ವಿಭಜಿಸುುವುದುು. ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದುು ಭಾಾಗದ ಉದ್ದದವನ್ನುು� ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿಯಿರಿ.

(3) ಒಂಂದುು ಗೆರೆಯನ್ನುು� 3 : 5 ಎಂಂಬ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯಲ್ಲಿಿ ವಿಭಜಿಸಿದರೆ ದೊೊಡ್ಡಡ ಭಾಾಗದ ಉದ್ದದವು 6 ಸೆ.ಮೀೀ. 
ಆಗುುವುದುು. ಗೆರೆಯ ಒಟ್ಟುು� ಉದ್ದದ ಎಷ್ಟುು�?

6 ಸೆ.ಮೀ.

4 
ಸೆ.

ಮೀ
.
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ಇನ್ನುು� ಈ ಚಿತ್ರರವನ್ನುು� ನೋ�ೋಡಿರಿ:

ಮೊದಲುು ನೋ�ೋಡಿದ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ಮೇೇಲಿನ ಮೂೂಲೆಯನ್ನುು� ಮತ್ತುು� ಕೆಳಗಿನ ಭುುಜದ ಮಧ್ಯಯಬಿಂಂದುುವನ್ನುು� ಜೋೋಡಿಸಿ 
ಗೆರೆಯನ್ನೆೆಳೆಯಲಾಾಗಿದೆ.

ಈ ಗೆರೆಯುು ಮೊದಲ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನವನ್ನುು� ಎರಡುು ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳಾಾಗಿ ವಿಭಜಿಸುುವುದುು. ಈ ಸಣ್ಣಣ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ 
ಎಷ್ಟುು�?

ಎರಡರಲ್ಲಿಿಯೂೂ ಕೆಳಗಿನ ಭುುಜಗಳ ಉದ್ದದವು ಸಮಾಾನವಾಾಗಿದೆಯಲ್ಲಲವೇೇ?

ಮೇೇಲಿನ ಮೂೂಲೆಗಿರುುವ ಉನ್ನನತಿಯೋೋ?

ಹಾಾಗಾಾದರೆ ಎರಡೂೂ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವು

2

1
3 4# #  = 6 ಚದರಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್

ಅಳತೆಗಳನ್ನುು� ಬದಲಾಾಯಿಸಿ ಬೇೇರೆ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನವನ್ನುು� ರಚಿಸಿದರೂ�, ಈ ರೀೀತಿ ವಿಭಜಿಸಿ ಸಿಗುುವ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣಗಳು 
ಸಮಾಾನವಾಾಗುುವುದಿಲ್ಲಲವೇೇ?

ಸಾಾಮಾಾನ್ಯಯವಾಾಗಿ ಏನುು ಹೇೇಳಬಹುುದುು?
ಯಾಾವುದೇೇ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದಲ್ಲಿಿಯೂೂ ಒಂಂದುು ಮೂೂಲೆ ಮತ್ತುು� ಅದರ ಎದುುರಿನ ಭುುಜದ ಮಧ್ಯಯಬಿಂಂದುುವನ್ನುು� 
ಜೋೋಡಿಸುುವ ಗೆರೆ, ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನವನ್ನುು� ಸಮಾಾನ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವಿರುುವ ಎರಡುು ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳಾಾಗಿ ವಿಭಜಿಸುುವುದುು.

4 
ಸೆ.

ಮೀ
.

4 
ಸೆ.

ಮೀ
.

3 ಸೆ.ಮೀ. 3 ಸೆ.ಮೀ.

2 ಸೆ.ಮೀ. 4 ಸೆ.ಮೀ.

ಇನ್ನುು� ಮೇೇಲಿನ ಮೂೂಲೆಯನ್ನುು� ಕೆಳಗಿನ ಗೆರೆಯ ಮಧ್ಯಯಬಿಂಂದುುವಿಗೆ 
ಬದಲಾಾಗಿ, ಬೇೇರೆ ಯಾಾವುದೇೇ ಬಿಂಂದುುವಿನೊಂ�ಂದಿಗೆ ಜೋೋಡಿಸಿದರೋ�ೋ? 
ಉದಾಾಹರಣೆಗೆ, ಈ ಚಿತ್ರರವನ್ನುು� ನೋ�ೋಡಿರಿ:

ಈಗ ಸಣ್ಣಣ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣಗಳು ಎಷ್ಟುು�?

ಎಡಭಾಾಗದ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ 
2

1  × 2 × 4 = 4 ಚದರಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್

ಬಲಭಾಾಗದ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ 
2

1  × 4 × 4 = 8 ಚದರಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್
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ಅಂಂದರೆ, ಈ ಎರಡುು ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳಲಿ್ಲಿ , ಸಣ್ಣಣ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣದ ಎರಡುು ಮಡಿಯಾಾಗಿದೆ ದೊೊಡ್ಡಡ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ 
ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ.
ಕೆಳಗಿನ ಭುುಜವನ್ನುು� ವಿಭಜಿಸಿರುುವುದುು ಇದೇೇ ಪ್ರರಕಾಾರವಲ್ಲಲವೇೇ? ಸಣ್ಣಣ ಭಾಾಗದ ಉದ್ದದದ ಎರಡುು ಮಡಿಯಾಾಗಿದೆ ದೊೊಡ್ಡಡ 
ಭಾಾಗದ ಉದ್ದದ .
ಈ ವಿಚಾರವನ್ನುು� ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯಲ್ಲಿಿ ಹೇೇಳಿದರೋ�ೋ?
ಕೆಳಗಿನ ಭುುಜವನ್ನುು� ವಿಭಜಿಸಿರುುವುದುು 1 : 2 ಎಂಂಬ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯಲ್ಲಿಿ ; ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವನ್ನುು� ವಿಭಜಿಸಿರುುವುದೂೂ 
ಅದೇೇ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯಲಿ್ಲಿ.
ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯನ್ನುು� ಬದಲಾಾಯಿಸಿದರೆ ಇದುು ಸರಿಯಾಾದೀೀತೇೇ?

ಹೀೀಗೆ ಆಲೋ�ೋಚಿಸುುವ:
(i)	 ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ಒಂಂದುು ಮೂೂಲೆಯಿಂಂದ ಎಳೆದ ಗೆರೆಯುು ಎದುುರಿನ ಭುುಜವನ್ನುು� ಎರಡುು ಭಾಾಗಗಳನ್ನಾಾ�ಗಿ 

ಮಾಾಡುುವುದುು; ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನವನ್ನೂ�ೂ ಎರಡುು ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳಾಾಗಿ ವಿಭಜಿಸುುವುದುು.
(ii)	 ಭುುಜದ ಎರಡುು ಭಾಾಗಗಳನ್ನೂ�ೂ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ಉನ್ನನತಿಯ ಅರ್ಧಧ ಎಂಂಬ ಒಂಂದುು ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯಿಂಂದ ಗುುಣಿಸಿದುುದಾಾಗಿದೆ 

ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಭಾಾಗಗಳ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣಗಳು.
(iii)	ಅಂಂದರೆ ಭುುಜದ ಭಾಾಗಗಳ ಉದ್ದದಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯೇೇ, ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನ ಭಾಾಗಗಳೊಳಗಿನ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣಗಳ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 

ಆಗಿದೆ.
ಇದನ್ನುು� ಚುುಟುುಕಾಾಗಿ ಹೀೀಗೆ ಹೇೇಳಬಹುುದುು:

ಒಂಂದುು ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ಯಾಾವುದೇೇ ಮೂೂಲೆಯಿಂಂದ ಎದುುರಿನ ಭುುಜಕ್ಕೆೆ ಎಳೆಯುುವ ಒಂಂದುು ಗೆರೆಯುು, ಈ ಭುುಜದ 
ಉದ್ದದವನ್ನೂ�ೂ , ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವನ್ನೂ�ೂ ಒಂಂದೇೇ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯಲ್ಲಿಿ ವಿಭಜಿಸುುವುದುು.

ಉದಾಾಹರಣೆಗೆ ಈ ಚಿತ್ರರಗಳನ್ನುು� ನೋ�ೋಡಿರಿ:

ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ಎಡಭಾಾಗದ ಮೂೂಲೆಯಿಂಂದ ಎಳೆದ ಗೆರೆಯುು, ಬಲಭಾಾಗದ ಭುುಜವನ್ನುು� ವಿಭಜಿಸುುವುದುು ಯಾಾವ 
ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯಲ್ಲಿಿ?
1.5 ರ 3 ಮಡಿಯಾಾಗಿದೆಯಲ್ಲಲವೇೇ 4.5; ಹಾಾಗಾಾದರೆ ಭುುಜದ ಸಣ್ಣಣ ಭಾಾಗ ಮತ್ತುು� ದೊೊಡ್ಡಡ ಭಾಾಗಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 1 : 3
ಬಲಭಾಾಗದ ಚಿತ್ರರದಲ್ಲಿಿ ಎರಡುು ಸಣ್ಣಣ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯೂೂ ಇಷ್ಟೇೇ� ಆಗಿದೆ; ಅಂಂದರೆ, 
ಇವುಗಳಲ್ಲಿಿ ಸಣ್ಣಣ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣದ ಮೂೂರುು ಮಡಿಯಾಾಗಿದೆ ದೊೊಡ್ಡಡ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ.

6 ಸೆ.ಮ
ೀ.

1.5 ಸೆ.ಮ
ೀ.

4.5 ಸೆ.ಮ
ೀ.

ಇನ್್ನನು ಈ ಚಿತ್್ರಗಳನ್್ನನು ನೋ�ೋಡಿರಿ:
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ನಿಷ್್ಪತ್ತಿ

ಇನ್ನುು� ಈ ಚಿತ್ರರಗಳನ್ನುು� ನೋ�ೋಡಿರಿ:

ಮೊದಲ ಚಿತ್ರರದಲ್ಲಿಿ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ಮೇೇಲಿನ ಮೂೂಲೆಯನ್ನುು� 
ಮತ್ತುು� ಕೆಳಗಿನ ಭುುಜದ ಮಧ್ಯಯಬಿಂಂದುುವನ್ನುು� ಜೋೋಡಿಸಿ ಎರಡುು 
ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳಾಾಗಿ ವಿಭಜಿಸಿದುುದಾಾಗಿದೆ ಎರಡನೇೇ ಚಿತ್ರರ .

ಎರಡನೇೇ ಚಿತ್ರರದಲ್ಲಿಿ ಎರಡುು ಸಣ್ಣಣ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳಲ್ಲಿಿ ಹಸಿರುು 
ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ಬಲಭಾಾಗದ ಮೂೂಲೆಯನ್ನುು� ಎಡಭಾಾಗದ ಭುುಜದ 
ಮಧ್ಯಯಬಿಂಂದುುವಿಗೆ ಜೋೋಡಿಸಿದುುದಾಾಗಿದೆ ಮೂೂರನೇೇ ಚಿತ್ರರ .

ಈ ಚಿತ್ರರದಲ್ಲಿಿ ಕೆಂ�ಪು, ಹಸಿರುು, ನೀೀಲ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳಲ್ಲಿಿ ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದರ 
ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವು, ಅವುಗಳೆಲ್ಲಾಾ� ಸೇೇರಿದ ದೊೊಡ್ಡಡ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣದ 
ಎಷ್ಟುು� ಭಾಾಗವಾಾಗಿದೆ?

ಹಸಿರುು ಮತ್ತುು� ನೀೀಲ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳು ದೊೊಡ್ಡಡ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ಕಾಾಲುು 
ಭಾಾಗವಾಾಗಿದೆಯೆಂಂದುು ಹೇೇಳಲುು ಸಾಾಧ್ಯಯವಾಾಗಿದೆಯೇೇ?

ಇನ್ನುು� ಕೆಂ�ಪು ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ಎಡಭಾಾಗದ ಮೂೂಲೆಯನ್ನುು� ಮತ್ತುು� 
ಬಲಭಾಾಗದ ಭುುಜದ ಮಧ್ಯಯಬಿಂಂದುುವನ್ನುು� ಜೋೋಡಿಸಿದರೋ�ೋ?

ನಾಾಲ್ಕುು � ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳಲ್ಲಿಿ ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದುು ಸಣ್ಣಣ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನವೂ ದೊೊಡ್ಡಡ 
ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ಎಷ್ಟಟನೇೇ ಭಾಾಗವಾಾಗಿದೆ?

ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣಗಳ ಸಂಂಬಂಂಧ 

ಚಿತ್ರರವನ್ನುು� ನೋ�ೋಡಿರಿ. 
ಇದರಲ್ಲಿಿ ABD, ACD 

ಎಂಂಬೀೀ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳ 
ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣಗಳೊಳಗಿನ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿ 
ಎಷ್ಟುು�?

A ಯಿಂಂದ BC  

ಗೆ ಲಂಂಬ ಎಳೆಯಿರಿ.

ಈ ಲಂಂಬದ ಉದ್ದದ h ಎಂಂದುು ತೆಗೆದುುಕೊಂ�ಂಡರೆ 

∆ABD ಯ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ

h BD
2

1 #

∆ACD ಯ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ
h CD
2

1 #

ಹಾಾಗಾಾದರೆ,
∆ABD ಯ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ 

∆ACD ಯ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ
ಅಂಂದರೆ, ಈ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣಗಳ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯುು BD, CD 

ಎಂಂಬೀೀ ಉದ್ದದಗಳ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯೇೇ ಆಗಿದೆ. ಹಾಾಗಾಾದರೆ, 
ಒಂಂದುು ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನವನ್ನುು� ಸಮಾಾನ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವಿರುುವ 
ಎರಡುು ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳಾಾಗಿ ವಿಭಜಿಸುುವುದುು ಹೇೇಗೆ?
ಒಂಂದನೇೇ ಭಾಾಗದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವು, ಎರಡನೇೇ ಭಾಾಗದ 
ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣದ ಎರಡುು ಮಡಿ ಮಾಾಡಬೇೇಕಾಾದರೋ�ೋ?

= CD
BD
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(1) 	ಕೆಳಗಿನ ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದುು ಚಿತ್ರರದಲ್ಲೂೂ� ಒಂಂದುು ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನವನ್ನುು� ಸಣ್ಣಣ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳಾಾಗಿ ವಿಭಜಿಸಲಾಾಗಿದೆ. 
ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದುು ಚಿತ್ರರದಲ್ಲೂೂ� ಸಣ್ಣಣ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣಗಳು ಒಟ್ಟುು� ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣದ 
ಎಷ್ಟುು� ಭಾಾಗವಾಾಗಿದೆಯೆಂಂದುು ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿಯಿರಿ:

(2) 	ಕೆಳಗೆ ಕೊ�ಟ್ಟಿಿರುುವ ಚಿತ್ರರಗಳಲ್ಲಿಿ ಒಂಂದುು ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ಮೇೇಲಿನ ಮೂೂಲೆಯನ್ನುು� ಕೆಳಗಿನ ಭುುಜದ 
ಮಧ್ಯಯಬಿಂಂದುುವಿನೊಂ�ಂದಿಗೆ ಜೋೋಡಿಸಿದ ನಂಂತರ, ಈ ಗೆರೆಯನ್ನುು� 2 : 1 ಎಂಂಬ ನಿಷ್ಪಪತ್ತಿಿಯಲ್ಲಿಿ 
ವಿಭಜಿಸುುವ ಬಿಂಂದುುವಿನೊಂ�ಂದಿಗೆ ಉಳಿದ ಎರಡುು ಮೂೂಲೆಗಳನ್ನುು� ಜೋೋಡಿಸಲಾಾಗಿದೆ.	

	 ಮೂೂರನೇೇ ಚಿತ್ರರದಲ್ಲಿಿನ ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದುು ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವು, ದೊೊಡ್ಡಡ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣದ 
ಎಷ್ಟುು� ಭಾಾಗವಾಾಗಿದೆ?

2 ಸೆ.ಮೀ
.

2 ಸೆ.ಮೀ. 6 ಸೆ.ಮೀ.

30 ಚ.ಸೆ.ಮೀ.

40 ಚ.ಸೆ.ಮೀ.60 ಚ.ಸೆ.ಮೀ.

4 ಸೆ.ಮೀ
.

(3) 	ಚಿತ್ರರದಲ್ಲಿಿ ಒಂಂದುು ಚತುುರ್ಭು�ುಜದ ಕರ್ಣಣಗಳು 
ಅದನ್ನುು� ನಾಾಲ್ಕುು � ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳಾಾಗಿ ವಿಭಜಿಸುುವುದುು. 
ಮೂೂರುು ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣಗಳನ್ನುು� ಚಿತ್ರರದಲ್ಲಿಿ 
ಕೊ�ಡಲಾಾಗಿದೆ.

	 ಚತುುರ್ಭು�ುಜದ ಒಟ್ಟುು� ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವನ್ನುು� ಕಂ�ಡುು 
ಹಿಡಿಯಿರಿ.



ವ್ಯಾಾ�ಸ
ತ್ರಿಿಜ್ಯಯಗಳು ವಿಭಿನ್ನನವಾಾಗಿರುುವ ವೃೃತ್ತತಗಳನ್ನುು� ಎಳೆದುು ಅಭ್ಯಾಾ�ಸ 
ವಿದೆಯಲ್ಲಲವೇೇ. ತ್ರಿಿಜ್ಯಯ 2.5 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಆಗಿರುುವ ವೃೃತ್ತತವನ್ನುು� 
ಹೇೇಗೆ ರಚಿಸಬಹುುದುು?

ಮೊದಲುು 2.5 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಉದ್ದದವಿರುುವ ಒಂಂದುು ಗೆರೆಯನ್ನುು� 
ಎಳೆಯಿರಿ.

ಇನ್ನುು� ಗೆರೆಯ ಒಂಂದುು ತುುದಿಯಲ್ಲಿಿ ಕೈೈವಾಾರದ ಮೊನೆಯನ್ನಿಿರಿಸಿ, 
ಪೆನ್ಸಿಿಲಿನ ಮೊನೆಯನ್ನುು� ಗೆರೆಯ ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು ತುುದಿಯವರೆಗೆ 
ಮುಂಂ�ದುುವರಿಸಿ, ವೃೃತ್ತತವನ್ನುು� ರಚಿಸಬಹುುದಲ್ಲಲವೇೇ.

ಇದೇೇ ರೀೀತಿಯಲಿ್ಲಿ , ತ್ರಿಿಜ್ಯಯವು 2.25 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಆಗಿರುುವ 
ವೃೃತ್ತತವನ್ನುು� ರಚಿಸಬಹುುದೇೇ?
ಸಮಭಾಾಜಕಗಳು ಎಂಂಬ ಪಾಾಠದಲಿ್ಲಿ , ಭುುಜಗಳ ಉದ್ದದ 3.25 
ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಆಗಿರುುವ ಸಮಭುುಜ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನ ರಚಿಸಿರುುವುದನ್ನುು� 
ನೆನಪಿಸಿರಿ. 6.5 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಉದ್ದದವಿರುುವ ಗೆರೆಯನ್ನುು� ಅರ್ಧಧ 
ಮಾಾಡಿ ಅಲ್ಲಲವೇೇ ಅದನ್ನುು� ಎಳೆದಿರುುವುದುು?
ಇದೇೇ ರೀೀತಿಯಲ್ಲಿ ಿ 4.5 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಗೆರೆಯನ್ನುು� ಅರ್ಧಧ 
ಮಾಾಡಿದರೆ, 2.25 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಉದ್ದದವಿರುುವ ಗೆರೆಯುು 
ಸಿಗುುವುದಲ್ಲಲವೇೇ. 

99
ವೃತ್್ತಗಳುವೃತ್್ತಗಳು

ಕೇಂ�ಂದ್ರರವೂ ತ್ರಿಿಜ್ಯಯವೂ
ವೃೃತ್ತತದ ಕುುರಿತಾಾಗಿ ಐದನೇೇ ತರಗತಿಯಲ್ಲಿಿ ಗೆರೆಗಳು 
ಮತ್ತುು� ವೃೃತ್ತತಗಳು ಎಂಂಬ ಪಾಾಠದ ವೃೃತ್ತತ ಗಣಿತ ಎಂಂಬ 
ಭಾಾಗದಲ್ಲಿಿ ಹೇೇಳಿರುುವುದುು ನೆನಪಿದೆಯೇೇ? 
ವೃೃತ್ತತವನ್ನುು� ಎಳೆಯಲುು, ಕೈೈವಾಾರದ ಮೊನೆಯನ್ನುು� 
ಒಂಂದುು ಭಾಾಗದಲ್ಲಿಿ ಇರಿಸಿ, ಪೆನ್ಸಿಿಲ್ ಇರುುವ ಭಾಾಗವನ್ನುು� 
ಅದರ ಸುುತ್ತತಲೂೂ ತಿರುುಗಿಸಬೇೇಕಲ್ಲಲವೇೇ. ಈ ಪಥದಲ್ಲಿಿ 
ಯಾಾವಾಾಗಲೂೂ, ಪೆನ್ಸಿಿಲಿನ ಮೊನೆಯುು ಕೈೈವಾಾರದ 
ಮೊನೆಯಿಂಂದ ಸಮಾಾನ ಅಂಂತರದಲ್ಲಿಿರುುವುದುು.
ಇದನ್ನುು� ಗಣಿತದ ಭಾಾಷೆಯಲ್ಲಿಿ ಹೀೀಗೆ ಹೇೇಳಬಹುುದುು:

ಒಂಂದುು ನಿರ್ದಿಿಷ್ಟಟ ಬಿಂಂದುುವಿನಿಂಂದ ಸಮಾಾನ 
ದೂೂರದಲ್ಲಿಿ ಚಲಿಸುುವ ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು 
ಬಿಂಂದುುವಿನ ಪಥವಾಾಗಿದೆ ವೃೃತ್ತತ.

• 	ಚಲಿಸದೆ ಮಧ್ಯಯದಲ್ಲಿಿ ಇರುುವ ಬಿಂಂದುುವು ವೃೃತ್ತತ 
ಕೇಂ�ಂದ್ರರವಾಾಗಿದೆ.

•	 ಚಲಿಸದ ಬಿಂಂದುು ಮತ್ತುು� ಚಲಿಸುುವ ಬಿಂಂದುುಗಳ 
ನಡುುವಿನ ಬದಲಾಾಗದ ದೂೂರವು:  
ವೃೃತ್ತತದ ತ್ರಿಿಜ್ಯಯ

ಸಂಂಚಾರ ಪಥ
ಜಿಯೋೋಜಿಬ್ರರದಲ್ಲಿಿ A ಎಂಂಬ ಒಂಂದುು 

ಬಿಂಂದುುವನ್ನುು� ಗುುರುುತಿಸಿರಿ. Segment with Given 
Length ಉಪಯೋೋಗಿಸಿ A ಯಲ್ಲಿಿ ಕ್ಲಿಿಕ್ ಮಾಾಡಿದಾಾಗ  
ಸಿಗುುವ ವಿಂಂಡೋ�ೋದಲ್ಲಿಿ 2.5 ಎಂಂದುು ನೀೀಡಿದಾಾಗ 2.5 
ಉದ್ದದವಿರುುವ AB ಎಂಂಬ ಒಂಂದುು ಗೆರೆ ಸಿಗುುವುದುು. B 
ಎಂಂಬ ಬಿಂಂದುುವಿಗೆ Trace on ನೀೀಡಿರಿ (Right click 
→ Trace on). ಈ ಬಿಂಂದುುವಿಗೆ Animation ನೀೀಡಿರಿ. 
(Right click → Animation On). B ಯ ಸಂಂಚಾರ 
ಪಥ ಯಾಾವುದುು?

2.5 ಸೆ.ಮೀ.

2.5 ಸೆ.ಮೀ.
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ಯಾಾವುದೇೇ ಗೆರೆಯನ್ನುು� ಲಂಂಬ ಸಮಭಾಾಜಕ ಎಳೆದುು ಅರ್ಧಧ ಮಾಾಡಬಹುುದುು.

ಇಲ್ಲಿಿ ತ್ರಿಿಜ್ಯಯದ ಎರಡುು ಮಡಿ ಉದ್ದದವಿರುುವ ಗೆರೆಯನ್ನುು� 
ಉಪಯೋೋಗಿಸಿ ಅಲ್ಲಲವೇೇ ವೃೃತ್ತತವನ್ನುು� ರಚಿಸಿರುುವುದುು.  
ತ್ರಿಿಜ್ಯಯದ ಎರಡುು ಮಡಿಯನ್ನುು� ವೃೃತ್ತತದ ವ್ಯಾಾ�ಸ (diameter) ಎಂಂದುು 
ಹೇೇಳುವರುು.

ಉದಾಾಹರಣೆಗೆ, ಈಗ ರಚಿಸಿರುುವ ವೃೃತ್ತತದ ತ್ರಿಿಜ್ಯಯ 2.25 
ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಮತ್ತುು� ವ್ಯಾಾ�ಸ 4.5 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಆಗಿದೆ.

ವೃೃತ್ತತಕೇಂ�ಂದ್ರರವನ್ನುು� ವೃೃತ್ತತದ ಯಾಾವುದೇೇ ಬಿಂಂದುುವಿನೊಂ�ಂದಿಗೆ  
ಜೋೋಡಿಸುುವ ಗೆರೆಯುು ತ್ರಿಿಜ್ಯಯವಲ್ಲಲವೇೇ; ವೃೃತ್ತತದ ತ್ರಿಿಜ್ಯಯವನ್ನುು� ಕೇಂ�ಂದ್ರರದ 
ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು ಭಾಾಗಕ್ಕೆೆ ಮುಂಂ�ದುುವರಿಸಿ, ವೃೃತ್ತತದೊಂ�ಂದಿಗೆ ಪುನ: 
ಸಂಂಧಿಸುುವಂಂತೆ ಮಾಾಡಿದಾಾಗ ಸಿಗುುವ ಗೆರೆಯನ್ನುು� ವ್ಯಾಾ�ಸ ಎಂಂದುು ಹೇೇಳುವರುು.

ಆಗ, ವ್ಯಾಾ�ಸ ಎಂಂಬುುದನ್ನುು� ಹೀೀಗೆಯೂೂ ಹೇೇಳಬಹುುದುು: ವೃೃತ್ತತದ ಎರಡುು ಬಿಂಂದುುಗಳನ್ನುು� 
ಜೋೋಡಿಸುುವ ಹಾಾಗೂ� ವೃೃತ್ತತ ಕೇಂ�ಂದ್ರರದ ಮೂೂಲಕ ಹಾಾದುುಹೋ�ೋಗುುವ ಒಂಂದುು ಗೆರೆಯುು 
ವ್ಯಾಾ�ಸವಾಾಗಿದೆ.
ಒಂಂದುು ವೃೃತ್ತತದ ಯಾಾವುದೇೇ ಎರಡುು ಬಿಂಂದುುಗಳನ್ನುು� ಜೋೋಡಿಸುುವ ಗೆರೆಗಳನ್ನುು� 
ಸಾಾಮಾಾನ್ಯಯವಾಾಗಿ ಜ್ಯಾಾ (chord) ಎಂಂದುು ಹೇೇಳುವರುು.
ಆಗ ವೃೃತ್ತತಕೇಂ�ಂದ್ರರದ ಮೂೂಲಕ ಹಾಾದುುಹೋ�ೋಗುುವ ಜ್ಯಾಾಗಳು ವ್ಯಾಾ�ಸಗಳಾಾಗಿವೆ.

ಯಾಾವುದೇೇ ಬಿಂಂದುು ಕೇಂ�ಂದ್ರರವಾಾಗಿ, 
ನಿರ್ದಿಿಷ್ಟಟ ತ್ರಿಿಜ್ಯಯವಿರುುವ ಒಂಂದುು ವೃೃತ್ತತವನ್ನುು� 
ಜಿಯೋೋಜಿಬ್ರರದಲ್ಲಿಿ ರಚಿಸಲುು Circle : 

Centre & Radius ಉಪಯೋೋಗಿಸಿ ಬಿಂಂದುುವಿನಲ್ಲಿಿ 
ಕ್ಲಿಿಕ್ ಮಾಾಡುುವಾಾಗ ಸಿಗುುವ ವಿಂಂಡೋ�ೋದಲ್ಲಿಿ 
ತ್ರಿಿಜ್ಯಯವನ್ನುು� ನೀೀಡಿದರೆ ಸಾಾಕುು. ಯಾಾವುದೇೇ ಬಿಂಂದುು 
ಕೇಂ�ಂದ್ರರವಾಾಗಿ ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು ಬಿಂಂದುುವಿನ ಮೂೂಲಕ 
ಹಾಾದುು ಹೋ�ೋಗುುವ ವೃೃತ್ತತವನ್ನುು� ರಚಿಸಲುು Circle 
with Centre through Point ಉಪಯೋೋಗಿಸಿ 
ಬಿಂಂದುುಗಳಲ್ಲಿಿ ಕ್ರರಮವಾಾಗಿ ಕ್ಲಿಿಕ್ ಮಾಾಡಿದರೆ ಸಾಾಕುು.

ವೃೃತ್ತತ ಚಿತ್ರರಗಳು
A ಎಂಂಬ ಬಿಂಂದುು 

ಕೇಂ�ಂದ್ರರವಾಾಗಿ ತ್ರಿಿಜ್ಯಯ 3 ಆಗಿರುುವ 
ಒಂಂದುು ವೃೃತ್ತತವನ್ನುು� ರಚಿಸಿ 
ವೃೃತ್ತತದಲ್ಲಿ ಿB, C ಎಂಂಬೀೀ ಎರಡುು 
ಬಿಂಂದುುಗಳನ್ನುು� ಗುುರುುತಿಸಿರಿ. C 
ಕೇಂ�ಂದ್ರರವಾಾಗಿ B ಯ ಮೂೂಲಕ 
ಹಾಾದುು ಹೋ�ೋಗುುವ ಒಂಂದುು 
ವೃೃತ್ತತವನ್ನುು� ರಚಿಸಿರಿ. ಈ ವೃೃತ್ತತಕ್ಕೆ ೆ 
ಸೂ�ಕ್ತತವಾಾದ ಒಂಂದುು ಬಣ್ಣಣವನ್ನುು� 
ಆರಿಸಬಹುುದಾಾಗಿದೆ (Right 
click → Object Properties 
→ Color). ವೃೃತ್ತತಕ್ಕೆ ೆ Trace On 
ನೀೀಡಿರಿ. C ಎಂಂಬ ಬಿಂಂದುುವಿಗೆ 
Animation ಕೊ�ಟ್ಟುು� ನೋ�ೋಡಿರಿ.

4.5 ಸೆ.ಮೀ. 2.25 ಸೆ.ಮೀ. 2.25 ಸೆ.ಮೀ. 2.25 ಸೆ.ಮೀ. 2.25 ಸೆ.ಮೀ.

ತ್ರಿಜ್್ಯ


ವ್್ಯಯಾಸ
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ಚಿತ್ರರದಿಂಂದ ಒಂಂದುು ವಿಚಾರ ಕೂ�ಡ ಸ್ಪಪಷ್ಟಟವಾಾಗುುವುದುು: ವೃೃತ್ತತದಲ್ಲಿಿ 
ಅತಿ ಉದ್ದದದ ಜ್ಯಾಾವು ವ್ಯಾಾ�ಸವಾಾಗಿರುುವುದುು.

ಹಾಾಗಾಾದರೆ ವೃೃತ್ತತದ ವ್ಯಾಾ�ಸ ಎಂಂಬುುದನ್ನುು� ಹೇೇಗೆಲ್ಲಲ ಹೇೇಳಬಹುುದುು?

ಒಂಂದುು ವೃೃತ್ತತದ ವ್ಯಾಾ�ಸವು

	 •	 ತ್ರಿಿಜ್ಯಯದ ಎರಡುು ಮಡಿ ಆಗಿದೆ

	 •	 ವೃೃತ್ತತಕೇಂ�ಂದ್ರರದ ಮೂೂಲಕ ಹಾಾದುು ಹೋ�ೋಗುುವ ಜ್ಯಾಾ ಆಗಿದೆ

	 •	 ವೃೃತ್ತತದ ಅತಿ ಉದ್ದದದ ಜ್ಯಾಾ ಆಗಿದೆ

(1)	 ತ್ರಿಿಜ್ಯಯ 2.75 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಆಗಿರುುವ ವೃೃತ್ತತವನ್ನುು� ರಚಿಸಿರಿ.

(2) 	ಈ ಕೆಳಗಿನ ಚಿತ್ರರಗಳನ್ನುು� ರಚಿಸಿರಿ.

A ಎಂಂಬ ಬಿಂಂದುು ಕೇಂ�ಂದ್ರರವಾಾಗಿ ತ್ರಿಿಜ್ಯಯ 3 
ಆಗಿರುುವ ಒಂಂದುು ವೃೃತ್ತತವನ್ನುು� ರಚಿಸಿ, 

ವೃೃತ್ತತದಲ್ಲಿಿ B, C ಎಂಂಬೀೀ ಎರಡುು ಬಿಂಂದುುಗಳನ್ನುು� 
ಗುುರುುತಿಸಿರಿ. Segment ಉಪಯೋೋಗಿಸಿ B, C 

ಬಿಂಂದುುಗಳನ್ನುು� ಜೋೋಡಿಸಿ ಜ್ಯಾಾವನ್ನುು� ಎಳೆಯಿರಿ. 
Distance or Length ಉಪಯೋೋಗಿಸಿ ಈ ಗೆರೆಯಲ್ಲಿಿ 
ಕ್ಲಿಿಕ್ ಮಾಾಡಿ ಜ್ಯಾಾದ ಉದ್ದದವನ್ನುು� ಗುುರುುತಿಸಿರಿ. C 

ಯ ಸ್ಥಾಾ�ನವನ್ನುು� ವೃೃತ್ತತದ ಮೂೂಲಕ ಬದಲಾಾಯಿಸಿ 
ನೋ�ೋಡಿರಿ. ಜ್ಯಾಾದ ಅತಿ ಹೆಚ್ಚಿಿನ ಉದ್ದದ ಎಷ್ಟುು�? 
ಯಾಾವಾಾಗ ಜ್ಯಾಾಕ್ಕೆ ೆ ಅತಿ ಹೆಚ್ಚಿಿನ ಉದ್ದದ ಲಭಿಸುುವುದುು?

ಜ್ಯಾ

ವ್್ಯಯಾಸ

ಜ್ಯಾ


6 ಸೆ.ಮೀ.

6 
ಸೆ.

ಮೀ
.

4.5 ಸೆ.ಮೀ.

4.
5 
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ಜ್ಯಾಾಗಳು

ಒಂಂದುು ಜ್ಯಾಾದ ಎರಡುು ತುುದಿಗಳನ್ನುು� ವೃೃತ್ತತಕೇಂ�ಂದ್ರರದೊಂ�ಂದಿಗೆ ಜೋೋಡಿಸಿದಾಾಗ ಒಂಂದುು ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನವು ಸಿಗುುವುದಲ್ಲಲವೇೇ:

ಈ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ಒಂಂದುು ಭುುಜವು ಜ್ಯಾಾವೇೇ ಆಗಿದೆ, ಉಳಿದ ಎರಡುು ಭುುಜಗಳು ವೃೃತ್ತತದ ತ್ರಿಿಜ್ಯಯಗಳಾಾಗಿರುುವುದರಿಂಂದ, 
ಅವುಗಳು ಸಮಾಾನವೂ ಆಗಿವೆ.

ಅಂಂದರೆ, ಇದೊಂ�ಂದುು ಸಮಪಾಾರ್ಶ್ವವ� ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನವಾಾಗಿದೆ. ಯಾಾವುದೇೇ ಸಮಪಾಾರ್ಶ್ವವ� ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದಲಿ್ಲಿ , ಸಮಾಾನ ಭುುಜಗಳು 
ಸಂಂಧಿಸುುವ ಮೂೂಲೆಯಿಂಂದ ವಿರುುದ್ಧಧ ಭುುಜಕ್ಕಿಿರುುವ ಲಂಂಬವು ಈ ಭುುಜವನ್ನುು� ಸಮಭಾಾಗ  ಮಾಾಡುುತ್ತತದೆ ಎಂಂದುು ಸಮಾಾನ 
ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳು ಎಂಂಬ ಪಾಾಠದಲ್ಲಿಿ ನೋ�ೋಡಿರುುವಿರಲ್ಲಲವೇೇ (ಸಮಪಾಾರ್ಶ್ವವ� ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳು ಎಂಂಬ ಭಾಾಗ).

ಇಲ್ಲಿಿ ಸಮಾಾನ ಭುುಜಗಳು ಸಂಂಧಿಸುುವ ಮೂೂಲೆಯುು ವೃೃತ್ತತಕೇಂ�ಂದ್ರರವಾಾಗಿದೆ; ವಿರುುದ್ಧಧ ಭುುಜವು ಜ್ಯಾಾ ಆಗಿದೆ. ಆಗ ಮೇೇಲೆ 
ಹೇೇಳಿದ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನ ತತ್ವವವನ್ನುು� , ಒಂಂದುು ವೃೃತ್ತತ ತತ್ವವವಾಾಗಿ ಹೀೀಗೆ ಹೇೇಳಬಹುುದುು:

ವೃೃತ್ತತ ಕೇಂ�ಂದ್ರರದಿಂಂದ ಜ್ಯಾಾಕ್ಕಿಿರುುವ ಲಂಂಬವು, ಜ್ಯಾಾವನ್ನುು� ಸಮಭಾಾಗ ಮಾಾಡುುವುದುು.

ಸಮಾಾನ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳು ಎಂಂಬ ಪಾಾಠದ ಸಮಪಾಾರ್ಶ್ವವ� ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳು ಎಂಂಬ ಭಾಾಗದಲ್ಲಿಿ ಹೇೇಳಿರುುವಂಂತೆ ಈ ವಿಚಾರವನ್ನೇೇ� 
ಇನ್ನೂ�ೂ ಎರಡುು ರೀೀತಿಗಳಲ್ಲಿಿ ಹೇೇಳಬಹುುದುು:
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	 •	 ಜ್ಯಾಾದ ಮಧ್ಯಯಬಿಂಂದುು ಮತ್ತುು� ವೃೃತ್ತತಕೇಂ�ಂದ್ರರವನ್ನುು� ಜೋೋಡಿಸುುವ ಗೆರೆಯುು, ಜ್ಯಾಾದ ಲಂಂಬಸಮಭಾಾಜಕವಾಾಗಿದೆ.
	 •	 ಜ್ಯಾಾದ ಲಂಂಬಸಮಭಾಾಜಕವು, ವೃೃತ್ತತಕೇಂ�ಂದ್ರರದ ಮೂೂಲಕ ಹಾಾದುು ಹೋ�ೋಗುುವುದುು.

ಇದನ್ನುು� ಉಪಯೋೋಗಿಸಿ ಒಂಂದುು ವೃೃತ್ತತದ ಕೇಂ�ಂದ್ರರವನ್ನುು� ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿಯಬಹುುದುು. ಒಂಂದುು ಬಳೆಯನ್ನೋ�ೋ�, ವೃೃತ್ತಾಾ�ಕಾಾರದ 
ಒಂಂದುು ಚಿಕ್ಕಕ ಪಾಾತ್ರೆೆಯನ್ನೋ�ೋ� ಉಪಯೋೋಗಿಸಿಕೊಂ�ಂಡುು ವೃೃತ್ತತವನ್ನುು� ರಚಿಸುುವ:

ಇದರ ಕೇಂ�ಂದ್ರರವು ಯಾಾವುದೇೇ ಜ್ಯಾಾದ ಲಂಂಬಸಮಭಾಾಜಕದಲ್ಲಿಿರುುವುದಲ್ಲಲವೇೇ. ಹಾಾಗಾಾದರೆ ಮೊದಲುು ಇದರ ಒಂಂದುು 
ಜ್ಯಾಾ ಮತ್ತುು� ಅದರ ಲಂಂಬಸಮಭಾಾಜಕವನ್ನುು� ಎಳೆಯುುವ.

ಈ ಲಂಂಬಸಮಭಾಾಜಕವು ವೃೃತ್ತತಕೇಂ�ಂದ್ರರದ ಮೂೂಲಕ ಹಾಾದುುಹೋ�ೋಗುುವುದಲ್ಲಲವೇೇ. ಅಂಂದರೆ ವೃೃತ್ತತದ ಹೊೊರಗಿರುುವ ಅದರ 
ಭಾಾಗವನ್ನುು� ಒರೆಸಿ ತೆಗೆದರೆ, ಕೇಂ�ಂದ್ರರದ ಮೂೂಲಕ ಹಾಾದುು ಹೋ�ೋಗುುವ ಜ್ಯಾಾ ಸಿಗುುವುದುು: ಅಂಂದರೆ ವ್ಯಾಾ�ಸ ಸಿಗುುವುದುು. 
ಇನ್ನುು� ಈ ವ್ಯಾಾ�ಸದ ಮಧ್ಯಯ ಬಿಂಂದುುವಾಾಗಿ ಕೇಂ�ಂದ್ರರವನ್ನುು� ಗುುರುುತಿಸಬಹುುದಲ್ಲಲವೇೇ:

A ಕೇಂ�ಂದ್ರರವಾಾಗಿ ಒಂಂದುು ವೃೃತ್ತತವನ್ನುು� ರಚಿಸಿ 
ಅದರಲ್ಲಿ ಿBC ಎಂಂಬ ಜ್ಯಾಾವನ್ನುು� ಎಳೆಯಬೇೇಕುು. 
Perpendicular Bisector ಉಪಯೋೋಗಿಸಿ 

ಜ್ಯಾಾದ ಲಂಂಬಸಮಭಾಾಜಕವನ್ನುು� ಎಳೆಯಿರಿ. ಇದುು 
ವೃೃತ್ತತಕೇಂ�ಂದ್ರರದ ಮೂೂಲಕ ಹಾಾದುು ಹೋ�ೋಗುುವುದೇೇ?  
B, C ಎಂಂಬೀೀ ಬಿಂಂದುುಗಳ ಸ್ಥಾಾ�ನಗಳನ್ನುು� ಬದಲಾಾಯಿಸಿ 
ನೋ�ೋಡಿರಿ.
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ಇನ್ನುು� ವೃೃತ್ತತದ ಒಂಂದುು ಭಾಾಗ ಮಾಾತ್ರರ (ಉದಾಾಹರಣೆಗೆ, ಒಂಂದುು ಬಳೆಯ ತುಂ�ಂಡುು) ಸಿಕ್ಕಿಿದರೂ�, ಇದೇೇ ರೀೀತಿಯಲ್ಲಿಿ ವೃೃತ್ತತ 
ಕೇಂ�ಂದ್ರರವನ್ನೂ�ೂ ಆ ಮೂೂಲಕ ಇಡೀೀ ವೃೃತ್ತತವನ್ನೂ�ೂ ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿಯಬಹುುದುು. ಮೊದಲುು ಈ ತುಂ�ಂಡಿನಲ್ಲಿಿ ಎರಡುು ಜ್ಯಾಾಗಳನ್ನುು� 
ಎಳೆಯುುವ:

ವೃೃತ್ತತಕೇಂ�ಂದ್ರರವು ಈ ಎರಡುು ಜ್ಯಾಾಗಳ ಲಂಂಬಸಮಭಾಾಜಕಗಳಲ್ಲಿಿ ಆಗಿರಬೇೇಕುು; ಅಂಂದರೆ ಇವುಗಳು ಸಂಂಧಿಸುುವ 
ಬಿಂಂದುುವಾಾಗಿದೆ ವೃೃತ್ತತ ಕೇಂ�ಂದ್ರರ:

(1) 	ಚಿತ್ರರದಲ್ಲಿಿ ಅಡ್ಡಡಕ್ಕಿಿರುುವ ಗೆರೆಯುು ವೃೃತ್ತತಕೇಂ�ಂದ್ರರಗಳನ್ನುು� ಜೋೋಡಿಸಿರುುವುದುು ಮತ್ತುು� ನೀೀಟಕ್ಕಿಿರುುವ 
ಗೆರೆಯುು ವೃೃತ್ತತಗಳು ಪರಸ್ಪಪರ ಸಂಂಧಿಸುುವ ಬಿಂಂದುುಗಳನ್ನುು� ಜೋೋಡಿಸಿರುುವುದಾಾಗಿದೆ.

ಈ ಕೆಳಗೆ ನೀೀಡಿರುುವ ಹೇೇಳಿಕೆಗಳ ಕಾಾರಣವನ್ನುು� ಬರೆಯಿರಿ:

	 (i)	 ನೀೀಟಕ್ಕಿಿರುುವ ಗೆರೆಯ ಲಂಂಬಸಮಭಾಾಜಕವು ಎರಡೂೂ ವೃೃತ್ತತಗಳ ಕೇಂ�ಂದ್ರರಗಳ ಮೂೂಲಕ 
ಹಾಾದುುಹೋ�ೋಗುುವುದುು.

	 (ii)	ಅಡ್ಡಡಕ್ಕಿಿರುುವ ಗೆರೆಯುು ನೀೀಟಕ್ಕಿಿರುುವ ಗೆರೆಯ ಲಂಂಬಸಮಭಾಾಜಕವಾಾಗಿರುುವುದುು.

ಇದರಿಂಂದ ಸಿಗುುವ ಸಾಾಮಾಾನ್ಯಯ ತತ್ವವವೇೇನುು?
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ಸಮಾಾನ ಜ್ಯಾಾಗಳು

ವೃೃತ್ತತಕೇಂ�ಂದ್ರರದ ಮೂೂಲಕ ಹಾಾದುು ಹೋ�ೋಗುುವ ಜ್ಯಾಾಗಳಾಾಗಿವೆ ವ್ಯಾಾ�ಸಗಳು; ಒಂಂದುು ವೃೃತ್ತತದಲ್ಲಿಿ ಅತಿ ಹೆಚ್ಚುು� ಉದ್ದದವಿರುುವ  
ಜ್ಯಾಾಗಳು ವ್ಯಾಾ�ಸಗಳೇೇ ಆಗಿವೆ.

ಕೇಂ�ಂದ್ರರದಿಂಂದ ದೂೂರ ಸರಿದಂಂತೆ ಜ್ಯಾಾದ ಉದ್ದದವು ಕಡಿಮೆಯಾಾಗುುವುದುು:

(2)	 ಒಂಂದೇೇ  ಕೇಂ�ಂದ್ರರವಾಾಗಿರುುವ ಎರಡುು ವೃೃತ್ತತಗಳನ್ನೂ�ೂ ಒಂಂದುು ಗೆರೆಯನ್ನೂ�ೂ ಚಿತ್ರರದಲ್ಲಿಿ ನೀೀಡಲಾಾಗಿದೆ:

	 	 ಗೆರೆಯ ಎರಡೂೂ ಬದಿಗಳಲ್ಲಿಿ ವೃೃತ್ತತಗಳ ಎಡೆಯಲ್ಲಿಿರುುವ ಭಾಾಗಗಳಿಗೆ 
ಸಮಾಾನ ಉದ್ದದವಿರುುವುದುು ಎಂಂದುು ಸಾಾಧಿಸಿರಿ.

(3) 	ಒಂಂದುು ಚೌಕವನ್ನೂ�ೂ ಅದರ ನಾಾಲ್ಕುು � ಮೂೂಲೆಗಳ ಮೂೂಲಕ ಹಾಾದುು ಹೋ�ೋಗುುವ ವೃೃತ್ತತವನ್ನೂ�ೂ ರಚಿಸಿರಿ. ಚೌಕದ 
ಭುುಜಗಳಿಗೆ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರವಾಾಗಿರುುವ ವ್ಯಾಾ�ಸಗಳು ವೃೃತ್ತತವನ್ನುು� ಸಂಂಧಿಸುುವ ಬಿಂಂದುುಗಳನ್ನೂ�ೂ , ಚೌಕದ 
ಮೂೂಲೆಗಳನ್ನೂ�ೂ ಜೋೋಡಿಸಿ ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು ಬಹುುಭುುಜವನ್ನುು� ರಚಿಸಿರಿ.

	 ಇದೊಂ�ಂದುು ಸಮಅಷ್ಟಟಭುುಜವಾಾಗಿದೆಯೆಂಂದುು ಸಾಾಧಿಸಿರಿ.
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ಚಿತ್ರರದಲ್ಲಿಿರುುವಂಂತೆ ಜ್ಯಾಾಗಳು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರವಾಾಗಿ ಚಲಿಸಿದರೂ� ಓರೆಯಾಾಗಿ ಚಲಿಸಿದರೂ� ಕೇಂ�ಂದ್ರರದಿಂಂದ ಸಮಾಾನ 
ದೂೂರದಲ್ಲಿಿರುುವ ಜ್ಯಾಾಗಳ ಉದ್ದದಗಳು ಸಮಾಾನವಾಾಗಿವೆ ಎಂಂದುು 
ಕಂ�ಡುು ಬರುುವುದಿಲ್ಲಲವೇೇ?
ಇದನ್ನುು� ಹೇೇಗೆ ಖಚಿತಪಡಿಸಬಹುುದುು?
ಈ ಚಿತ್ರರವನ್ನುು� ನೋ�ೋಡಿರಿ:

ವೃೃತ್ತತಕೇಂ�ಂದ್ರರದಿಂಂದ ಸಮಾಾನ ಲಂಂಬದೂೂರದಲ್ಲಿಿರುುವ ಎರಡುು 
ಜ್ಯಾಾಗಳನ್ನುು� ಕೊ�ಡಲಾಾಗಿದೆ. ಇವೆರಡರ ಉದ್ದದ ಸಮಾಾನವೆಂಂದುು 
ತೋ�ೋರಿಸಲುು ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದರ ಒಂಂದುು ತುುದಿಯನ್ನುು� 
ವೃೃತ್ತತಕೇಂ�ಂದ್ರರದೊಂ�ಂದಿಗೆ ಜೋೋಡಿಸಿರಿ:

ಈಗ ಲಭಿಸಿದ ಎರಡುು ಲಂಂಬಕೋ�ೋನ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳ ಕರ್ಣಣಗಳು, ವೃೃತ್ತತದ ತ್ರಿಿಜ್ಯಯಗಳಾಾಗಿರುುವುದರಿಂಂದ ಸಮಾಾನವಾಾಗಿವೆ; 
ಒಂಂದುು ಜೊತೆ ಲಂಂಬಭುುಜಗಳು ಜ್ಯಾಾಗಳಿಗಿರುುವ ಸಮಾಾನ ಲಂಂಬಗಳಾಾಗಿವೆ. ಆಗ ಪೈೈಥಾಾಗರಸನ ಸಿದ್ಧಾಂ�ಂ�ತದ ಪ್ರರಕಾಾರ, 
ಮೂೂರನೇೇ ಭುುಜಗಳೂ ಸಮಾಾನವಾಾಗಿರುುವುದುು.

ಕೇಂ�ಂದ್ರರದಿಂಂದಿರುುವ ಲಂಂಬವು ಜ್ಯಾಾಗಳನ್ನುು� ತುಂ�ಂಡರಿಸಿದ ಕಾಾರಣದಿಂಂದ ಈ ಮೂೂರನೇೇ ಭುುಜಗಳು ಜ್ಯಾಾಗಳ  
ಅರ್ಧಧವಾಾಗಿವೆ; ಹಾಾಗೆ ಜ್ಯಾಾಗಳ ಅರ್ಧಧಗಳು ಸಮಾಾನವೆಂಂದುು ತಿಳಿಯುುವುದುು. ಜ್ಯಾಾಗಳೂ ಸಮಾಾನವೆಂಂದುು ತಿಳಿಯುುವುದುು.

ವೃೃತ್ತತಕೇಂ�ಂದ್ರರದಿಂಂದ ಸಮಾಾನ ದೂೂರದಲ್ಲಿಿರುುವ ಜ್ಯಾಾಗಳಿಗೆ ಸಮಾಾನ ಉದ್ದದವಿರುುವುದುು.

ಇದನ್ನುು� ತಿರುುಗಿಸಿ ಹೇೇಳಿದರೆ ಸರಿಯಾಾಗುುವುದೇೇ?

ಅಂಂದರೆ, ಒಂಂದುು ವೃೃತ್ತತದಲ್ಲಿಿರುುವ ಸಮಾಾನ ಉದ್ದದದ ಎರಡುು ಜ್ಯಾಾಗಳು, ವೃೃತ್ತತಕೇಂ�ಂದ್ರರದಿಂಂದ ಸಮಾಾನ ದೂೂರದಲ್ಲಿಿ 
ಇರುುವುದೇೇ?

ಜಿಯೋೋಜಿಬ್ರರದಲ್ಲಿಿ ಒಂಂದುು ವೃೃತ್ತತವನ್ನುು� 
ರಚಿಸಿ ಅದರಲ್ಲಿಿ ಎರಡುು ಬಿಂಂದುುಗಳನ್ನುು� 
ಗುುರುುತಿಸಿರಿ. ಈ ಬಿಂಂದುುಗಳನ್ನುು� ಜೋೋಡಿಸಿ 

ಒಂಂದುು ಜ್ಯಾಾವನ್ನುು� ಎಳೆಯಿರಿ. ಈ ಜ್ಯಾಾದ ಮಧ್ಯಯ 
ಬಿಂಂದುುವನ್ನುು� ಗುುರುುತಿಸಿರಿ. ಜ್ಯಾಾದ ತುುದಿ ಬಿಂಂದುುಗಳಿಗೆ  

Animation ನೀೀಡಿರಿ. ಜ್ಯಾಾದ ಮಧ್ಯಯಬಿಂಂದುುವಿಗೆ Trace 
On ನೀೀಡಿರಿ. ಇದುು ಸಂಂಚರಿಸುುವ ದಾಾರಿ ಯಾಾವುದುು? 
ಯಾಾಕೆ ಹೀೀಗೆ ಸಂಂಚರಿಸುುವುದುು? ಜ್ಯಾಾಕ್ಕೆ  ೆ Trace On 
ನೀೀಡಿ ನೋ�ೋಡಿರಿ. ಜ್ಯಾಾಕ್ಕೆ ೆ ಬಣ್ಣಣವನ್ನುು� ನೀೀಡಿ ಚಿತ್ರರವನ್ನುು�  
ಅಂಂದಗೊ�ಳಿಸಬಹುುದುು. 
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ಇನ್ನುು� ಮೊದಲುು ನೋ�ೋಡಿದ ಮೂೂರುು ಚಿತ್ರರಗಳಲ್ಲಿಿ ಎರಡನೇೇ ಚಿತ್ರರವನ್ನುು� ನೋ�ೋಡಿರಿ. ಒಂಂದುು ಬಿಂಂದುುವಿನ ಮೂೂಲಕ 
ಎಳೆಯುುವ ಜ್ಯಾಾಗಳಲಿ್ಲಿ , ಆ ಬಿಂಂದುುವಿನ ಮೂೂಲಕ ಇರುುವ ವ್ಯಾಾ�ಸದೊಂ�ಂದಿಗೆ ಉಂಂಟುುಮಾಾಡುುವ ಕೋ�ೋನವು 
ಬದಲಾಾಗುುವುದಕ್ಕಕನುುಸರಿಸಿ ಉದ್ದದವೂ  ಬದಲಾಾಗುುವುದಿಲ್ಲಲವೇೇ?

ವ್ಯಾಾ�ಸದ ಎರಡುು ಬದಿಗಳಲ್ಲಿಿ ಸಮಾಾನಕೋ�ೋನಗಳನ್ನುು� ಉಂಂಟುುಮಾಾಡುುವ  ಜ್ಯಾಾಗಳಿಗೆ ಸಮಾಾನ ಉದ್ದದವಿರುುವುದೇೇ?

ಈ ಚಿತ್ರರಗಳನ್ನುು� ನೋ�ೋಡಿರಿ. ವೃೃತ್ತತದಲ್ಲಿಿ ಒಂಂದುು ವ್ಯಾಾ�ಸವನ್ನುು� ಎಳೆದುು, ಅದರ ಎರಡೂೂ ಭಾಾಗಗಳಲ್ಲಿಿ 
ಸಮಾಾನಕೋ�ೋನವನ್ನುಂ�ಂ�ಟುು ಮಾಾಡುುವ ಜ್ಯಾಾಗಳನ್ನುು� ಎಳೆಯಲಾಾಗಿದೆ.

ಈ ಜ್ಯಾಾಗಳಿಗೆ ಸಮಾಾನ ಉದ್ದದವಿರುುವುದೇೇ ಎಂಂದುು ನೋ�ೋಡಲುು, ಕೇಂ�ಂದ್ರರದಿಂಂದ ಇವುಗಳೆರಡಕ್ಕೂ�ೂ ಲಂಂಬಗಳನ್ನುು� 
ಎಳೆಯುುವ:

ಹೀೀಗೆ ಲಭಿಸುುವ ಲಂಂಬಕೋ�ೋನ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳ ಎರಡುು ಕೋ�ೋನಗಳು ಸಮಾಾನವಾಾಗಿರುುವುದರಿಂಂದ, ಮೂೂರನೇೇ 
ಕೋ�ೋನಗಳು ಸಮಾಾನವಾಾಗಿರುುವುವು; ಇವುಗಳೆರಡರ ಕರ್ಣಣಗಳು ಒಂಂದೇೇ ಆಗಿದೆಯಲ್ಲಲವೇೇ. ಒಂಂದುು ಭುುಜವೂ ಅದರ 
ಎರಡುು ಕೋ�ೋನಗಳೂ ಸಮಾಾನವಾಾಗಿರುುವುದರಿಂಂದ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳ ಉಳಿದ ಭುುಜಗಳು ಸಮಾಾನವಾಾಗಿವೆ. (ಸಮಾಾನ 
ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳು ಎಂಂಬ ಪಾಾಠದ ಎರಡುು ಕೋ�ೋನಗಳು ಎಂಂಬ ಭಾಾಗ).

ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳ ಹಸಿರುು ಗೆರೆಗಳು ಜ್ಯಾಾಗಳ ಅರ್ಧಧವಾಾಗಿದೆಯಲ್ಲಲವೇೇ. ಇವುಗಳು ಸಮಾಾನವಾಾಗಿರುುವುದರಿಂಂದ ಜ್ಯಾಾಗಳೂ 
ಸಮಾಾನವಾಾಗಿರುುವುವು.
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ಬದಲಾಾಗಿ, ಒಂಂದುು ವ್ಯಾಾ�ಸದ ತುುದಿಯಿಂಂದ ಸಮಾಾನ ಉದ್ದದವಿರುುವ ಎರಡುು ಜ್ಯಾಾಗಳನ್ನೆೆಳೆದರೆ ಅವುಗಳು ವ್ಯಾಾ�ಸದೊಂ�ಂದಿಗೆ 
ಉಂಂಟುುಮಾಾಡುುವ ಕೋ�ೋನಗಳು ಸಮಾಾನವಾಾಗಿರುುವುದೇೇ? 

(1) 	ಒಂಂದುು ವೃೃತ್ತತದ ಸಮಾಾನ ಉದ್ದದವಿರುುವ ಜ್ಯಾಾಗಳೆಲ್ಲಾಾ� ಕೇಂ�ಂದ್ರರದಿಂಂದ ಸಮಾಾನ ದೂೂರದಲ್ಲಿಿರುುವುವೆಂಂದುು 
ಸಾಾಧಿಸಿರಿ.

(2) 	ಚಿತ್ರರದಲ್ಲಿಿ ವೃೃತ್ತತದ ಒಂಂದುು ವ್ಯಾಾ�ಸದ ತುುದಿಯಿಂಂದ ಸಮಾಾನ ಉದ್ದದವಿರುುವ ಎರಡುು ಜ್ಯಾಾಗಳನ್ನುು� 
ಎಳೆಯಲಾಾಗಿದೆ.

	 ಜ್ಯಾಾಗಳು ವ್ಯಾಾ�ಸದೊಂ�ಂದಿಗೆ ಉಂಂಟುುಮಾಾಡುುವ ಕೋ�ೋನಗಳು ಸಮಾಾನವಾಾಗಿವೆ ಎಂಂದುು ಸಾಾಧಿಸಿರಿ.

(3) 	ಚಿತ್ರರದಲ್ಲಿಿ ವೃೃತ್ತತದಲ್ಲಿಿರುುವ ಸಮಾಾನ ಉದ್ದದದ ಎರಡುು ಜ್ಯಾಾಗಳನ್ನುು� ಮುಂಂ�ದುುವರಿಸಿದಾಾಗ ಅವುಗಳು 
ಒಂಂದುು ಬಿಂಂದುುವಿನಲ್ಲಿಿ ಸಂಂಧಿಸುುವುವು:

	 ಸಂಂಧಿಸುುವ ಬಿಂಂದುು ಮತ್ತುು� ವೃೃತ್ತತಕೇಂ�ಂದ್ರರವನ್ನುು� ಜೋೋಡಿಸುುವ ಗೆರೆಯೊಂಂದಿಗೆ ಈ ಗೆರೆಗಳು ಸಮಾಾನ 
ಕೋ�ೋನವನ್ನುಂ�ಂ�ಟುು ಮಾಾಡುುವುದುು ಎಂಂದುು ಸಾಾಧಿಸಿರಿ.
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ಗೆರೆಗಳೂ ವೃೃತ್ತತಗಳೂ

ಒಂಂದುು ನಿರ್ದಿಿಷ್ಟಟ ಬಿಂಂದುುವಿನ ಮೂೂಲಕ ಹಾಾದುುಹೋ�ೋಗುುವಂಂತೆ ಹಲವಾಾರುು ಗೆರೆಗಳನ್ನುು� ಎಳೆಯಬಹುುದುು:

ಒಂಂದುು ನಿರ್ದಿಿಷ್ಟಟ ಬಿಂಂದುುವಿನ ಮೂೂಲಕ ಹಾಾದುುಹೋ�ೋಗುುವಂಂತೆ ಅನೇೇಕ ವೃೃತ್ತತಗಳನ್ನೂ�ೂ ಎಳೆಯಬಹುುದುು; ಯಾಾವುದೇೇ 
ಬಿಂಂದುು ಕೇಂ�ಂದ್ರರವಾಾಗಿ, ಈ ನಿರ್ದಿಿಷ್ಟಟ ಬಿಂಂದುುವಿಗಿರುುವ ದೂೂರವನ್ನುು� ತ್ರಿಿಜ್ಯಯವಾಾಗಿಯೂೂ ಎಳೆದರೆ ಸಾಾಕಾಾಗುುವುದಲ್ಲಲವೇೇ.

ಇನ್ನೂ�ೂ ಹೆಚ್ಚುು� ವೃೃತ್ತತಗಳನ್ನುು� ರಚಿಸಿ ಅಂಂದವಾಾದ ಚಿತ್ರರಗಳನ್ನುು� ರಚಿಸಬಹುುದುು:
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ಇನ್ನುು� ಎರಡುು ಬಿಂಂದುುಗಳನ್ನುು� ತೆಗೆದರೋ�ೋ? ಅವುಗಳನ್ನುು� ಜೋೋಡಿಸುುವ ಒಂಂದುು ಗೆರೆಯನ್ನುು� ಎಳೆಯಬಹುುದುು .ಈ 
ಬಿಂಂದುುಗಳ ಮೂೂಲಕ ಒಂಂದುು ವೃೃತ್ತತವನ್ನುು� ಎಳೆಯಲುು ಸಾಾಧ್ಯಯವೇೇ?

ನೋ�ೋಟುು ಪುಸ್ತತಕದಲ್ಲಿಿ ಎರಡುು ಬಿಂಂದುುಗಳನ್ನುು� ಗುುರುುತಿಸಿರಿ . ಅವುಗಳ ಮೂೂಲಕ ಹಾಾದುುಹೋ�ೋಗುುವ ಒಂಂದುು ವೃೃತ್ತತವನ್ನುು� 
ಎಳೆಯಬಹುುದೇೇ?

ಬಹಳ ಸುುಲಭವಾಾಗಿ ಹೀೀಗೆ ಮಾಾಡಬಹುುದುು: ಬಿಂಂದುುಗಳನ್ನುು� ಜೋೋಡಿಸುುವ ಗೆರೆಯುು ವ್ಯಾಾ�ಸವಾಾಗುುವಂಂತೆ ವೃೃತ್ತತವನ್ನುು� 
ರಚಿಸಬೇೇಕುು.

ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು ವೃೃತ್ತತವನ್ನುು� ಎಳೆಯಬಹುುದೇೇ?
ಅದರ ಕೇಂ�ಂದ್ರರ ಎಲ್ಲಿಿಯೂೂ ಆಗಬಹುುದೇೇ?  
ಈ ಬಿಂಂದುುಗಳು ವೃೃತ್ತತದಲ್ಲಿಿ ಇರಬೇೇಕಾಾದರೆ, ಅವುಗಳು ಕೇಂ�ಂದ್ರರದಿಂಂದ ಸಮಾಾನ 
ದೂೂರದಲ್ಲಿಿ ಇರಬೇೇಕಲ್ಲಲವೇೇ? 

ತಿರುುಗಿಸಿ ಹೇೇಳಿದರೆ, ಈ ಬಿಂಂದುುಗಳಿಂಂದ ಸಮಾಾನ ದೂೂರದಲ್ಲಿಿರುುವ ಒಂಂದುು 
ಬಿಂಂದುುವನ್ನುು� ತೆಗೆದರೆ, ಆ ಬಿಂಂದುುವು ಕೇಂ�ಂದ್ರರವಾಾಗುುವಂಂತೆ ಮತ್ತುು� ಆ ದೂೂರವು  
ತ್ರಿಿಜ್ಯಯವಾಾಗುುವಂಂತೆ ಎಳೆಯುುವ ವೃೃತ್ತತವು ಈ ಬಿಂಂದುುಗಳ ಮೂೂಲಕ ಹಾಾದುು ಹೋ�ೋಗುುವುದುು:

ಎರಡುು ಬಿಂಂದುುಗಳಿಂಂದ ಸಮಾಾನ ದೂೂರದಲ್ಲಿಿರುುವುದರಿಂಂದ, ಕೇಂ�ಂದ್ರರವು ಈ ಬಿಂಂದುುಗಳನ್ನುು� ಜೋೋಡಿಸುುವ ಗೆರೆಯ 
ಲಂಂಬಸಮಭಾಾಜಕದಲ್ಲಾಾ�ಗಿರಬೇೇಕುು. ಬದಲಾಾಗಿ, ಈ ಲಂಂಬಸಮಭಾಾಜಕದ ಯಾಾವುದೇೇ ಬಿಂಂದುು ಕೇಂ�ಂದ್ರರವಾಾಗುುವಂಂತೆ 
ಈ ಬಿಂಂದುುಗಳ ಮೂೂಲಕ ಹಾಾದುು ಹೋ�ೋಗುುವ ವೃೃತ್ತತವನ್ನುು� ಎಳೆಯಬಹುುದಲ್ಲಲವೇೇ.

AB ಎಂಂಬ ಒಂಂದುು ಗೆರೆ ಎಳೆದುು ಅದರ 
ಲಂಂಬಸಮಭಾಾಜಕವನ್ನುು� ಎಳೆಯಿರಿ. ಇದರಲ್ಲಿಿ 
C ಕೇಂ�ಂದ್ರರವಾಾಗಿ A ಯ ಮೂೂಲಕ ಹಾಾದುು 

ಹೋ�ೋಗುುವ ವೃೃತ್ತತವನ್ನುು� ಎಳೆಯಿರಿ. ವೃೃತ್ತತಕ್ಕೆ ೆ Trace On 
ನೀೀಡಿರಿ. C ಎಂಂಬ ಬಿಂಂದುುವಿಗೆ Animation ನೀೀಡಿ 
ನೋ�ೋಡಿರಿ.
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ಅಂಂದರೆ ಎರಡುು ನಿರ್ದಿಿಷ್ಟಟ ಬಿಂಂದುುಗಳ ಮೂೂಲಕ ಒಂಂದೇೇ ಒಂಂದುು ಗೆರೆಯನ್ನುು� ಮಾಾತ್ರರವೇೇ ಎಳೆಯಲುು ಸಾಾಧ್ಯಯವಿರುುವುದುು; 
ಆದರೆ ಅನೇೇಕ ವೃೃತ್ತತಗಳನ್ನುು� ಎಳೆಯಬಹುುದುು.
ಇನ್ನುು� ಮೂೂರುು ಬಿಂಂದುುಗಳನ್ನುು� ತೆಗೆದುುಕೊಂ�ಂಡರೋ�ೋ?
ಯಾಾವುದಾಾದರೂ� ಎರಡುು ಬಿಂಂದುುಗಳನ್ನುು� ಜೋೋಡಿಸುುವ ಗೆರೆಯಲ್ಲಿಿಯೇೇ ಮೂೂರನೇೇ ಬಿಂಂದುು ಇರುುವುದಾಾದರೆ, ಆ 
ಗೆರೆಯುು ಈ ಮೂೂರೂ� ಬಿಂಂದುುಗಳ ಮೂೂಲಕ ಹಾಾದುು ಹೋ�ೋಗುುವುದುು; ಅಲ್ಲಲದಿದ್ದದರೆ ಮೂೂರೂ� ಬಿಂಂದುುಗಳ ಮೂೂಲಕ 
ಹಾಾದುು ಹೋ�ೋಗುುವ ಗೆರೆಯನ್ನುು� ಎಳೆಯಲುು ಸಾಾಧ್ಯಯವಿಲ್ಲಲ:

ಯಾಾವುದಾಾದರೂ� ಮೂೂರುು ಬಿಂಂದುುಗಳ ಮೂೂಲಕ ಹಾಾದುುಹೋ�ೋಗುುವ ವೃೃತ್ತತವನ್ನುು� ರಚಿಸಲುು ಸಾಾಧ್ಯಯವಿದೆಯೇೇ?
ಬಿಂಂದುುಗಳು ಒಂಂದೇೇ ಗೆರೆಯಲ್ಲಿಿರುುವುದಾಾದರೆ ಸಾಾಧ್ಯಯವಿಲ್ಲಲ . ಅಲ್ಲಲದಿದ್ದದರೋ�ೋ?
ರಚಿಸಲುು ಪ್ರರಯತ್ನಿಿಸುುವ ಮೊದಲುು, ಸ್ವವಲ್ಪಪ ಯೋೋಚಿಸುುವ,  
(ಯೋೋಚಿಸಿದ ನಂಂತರವೇೇ ಕಾಾರ್ಯಯಪ್ರರವೃೃತ್ತತರಾಾಗುುವುದುು  ಎಂಂಬುುದುು ಗಣಿತದ 
ರೀೀತಿಯಾಾಗಿದೆ):
ಇದರಲ್ಲಿಿರುುವ ಯಾಾವುದೇೇ ಎರಡುು ಬಿಂಂದುುಗಳನ್ನುು� ಜೋೋಡಿಸುುವ ಗೆರೆಯ 
ಲಂಂಬಸಮಭಾಾಜಕದಲ್ಲಿಿರುುವ ಯಾಾವುದೇೇ ಬಿಂಂದುುವನ್ನುು� ಕೇಂ�ಂದ್ರರವಾಾಗಿ 
ತೆಗೆದುುಕೊಂ�ಂಡರೂ�, ಈ ಎರಡುು ಬಿಂಂದುುಗಳ ಮೂೂಲಕ ಹಾಾದುುಹೋ�ೋಗುುವ ಒಂಂದುು 
ವೃೃತ್ತತವನ್ನುು� ರಚಿಸಬಹುುದುು:
ಇದರಂಂತೆ ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು ಜೊತೆ ಬಿಂಂದುುಗಳನ್ನುು� ಜೋೋಡಿಸುುವ ಗೆರೆಯ 
ಲಂಂಬಸಮಭಾಾಜಕದಲ್ಲಿಿರುುವ ಯಾಾವುದೇೇ ಬಿಂಂದುುವನ್ನುು� ಕೇಂ�ಂದ್ರರವಾಾಗಿ 
ತೆಗೆದುುಕೊಂ�ಂಡರೂ� ಅವುಗಳ ಮೂೂಲಕ ಹಾಾದುುಹೋ�ೋಗುುವ ವೃೃತ್ತತವನ್ನುು�  
ರಚಿಸಬಹುುದುು:

ಮೊದಲುು ತೆಗೆದ ಒಂಂದುು ಜೊತೆ ಬಿಂಂದುುಗಳ ಮೂೂಲಕವಿರುುವ ವೃೃತ್ತತ ಸಿಗಲುು, ಕೇಂ�ಂದ್ರರವು  ಮೊದಲ   
ಲಂಂಬಸಮಭಾಾಜಕದಲ್ಲಿಿ ಇರಬೇೇಕುು. ಎರಡನೇೇ ಜೊತೆ ಬಿಂಂದುುಗಳ ಮೂೂಲಕವಿರುುವ ವೃೃತ್ತತ ಸಿಗಲುು, ಕೇಂ�ಂದ್ರರವು 
ಎರಡನೇೇ ಲಂಂಬಸಮಭಾಾಜಕದಲ್ಲಿಿ ಇರಬೇೇಕುು.

ಮೂೂರುು ಬಿಂಂದುುಗಳನ್ನುು� ಗುುರುುತಿಸಿ Circle 
through 3 Points ಉಪಯೋೋಗಿಸಿ 

ಅವುಗಳ ಮೂೂಲಕ ಹಾಾದುುಹೋ�ೋಗುುವ ವೃೃತ್ತತವನ್ನುು� 
ಎಳೆಯಬೇೇಕುು. ಬಿಂಂದುುಗಳ ಸ್ಥಾಾ�ನವನ್ನುು� ಬದಲಾಾಯಿಸಿ 
ನೋ�ೋಡಿರಿ. ಬಿಂಂದುುಗಳು ಒಂಂದೇೇ ಗೆರೆಯಲ್ಲಿಿರುುವು 
ದಾಾದರೆ ಏನಾಾಗುುವುದುು?
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ಎರಡೂೂ ಲಂಂಬಸಮಭಾಾಜಕಗಳಲ್ಲಿಿರುುವ ಸಾಾಮಾಾನ್ಯಯ ಬಿಂಂದುುವನ್ನುು� ತೆಗೆದರೋ�ೋ? 
ಅಂಂದರೆ, ಅವುಗಳು ಛೇೇದಿಸುುವ ಬಿಂಂದುು.

ಮೂೂರೂ� ಬಿಂಂದುುಗಳ ಮೂೂಲಕ ಹಾಾದುುಹೋ�ೋಗುುವ ವೃೃತ್ತತವನ್ನುು� 
ರಚಿಸಬಹುುದಲ್ಲಲವೇೇ.

ಯಾಾವುದೇೇ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ಮೂೂರೂ� ಮೂೂಲೆಗಳ ಮೂೂಲಕ ಹಾಾದುುಹೋ�ೋಗುುವ 
ಒಂಂದೇೇ ಒಂಂದುು ವೃೃತ್ತತವನ್ನುು� ರಚಿಸಬಹುುದುು.

ಈ ವೃೃತ್ತತವನ್ನುು� ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ಪರಿವೃೃತ್ತತ (circumcircle) ಎಂಂದುು ಹೇೇಳುವರುು. 
ಇಲ್ಲಿಿ ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು ವಿಚಾರವನ್ನುು� ಕಾಾಣಬಹುುದುು. ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ಕೆಳಭಾಾಗದ ಭುುಜ 
ಹಾಾಗೂ� ಎಡಭಾಾಗದ ಭುುಜಗಳ ಲಂಂಬಸಮಭಾಾಜಕಗಳನ್ನುು� ಎಳೆದುು ಪರಿವೃೃತ್ತತ 
ಕೇಂ�ಂದ್ರರವನ್ನುು� (circumcentre) ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿಯಲಾಾಗಿದೆ. ಬಲಭಾಾಗದಲ್ಲಿಿರುುವ 
ಭುುಜವೂ ಪರಿವೃೃತ್ತತದ ಜ್ಯಾಾ ಆಗಿರುುವುದರಿಂಂದ ಅದರ ಸಮಭಾಾಜಕವೂ ಪರಿವೃೃತ್ತತ 
ಕೇಂ�ಂದ್ರರದ ಮೂೂಲಕ ಹಾಾದುು ಹೋ�ೋಗುುವುದುು.

ಯಾಾವುದೇೇ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ಮೂೂರೂ� ಭುುಜಗಳ ಲಂಂಬಸಮಭಾಾಜಕಗಳು 
ಒಂಂದೇೇ ಬಿಂಂದುುವಿನಲ್ಲಿಿ ಸಂಂಗಮಿಸುುತ್ತತವೆ.

ಈ ಕೆಳಗೆ ಹೇೇಳಿರುುವ ಅಳತೆಗಳಿರುುವ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳನ್ನುು� ರಚಿಸಿ, 
ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದರ ಪರಿವೃೃತ್ತತವನ್ನುು� ರಚಿಸಿರಿ.

(i)	 ಎರಡುು ಭುುಜಗಳ ಉದ್ದದ 4 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್,  
5 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಮತ್ತುು� ಅವುಗಳು ಸೇೇರುುವ ಕೋ�ೋನ 60°.

(ii)	 ಎರಡುು ಭುುಜಗಳ ಉದ್ದದ 4 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್,  
5 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಮತ್ತುು� ಅವುಗಳು ಸೇೇರುುವ ಕೋ�ೋನ 120°.

(iii)	ಎರಡುು ಭುುಜಗಳ ಉದ್ದದ 4 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್,  
5 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಮತ್ತುು� ಅವುಗಳು ಸೇೇರುುವ ಕೋ�ೋನ 90°.

	 (ಪರಿವೃೃತ್ತತ ಕೇಂ�ಂದ್ರರದ ಸ್ಥಾಾ�ನ ಬದಲಾಾಗುುವುದನ್ನುು� ಗಮನಿಸಿರಿ).

ಒಂಂದೇೇ ಗೆರೆಯಲ್ಲಿಿ ಅಲ್ಲಲದ ಯಾಾವುದೇೇ ಮೂೂರುು ಬಿಂಂದುುಗಳ ಮೂೂಲಕ 
ಹಾಾದುುಹೋ�ೋಗುುವ ಒಂಂದೇೇ ಒಂಂದುು  ವೃೃತ್ತತವನ್ನುು� ರಚಿಸಬಹುುದುು.

ಬಾಾಕಿ ಇರುುವ ಒಂಂದುು ಜೊತೆ ಬಿಂಂದುುಗಳನ್ನುು� ಜೋೋಡಿಸಿದಾಾಗ ಒಂಂದುು ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನವು 
ಸಿಗುುವುದುು; ವೃೃತ್ತತವು ಅದರ ಮೂೂರುು ಮೂೂಲೆಗಳ ಮೂೂಲಕ ಹಾಾದುುಹೋ�ೋಗುುವುದುು:

ಆಗ ಮೇೇಲೆ ಹೇೇಳಿದ ವಿಚಾರವನ್ನುು� ಹೀೀಗೆ ಬರೆಯಬಹುುದುು:

ಒಂಂದುು ವೃೃತ್ತತವನ್ನುು� ರಚಿಸಿ, 
ಅದರಲ್ಲಿ ಿ BC ಎಂಂಬ 
ಜ್ಯಾಾವನ್ನುು� ಎಳೆಯಿರಿ. B 

ಎಂಂಬ ಬಿಂಂದುುವಿನಲ್ಲಿಿ Right Click 
ಮಾಾಡಿ Object Properties ನ 
Algebra ಎಂಂಬಲ್ಲಿಿ Speed 3 ಎಂಂದುು 
ನೀೀಡಿರಿ. ಇದೇೇ ರೀೀತಿಯಲ್ಲಿ ಿ C ಎಂಂಬ 
ಬಿಂಂದುುವಿಗೆ Speed 6 ಎಂಂದುು ನೀೀಡಿರಿ. 
ಜ್ಯಾಾಕ್ಕೆ  ೆ Trace On ನೀೀಡಿದ ಬಳಿಕ 
ಅಗ್ರರಬಿಂಂದುುಗಳಿಗೆ Animation ನೀೀಡಿರಿ.

ಬಿಂಂದುುಗಳಿಗೆ Speed 2 ಎಂಂದೂೂ 6 
ಎಂಂದೂೂ ಕೊ�ಟ್ಟುು� ನೋ�ೋಡಿರಿ. ಚಿತ್ರರದಲ್ಲಿಿ 
ಯಾಾವ ಬದಲಾಾವಣೆ ಉಂಂಟಾಗುುತ್ತತದೆ? 
ಬೇೇರೆ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳನ್ನುು� ಕೊ�ಟ್ಟುು� ನೋ�ೋಡಿರಿ.



ಆರಂಂಭದ ರೂ�ಪಗಳು

ಕೆಲವು ಭಿನ್ನನರಾಾಶಿ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳ ದಶಮಾಂಂ�ಶ ರೂ�ಪಗಳನ್ನುು� ಏಳನೇೇ ತರಗತಿಯಲ್ಲಿಿ ನೋ�ೋಡಿದ್ದೇೇ�ವಲ್ಲಲವೇೇ. (ದಶಮಾಂಂ�ಶ 
ರೀೀತಿಗಳು ಎಂಂಬ ಪಾಾಠದ ಭಿನ್ನನರಾಾಶಿಯೂೂ ದಶಮಾಂಂ�ಶವೂ ಎಂಂಬ ಭಾಾಗ). ಉದಾಾಹರಣೆಗೆ,

	
10

3 	 =	0.3

	
100

29 	 =	0.29

	
1000

347 	 =	0.347

ಎಂಂದೆಲ್ಲಾಾ�  ಬರೆಯಬಹುುದುು.

ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು ರೀೀತಿಯಲ್ಲಿಿ ದಶಮಾಂಂ�ಶ ರೂ�ಪದಲ್ಲಿಿ ಬರೆದ ಕೆಲವು ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳನ್ನುು� 10ರ ಯಾಾವುದಾಾದರೂ� ಘಾತ 
ಛೇೇದವಾಾಗಿರುುವ ಭಿನ್ನನರಾಾಶಿ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳನ್ನುು� ಉಪಯೋೋಗಿಸಿ ಬರೆಯಬಹುುದುು.

ಉದಾಾಹರಣೆಗೆ,

	 0.7	=	
10

7

	 0.91	 =	
100

91

	 0.671	 =	
1000

671

ಇವುಗಳನ್ನುು� , , , ...
10

1

100

1

1000

1  ಎಂಂಬಿತ್ಯಾಾ�ದಿ 10 ರ ಘಾತಗಳು ಛೇೇದವಾಾಗಿರುುವ ಭಿನ್ನನರಾಾಶಿ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳಾಾಗಿ ವಿಂಂಗಡಿಸಿ 
ಬರೆಯಬಹುುದುು:

	 0.91 = 
100

91 	 =	
100

90

100

1+  = 
10

9

100

1+

	 0.671 = 
1000

671 	 =	
1000

600

1000

70

1000

1+ +  = 
10

6

100

7

1000

1+ +

ಹಾಾಗಾಾದರೆ 0.03 ಎಂಂದುು ಬರೆಯುುವುದರ ಅರ್ಥಥವೇೇನುು?

0.03 = 
10

0

100

3

100

3� �

1010
ದಶಮಾಂಶ ರೂಪಗಳುದಶಮಾಂಶ ರೂಪಗಳು
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0.0203 ಆದರೋ�ೋ?

0.0203 = 
10

0

100

2

1000

0

10000

3+ + +  = 
10000

200

10000

3

10000

203� �

ಕೆಳಗೆ ದಶಮಾಂಂ�ಶ ರೂ�ಪದಲ್ಲಿಿ ಬರೆದಿರುುವ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳನ್ನುು� ಭಿನ್ನನರಾಾಶಿ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳಾಾಗಿ ಬರೆಯಿರಿ.

	 (i) 0.1	 (ii) 0.01	 (iii) 0.11	 (iv) 0.101	 (v) 0.0101

ಇನ್ನೂ�ೂ ಕೆಲವು ಭಿನ್ನನರಾಾಶಿಗಳು

ಕೆಲವು ಭಿನ್ನನರಾಾಶಿ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳ ಛೇೇದವು 10 ರ ಘಾತಗಳಲ್ಲಲದಿದ್ದದರೂ�,  ಅಂಂತಹ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳಾಾಗಿ ಬದಲಾಾಯಿಸಿ 
ಬರೆಯಬಹುುದುು.  

ಉದಾಾಹರಣೆಗೆ, 10 = 2 × 5 ಆದುುದರಿಂಂದ

	
2

1 	=	
10

5  = 0.5

	
5

1 	 =	
10

2  = 0.2

ಇದರಿಂಂದ

	
5

2  = 
5 2

2 2

#
#  = 

10

4 	 =	0.4

	
5

3  = 
5 2

3 2

#
#  = 

10

6 	 =	0.6

	
5

4  = 
5 2

4 2

#
#  = 

10

8 	 =	0.8

ಎಂಂದೆಲ್ಲಾಾ� ಬರೆಯಬಹುುದುು.

2 ಮತ್ತುು� 5 ಇವುಗಳು, 10 ರ ಅಪವರ್ತತನವಾಾದುುದರಿಂಂದಲ್ಲಲವೇೇ ಇದುು ಸಾಾಧ್ಯಯವಾಾದುುದುು. ಹಾಾಗಾಾದರೆ 
4

1  ನ್ನುು� 
ದಶಮಾಂಂ�ಶ ರೂ�ಪದಲ್ಲಿಿ ಬರೆಯುುವುದುು ಹೇೇಗೆ?

4 ಎಂಂಬುುದುು 10 ರ ಅಪವರ್ತತನವಲ್ಲಲದಿದ್ದದರೂ�, 100 ರ ಅಪವರ್ತತನವಲ್ಲಲವೇೇ.

4 × 25 = 100

ಇದನ್ನುು�ಪಯೋೋಗಿಸಿ

	
4

1  = 
4 25

1 25

#
#  = 

100

25 	 =	0.25

	
4

3  = 
4 25

3 25

#
#  = 

100

75 	 =	0.75

ಎಂಂದುು ಬರೆಯಬಹುುದುು.
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ಮಾಾತ್ರರವಲ್ಲಲದೆ

	
25

1  = 
25 4

1 4

#
#  = 

100

4 	 =	0.04

	
25

2  = 
25 4

2 4

#
#  = 

100

8 	 =	0.08

	
25

13  = 
25 4

13 4

#
#  = 

100

52 	 =	0.52

ಎಂಂದುು ಲೆಕ್ಕಕಹಾಾಕಬಹುುದುು.

ಇನ್ನುು� 
8

1  ಆದರೋ�ೋ?

8 ಎಂಂಬ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯುು 10 ರ ಅಥವಾಾ 100 ರ ಅಪವರ್ತತನವಲ್ಲಲ .

ಆದರೆ 8 = 2 × 2 × 2 ಆಗಿರುುವುದರಿಂಂದ, ಮೂೂರುು ಸಲ 5 ರಿಂಂದ ಗುುಣಿಸಿದರೆ, ಮೂೂರುು 10 ಗಳ 
ಅಪವರ್ತ್ಯಯ�ವಾಾಗುುವುದಲ್ಲಲವೇೇ.

ಗಣಿತ ಭಾಾಷೆಯಲಿ್ಲಿ ,

23 × 53 = (2 × 5)3 = 103 = 1000

 ಅಂಂದರೆ,

8 × 125 = 1000

ಇದನ್ನುು�ಪಯೋೋಗಿಸಿ

	
8

1  = 
8 125

1 125

#
#  = 

1000

125 	 =	0.125

	
8

3  = 
8 125

3 125

#
#  = 

1000

375 	 =	0.375

ಎಂಂದೂೂ

	
125

1  = 
125 8

1 8

#
#  = 

1000

8 	 =	0.008

	
125

3  = 
125 8

3 8

#
#  = 

1000

24 	 =	0.024

	
125

13  = 
125 8

13 8

#
#  = 

1000

104 	 =	0.104

ಎಂಂದೆಲ್ಲಾಾ� ಬರೆಯಬಹುುದಲ್ಲಲವೇೇ.

ಇನ್ನುು� 
160

3  ಆದರೋ�ೋ?

ಮೊದಲುು ಛೇೇದವನ್ನುು� ಅಪವರ್ತತನಗಳನ್ನಾಾ�ಗಿಸುುವ,

160 = 32 × 5 = 25 × 5

ಇದನ್ನುು� ಗುುಣಿಸಿ, 10 ರ ಎಷ್ಟಟನೇೇ ಘಾತವನ್ನಾಾ�ಗಿ ಬರೆಯಬಹುುದುು?
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ಅದನ್ನುು� ಯಾಾವ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯಿಂಂದ ಗುುಣಿಸಬೇೇಕುು?
160 × 54 = (25 × 5) × 54 = 25 × 55 = (2 × 5)5 = 105

ಆಗ

160

3  = 
160 5

3 5
4

4

#
#  = 

100000

3 625#  = 
100000

1875  = 0.01875

ಹಾಾಗಾಾದರೆ ಯಾಾವ ವಿಧದ ಭಿನ್ನನರಾಾಶಿ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳನ್ನುು� ಈ ರೀೀತಿಯಲ್ಲಿಿ ದಶಮಾಂಂ�ಶ ರೂ�ಪದಲ್ಲಿಿ ಬರೆಯಲುು 
ಸಾಾಧ್ಯಯವಿದೆ?

(1)	 ಕೆಳಗೆ ಕೊ�ಟ್ಟಿಿರುುವ ಭಿನ್ನನರಾಾಶಿ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳನ್ನುು� ದಶಮಾಂಂ�ಶ ರೂ�ಪದಲ್ಲಿಿ ಬರೆಯಿರಿ.

	 (i) 
20

3 	 (ii) 
40

3 	 (iii) 
40

13 	 (iv) 
80

7 	 (v) 
16

5

(2)	 ಕೆಳಗೆ ಕೊ�ಟ್ಟಿಿರುುವ ಮೊತ್ತತಗಳ ದಶಮಾಂಂ�ಶ ರೂ�ಪವನ್ನುು� ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿಯಿರಿ.

	 (i)	
5

1

25

1

125

1+ +

	 (ii)	
5

1

5

1

5

1

5

1
2 3 4+ + +

	 (iii)	
2

1

2

1

2

1
2 3+ +

(3)	 ಎರಡಂಂಕೆಯ ಒಂಂದುು ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯನ್ನುು� ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು ಎರಡಂಂಕೆ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯಿಂಂದ ಭಾಾಗಿಸಿದಾಾಗ 5.875 
ಲಭಿಸಿತುು. ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳು ಯಾಾವುವು?

ಹೊೊಸ ರೂ�ಪಗಳು

ಛೇೇದವು 10 ರ ಘಾತಗಳಲ್ಲಲದ ಕೆಲವು ಭಿನ್ನನರಾಾಶಿ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳನ್ನುು� ಆ ರೂ�ಪಕ್ಕೆೆ ಬದಲಾಾಯಿಸಿ ದಶಮಾಂಂ�ಶ ರೂ�ಪದಲ್ಲಿಿ 
ಬರೆಯುುವುದನ್ನುು� ನೋ�ೋಡಿದೆವಲ್ಲಲವೇೇ.

3

1  ನ್ನುು� ಈ ರೀೀತಿ ಬದಲಾಾಯಿಸಲುು ಸಾಾಧ್ಯಯವೇೇ?

3

1  ಎಂಂಬ ಭಿನ್ನನರಾಾಶಿ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗೆ ಸಮಾಾನವಾಾದ ಹಲವು ಭಿನ್ನನರಾಾಶಿ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳಿವೆಯಲ್ಲಲವೇೇ?

3

1

6

2

9

3

12

4= = = = ...

ಇವುಗಳಲ್ಲಿಿ ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದರ ಛೇೇದವು 3 ರ ಅಪವರ್ತ್ಯಯ�ವಾಾಗಿದೆ.

ಅಂಂದರೆ 
3

1  ಕ್ಕೆೆ ಸಮಾಾನವಾಾಗಿರುುವ ಯಾಾವುದೇೇ ಭಿನ್ನನರಾಾಶಿ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯಲ್ಲಿಿಯೂೂ 10 ರ ಘಾತಗಳೊಂಂದೂೂ ಛೇೇದ 
ವಾಾಗಿರುುವುದಿಲ್ಲಲ . ಯಾಾಕೆಂ�ದರೆ, 10 ರ ಘಾತಗಳನ್ನೆೆಲ್ಲಲ 3 ರಿಂಂದ ಭಾಾಗಿಸಿದಾಾಗ ಶೇೇಷ 1 ಸಿಗುುವುದುು.  
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	  10 	 = (3 × 3) + 1

	 100	 =	(3 × 33) + 1

	 1000 	=	(3 × 333) + 1

ಹಾಾಗಾಾಗಿ 
3

1  ನ್ನುು� ಇದುುವರೆಗೆ ನೋ�ೋಡಿದ ರೀೀತಿಯ ದಶಮಾಂಂ�ಶ ರೂ�ಪವಾಾಗಿ ಬರೆಯಲುು ಸಾಾಧ್ಯಯವಿಲ್ಲಲ .

ಆದರೆ 
3

1  ಕ್ಕೆೆ ಹತ್ತಿಿರವಾಾಗಿರುುವ ಕೆಲವು ಭಿನ್ನನರಾಾಶಿ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳನ್ನುು� ದಶಮಾಂಂ�ಶ ರೂ�ಪವಾಾಗಿ ಬರೆಯಬಹುುದುು:

ಅದಕ್ಕಾಾ�ಗಿ, ಮೊದಲುು ಮೇೇಲೆ ಬರೆದಿರುುವವುಗಳಲ್ಲಿಿ ಭಾಾಗವಾಾಗಿಯೂೂ ಶೇೇಷವಾಾಗಿಯೂೂ ಬರೆದಿರುುವವುಗಳನ್ನೆೆಲ್ಲಾಾ� 
ಭಿನ್ನನರಾಾಶಿ ರೂ�ಪದಲ್ಲಿಿ ಬರೆಯಬಹುುದುು:

	
3

10 	 =	3 + 
3

1

	
3

100 	 =	33 + 
3

1

	
3

1000 	 =	333 + 
3

1

ಇವುಗಳನ್ನುು� ಹೀೀಗೆ ಬದಲಾಾಯಿಸಿ ಬರೆಯಬಹುುದಲ್ಲಲವೇೇ

	
3

1  × 10	 =	3 + 
3

1

	
3

1  × 100	 =	33 + 
3

1

	
3

1  × 1000	 =	333 + 
3

1

ಇದರಲ್ಲಿಿ ಆರಂಂಭದಲ್ಲಿಿ ಬರೆದಿರುುವುದನ್ನುು� ನೋ�ೋಡಿರಿ. 
3

1  ರ 10 ಮಡಿಯಾಾಗಿದೆ 3 + 
3

1  ಎಂಂದಲ್ಲಲವೇೇ ಇದರ ಅರ್ಥಥ. 
ಆಗ 

3

1  ಎಂಂಬುುದುು, 3 + 
3

1  ರ 
10

1  ಭಾಾಗವಾಾಗಿದೆ (ಏಳನೇೇ ತರಗತಿಯ ವಿಲೋ�ೋಮ ಭಿನ್ನನರಾಾಶಿಗಳು. ಎಂಂಬ ಪಾಾಠದ 
ಭಾಾಗವೂ ಮಡಿಯೂೂ ಎಂಂಬ ಭಾಾಗ).  ಅಂಂದರೆ

3

1  = 3
3

1

10

1#+c m

ಮೊತ್ತತವನ್ನುು�  ಗುುಣಿಸಲುು  ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದನ್ನೂ�ೂ  ಗುುಣಿಸಿ  ಕೂ�ಡಿಸಿದರೆ  ಸಾಾಕುು  ಎಂಂದುು  ಏಳನೇೇ  ತರಗತಿಯಲ್ಲಿಿ 
ಕಲಿತಿರುುವಿರಲ್ಲಲವೇೇ. (ಗಣಿತದ ಸಂಂಕ್ಷಿಪ್ತತ ಬರಹ ಎಂಂಬ ಪಾಾಠದ ಕೂ�ಡಿಸುುವುದುು, ಕಳೆಯುುವುದುು ಅನಂಂತರ 
ಗುುಣಿಸುುವುದುು ಎಂಂಬ ಭಾಾಗ). ಅದನ್ನುು� ಉಪಯೋೋಗಿಸಿ 3

3

1

10

1#+c m  ನ್ನುು� ಹೇೇಗೆ ಬರೆಯಬಹುುದುು?

ಆಗ,

	
3

1 	 =	
10

3  + 
30

1
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ಇದೇೇ ರೀೀತಿಯಲ್ಲಿಿ ಮೇೇಲೆ ಬರೆದಿರುುವ ,
3

100

3

1000  ಎಂಂಬಿವುಗಳನ್ನುು� ಉಪಯೋೋಗಿಸಿ 
3

1  ನ್ನುು� ಹೇೇಗೆಲ್ಲಾಾ� 

ಬರೆಯಬಹುುದುು?

	
3

1 	 =	
100

33  + 
300

1

	
3

1 	 =	
1000

333  + 
3000

1

ಇವುಗಳನ್ನೆೆಲ್ಲಲ , 
3

1  ಎಂಂಬ ಸಂಂಖ್ಯೆೆ ಮತ್ತುು� , ,
10

3

100

33

1000

333  ಎಂಂಬ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳೊಳಗಿರುುವ ವ್ಯಯತ್ಯಾಾ�ಸವಾಾಗಿ ಬರೆದುು 

ನೋ�ೋಡುುವ:

	
3

1  − 
10

3 	 =	
30

1

	
3

1  − 
100

33 	 =	
300

1

	
3

1  − 
1000

333 	 =	
3000

1

30

1  ಕ್ಕಿಂಂ�ತಲೂೂ ಸಣ್ಣಣದಾಾಗಿದೆಯಲ್ಲಲವೇೇ 
300

1 .  ಅದಕ್ಕಿಂಂ�ತಲೂೂ ಸಣ್ಣಣದಾಾಗಿದೆ 
3000

1 .

ಆಗ , ,
10

3

100

33

1000

333  ಎಂಂಬೀೀ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳು ಮತ್ತುು� 
3

1  ಎಂಂಬ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳೊಳಗಿನ ವ್ಯಯತ್ಯಾಾ�ಸವು ಕ್ರರಮೇೇಣ 

ಕಡಿಮೆಯಾಾಗುುವುದುು.

ಇದನ್ನುು� ಇನ್ನೂ�ೂ ಮುಂಂ�ದುುವರಿಸಬಹುುದಲ್ಲಲವೇೇ:

	
3

1  − 
10000

3333 	 =	
30000

1

ಸಂಂಕ್ಷಿಪ್ತತವಾಾಗಿ ಹೇೇಳಿದರೆ

, , , ...
10

3

100

33

1000

333  ಎಂಂಬೀೀ ರೀೀತಿಯಲ್ಲಿಿ ಮುಂಂ�ದುುವರಿಯುುವ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳು 
3

1  ಕ್ಕೆೆ ಹತ್ತಿಿರ ಹತ್ತಿಿರವಾಾಗುುವುದುು.

, , , ...
10

3

100

33

1000

333  ಎಂಂಬಿವುಗಳ  ದಶಮಾಂಂ�ಶ ರೂ�ಪವನ್ನುು� ಉಪಯೋೋಗಿಸಿ ಈ ವಿಚಾರವನ್ನುು� ಹೀೀಗೂ�  
ಹೇೇಳಬಹುುದುು:

0.3, 0.33, 0.333, ... ಎಂಂಬೀೀ ರೀೀತಿಯಲ್ಲಿಿ ಮುಂಂ�ದುುವರಿಯುುವ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳು 
3

1  ಕ್ಕೆೆ ಹತ್ತಿಿರ ಹತ್ತಿಿರವಾಾಗುುವುದುು.

ಇದನ್ನುು� ಸಂಂಕ್ಷಿಪ್ತತವಾಾಗಿ ಬರೆಯುುವುದುು ಹೀೀಗೆ:

3

1  = 0.333...

ಇಲ್ಲಿಿ 0.333 ... ಎಂಂಬ ದಶಮಾಂಂ�ಶ ರೂ�ಪವು ಮೊದಲುು ನೋ�ೋಡಿರುುವ ದಶಮಾಂಂ�ಶ ರೂ�ಪಗಳಿಗಿಂಂತ ವಿಭಿನ್ನನವಾಾಗಿದೆ 
ಎಂಂಬುುದನ್ನುು� ಪ್ರರತ್ಯೇೇ�ಕವಾಾಗಿ ಗಮನಿಸಬೇೇಕುು.
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10ರ ಯಾಾವುದಾಾದರೊಂ�ಂದುು ಘಾತವು ಛೇೇದವಾಾಗಿರುುವ ಭಿನ್ನನರಾಾಶಿ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳನ್ನಾಾ�ಗಿದೆ ಮೊದಲ ಭಾಾಗದಲ್ಲಿಿ ದಶಮಾಂಂ�ಶ 
ರೂ�ಪದಲ್ಲಿಿ ಬರೆದಿರುುವುದುು. ಉದಾಾಹರಣೆಗೆ, 0.3 ಎಂಂಬುುದುು 

10

3  ಎಂಂಬ ಭಿನ್ನನರಾಾಶಿ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯ ದಶಮಾಂಂ�ಶ ರೂ�ಪ, 
0.33 ಎಂಂಬುುದುು 

100

33  ಎಂಂಬ ಭಿನ್ನನರಾಾಶಿ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯ ದಶಮಾಂಂ�ಶ ರೂ�ಪ ಆಗಿದೆ.

ಆದರೆ 0.333... ಸೂ�ಚಿಸುುವುದುು 10ರ ಯಾಾವುದೇೇ ಘಾತ ಛೇೇದವಾಾಗಿರುುವ ಒಂಂದುು ಭಿನ್ನನರಾಾಶಿ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯನ್ನನಲ್ಲಲ , 
10ರ ಘಾತಗಳು ಛೇೇದವಾಾಗಿರುುವ ಭಿನ್ನನರಾಾಶಿ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳ ಒಂಂದುು ಸಾಾಲುು ಕ್ರರಮೇೇಣ ಹತ್ತಿಿರ ಹತ್ತಿಿರವಾಾಗುುವ ಭಿನ್ನನರಾಾಶಿ 
ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯಾಾಗಿದೆ. ಈಗ ಕಂ�ಡುುಕೊಂ�ಂಡಂಂತೆ ಈ ರೀೀತಿ ಹತ್ತಿಿರ ಹತ್ತಿಿರಕ್ಕೆೆ  ಬರುುವ ಭಿನ್ನನರಾಾಶಿ ಸಂಂಖ್ಯೆ ೆ

3

1  ಆಗಿರುುವುದರಿಂಂದ 
ಇದನ್ನುು� 

3

1  ರ ದಶಮಾಂಂ�ಶ ರೂ�ಪ ಎಂಂದುು ಹೇೇಳುವರುು. 

ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು ಉದಾಾಹರಣೆಯನ್ನುು� ನೋ�ೋಡುುವ: 
6

1 ರ  ಯಾಾವುದೇೇ ಸಮಾಾನ ಭಿನ್ನನರಾಾಶಿಗಳಲ್ಲಿಿ 10 ರ ಘಾತ ಛೇೇದವಾಾಗಿರುುವ 
ಭಿನ್ನನರಾಾಶಿ ಇಲ್ಲಲವಲ್ಲಲವೇೇ (ಯಾಾಕೆ?)

ಇದರ ದಶಮಾಂಂ�ಶ ರೂ�ಪವನ್ನುು� ಈ ಹೊೊಸ ವಿಧಾಾನದಲ್ಲಿಿ ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿಯುುವ. ಅದಕ್ಕಾಾ�ಗಿ ಈ ಮೊದಲುು ಮಾಾಡಿದಂಂತೆ 

10, 100, 1000, ... ಎಂಂಬೀೀ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳನ್ನುು� 6ರಿಂಂದ ಭಾಾಗಿಸಿ ಈ ರೀೀತಿ ಬರೆಯಬಹುುದುು:

	
6

10  = 
3

5 	 =	1 + 
3

2

	
6

100  = 
3

50 	 =	16 + 
3

2

	
6

1000  = 
3

500 	 =	166 + 
3

2

ಇವುಗಳನ್ನುು� ಉಪಯೋೋಗಿಸಿ, 
6

1  ನ್ನುು� 10ರ ಘಾತ ಛೇೇದವಾಾಗಿರುುವ ಒಂಂದುು ಭಿನ್ನನರಾಾಶಿ ಸಂಂಖ್ಯೆೆ ಮತ್ತುು� ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು 
ಭಿನ್ನನರಾಾಶಿ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯ ಮೊತ್ತತವಾಾಗಿ ಬರೆಯುುವ:

	
6

1  = 
10

1  + 
30

2 	 =	
10

1  + 
15

1

	
6

1  = 
100

16  + 
300

2 	 =	
100

16  + 
150

1

	
6

1  = 
1000

166  + 
3000

2 	 =	
1000

166  + 
1500

1

ಇದರಿಂಂದ 
6

1  ಕ್ಕೆೆ ಹತ್ತಿಿರ ಹತ್ತಿಿರವಾಾಗಿರುುವ, 10 ರ ಘಾತಗಳು ಛೇೇದವಾಾಗಿರುುವ ಭಿನ್ನನರಾಾಶಿ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳು ಸಿಗುುವುದಲ್ಲಲವೇೇ:

	
6

1  − 
10

1  	=	
15

1

	
6

1  − 
100

16  	=	
150

1

	
6

1  − 
1000

166  	=	
1500

1
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ಅಂಂದರೆ,

, , , ...
10

1

100

16

1000

166  ಎಂಂಬೀೀ ರೀೀತಿಯಲ್ಲಿಿ ಮುಂಂ�ದುುವರಿಯುುವ ಭಿನ್ನನರಾಾಶಿ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳು (ಅಥವಾಾ 0.1, 0.16, 

0.166, ... ಎಂಂಬಿತ್ಯಾಾ�ದಿ ದಶಮಾಂಂ�ಶ ರೂ�ಪದಲ್ಲಿಿರುುವ ಭಿನ್ನನರಾಾಶಿ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳು) 
6

1  ರ ಹತ್ತಿಿರ ಹತ್ತಿಿರ ಬರುುವುದುು.

ಇದನ್ನುು� ಚುುಟುುಕಾಾಗಿ, ದಶಮಾಂಂ�ಶ ರೂ�ಪದಲ್ಲಿಿ ಹೀೀಗೆ ಬರೆಯಬಹುುದುು:

	
6

1 	 =	0.1666...

ಹೀೀಗೆ ದಶಮಾಂಂ�ಶ ರೂ�ಪವನ್ನುು� ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿಯುುವಾಾಗ 10, 100, 1000, ... ಎಂಂಬೀೀ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳನ್ನುು� ಭಾಾಗಿಸಲುು, 
ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದನ್ನುು� ಮೊದಲಿನಿಂಂದಲೇೇ ಪ್ರಾಾ�ರಂಂಭಿಸಬೇೇಕೆಂ�ದಿಲ್ಲಲ . ಒಂಂದುು ಭಾಾಗಾಾಕಾಾರದ ಮುಂಂ�ದುುವರಿಕೆಯಾಾಗಿ 
ಮುಂಂ�ದಿನದ್ದದನ್ನುು� ಮಾಾಡಬಹುುದುು.

ಉದಾಾಹರಣೆಗೆ, 
7

1  ರ  ದಶಮಾಂಂ�ಶ ರೂ�ಪವನ್ನುು� ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿಯಲುು, ಮೊದಲುು 10 ನ್ನುು� 7 ರಿಂಂದ ಭಾಾಗಿಸಿ ಹೀೀಗೆ 
ಬರೆಯಬಹುುದುು:

	
7

10 	=	1 + 
7

3 	

ನಂಂತರ 
7

100  ನ್ನುು� ಲೆಕ್ಕಕಹಾಾಕಲುು ಇದನ್ನುು� 10 ರಿಂಂದ ಗುುಣಿಸಿದರೆ ಸಾಾಕಲ್ಲಲವೇೇ.

7

100
10

7

30
10 4

7

2
14

7

2� � � � � � �

ಇದನ್ನುು� ಹೀೀಗೆ ಮುಂಂ�ದುುವರಿಸಬಹುುದುು:

7

1000
140

7

20
142

7

6� � � �

7

10000
1420

7

60
1428

7

4� � � �

ಸೊ�ನ್ನೆೆಗಳ ಸಂಂಖ್ಯೆೆ ತಪ್ಪಾಾ�ಗದಿರಲುು ಘಾತಗಳನ್ನುು� ಉಪಯೋೋಗಿಸುುವುದುು ಅನುುಕೂ�ಲ:

	
7

10 	 =	1 + 
7

3

	
7

10
2

	 =	14 + 
7

2

	
7

10
3

	 =	142 + 
7

6

	
7

10
4

	 =	1420 + 
7

60  = 1428 + 
7

4

	
7

10
5

	 =	14280 + 
7

40  = 14285 + 
7

5

	
7

10
6

	 =	142850 + 
7

50  = 142857 + 
7

1
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ಇನ್ನೂ�ೂ ಮುಂಂ�ದುುವರಿಯಬೇೇಕೆ? ಸ್ವವಲ್ಪಪ ಆಲೋ�ೋಚಿಸುುವ, ಮುಂಂ�ದಿನ ಭಾಾಗಾಾಕಾಾರ ಹೀೀಗಿದೆ.

	
7

10
7

	 =	1428570 + 
7

10 	

ಇದರಲ್ಲಿ ಿ
7

10  ಮೊದಲೇೇ ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿದುುದಲ್ಲಲವೇೇ? ಆಗ,

	
7

10
7

	 =	1428571 + 
7

3 	

ಇನ್ನೂ�ೂ ಮುಂಂ�ದುುವರಿದರೋ�ೋ? 

ಭಿನ್ನನರಾಾಶಿ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳಲ್ಲಿಿನ ಕ್ರಿಿಯೆಗಳು 
7

30
4

7

2� � ,  ಅದರ ನಂಂತರ 
7

20
2

7

6� �  ಎಂಂಬೀೀ ರೀೀತಿಯಲ್ಲಿಿ ಮೊದಲುು 
ಮಾಾಡಿದ ಕ್ರಿಿಯೆಗಳು ಅದೇೇ ಕ್ರರಮದಲ್ಲಿಿ ಆವರ್ತಿಿಸುುವುದುು; ಪೂರ್ಣಣಸಂಂಖ್ಯಾಾ� ಭಾಾಗದಲ್ಲಿ ಿ 1428571, 14285714, 

142857142 ಎಂಂಬೀೀ ರೀೀತಿಯಲ್ಲಿಿ ಈ ಮೊದಲುು ಲೆಕ್ಕಕಹಾಾಕಿದ ಅಂಂಕೆಗಳೇೇ ಆವರ್ತಿಿಸುುವುದುು.

ಅಂಂದರೆ 
7

1  ರ ದಶಮಾಂಂ�ಶ ರೂ�ಪ, 142857 ಎಂಂಬ ಅಂಂಕೆ ಗುಂ�ಂಪಿನ ಆವರ್ತತನವಾಾಗಿದೆ. ಅಂಂದರೆ

7

1  = 0.142857142857...

ಇದೇೇ ರೀೀತಿಯಲ್ಲಿಿ 
7

2  ರ ದಶಮಾಂಂ�ಶ ರೂ�ಪವನ್ನುು� ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿಯುುವುದರ ಕ್ರರಮವನ್ನುು� ನೋ�ೋಡಿರಿ:

	
7

20 	 =	2 + 
7

6

	
7

200 	 =	20 + 
7

60  = 28 + 
7

4

	
7

2000 	 =	280 + 
7

40  = 285 + 
7

5

	
7

20000 	 =	2850 + 
7

50  = 2857 + 
7

1

ಮುಂಂ�ದಿನ ಭಾಾಗಾಾಕಾಾರದಲ್ಲಿಿ ಬರುುವುದುು 
7

10   ಅಲ್ಲಲವೇೇ??

ಅದುು ಈಗಾಾಗಲೇೇ ಲೆಕ್ಕಕ ಹಾಾಕಿರುುವುದಲ್ಲಲವೇೇ.

ಮಾಾತ್ರರವಲ್ಲಲದೆ, ಮುಂಂ�ದಿನ ಎರಡುು ಭಾಾಗಾಾಕಾಾರಗಳಲ್ಲಿಿಯೂೂ 
7

1  ರಲ್ಲಿಿ ಕಂ�ಡುುಕೊಂ�ಂಡಂಂತೆ ,
7

30

7

20  ಎಂಂಬುುದೇೇ 
ಸಿಗುುವುದುು. ಅದರ ನಂಂತರವೋೋ?

ಪುನಃಃ ಪ್ರಾಾ�ರಂಂಭಿಸಿದ 
7

60  ಎಂಂಬುುದೇೇ ಸಿಗುುವುದುು.
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ಆಗ  
7

2  ರ ದಶಮಾಂಂ�ಶ ರೂ�ಪವು,  ಯಾಾವ ಆರಂಂಕೆ ಸಂಂಖ್ಯಾಾ� ಕ್ರರಮದ ಆವರ್ತತನವಾಾಗಿದೆ?

7

2  = 0.285714285714...

ಇದೇೇ ರೀೀತಿಯಲ್ಲಿಿ 
7

3  ಹಾಾಗೂ� 
7

4  ಎಂಂಬಿವುಗಳ ದಶಮಾಂಂ�ಶ ರೂ�ಪಗಳನ್ನುು� ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿಯಿರಿ.

(1)	 ಕೆಳಗೆ ಕೊ�ಟ್ಟಿಿರುುವ ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದುು ಭಿನ್ನನರಾಾಶಿ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯ ಹತ್ತಿಿರ ಹತ್ತಿಿರ ಬರುುವ 10ರ ಘಾತ ಛೇೇದ 
ವಾಾಗಿರುುವ ಭಿನ್ನನರಾಾಶಿ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳನ್ನುು� ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿದುು, ದಶಮಾಂಂ�ಶ ರೂ�ಪದಲ್ಲಿಿ ಬರೆಯಿರಿ.

	 (i) 
6

5 	 (ii) 
9

1 	 (iii) 11
1

(2)	 (i)	 , , , ...
10

1

100

11

1000

111  ಎಂಂಬೀೀ ರೀೀತಿಯಲ್ಲಿಿರುುವ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳು 
9

1  ರ ಹತ್ತಿಿರ ಹತ್ತಿಿರ  
ಬರುುವುದೆಂಂದುು ಸಾಾಧಿಸಿರಿ.

	 (ii)	 , , , , , , ,
9

1

9

2

9

3

9

4

9

5

9

6

9

7

9

8  ಎಂಂಬಿವುಗಳ ದಶಮಾಂಂ�ಶ ರೂ�ಪವನ್ನುು� ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿಯಿರಿ.

	 (iii)	
3

2  ರ ದಶಮಾಂಂ�ಶ ರೂ�ಪ ಯಾಾವುದುು?

(3) 	 ಕೆಳಗೆ ಕೊ�ಟ್ಟಿಿರುುವ ಕ್ರಿಿಯೆಗಳನ್ನುು� ಮಾಾಡಿ ದಶಮಾಂಂ�ಶ ರೂ�ಪದಲ್ಲಿಿ ಬರೆಯಿರಿ.

	 (i) 0.111... + 0.222...	 (ii) 0.333... + 0.777...	 (iii) 0.333... × 0.666...

(4) 	 ಕೆಳಗೆ ಕೊ�ಟ್ಟಿಿರುುವ ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದುು ಭಿನ್ನನರಾಾಶಿ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯೊಂಂದಿಗಿರುುವ ವ್ಯಯತ್ಯಾಾ�ಸವು 
1000

1  ಕ್ಕಿಂಂ�ತ 
ಕಡಿಮೆಯಾಾಗಿರುುವ ಒಂಂದುು ಭಿನ್ನನರಾಾಶಿ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯ ದಶಮಾಂಂ�ಶ ರೂ�ಪವನ್ನುು� ಬರೆಯಿರಿ. 

	 (i) 
3

1  	 (ii) 
6

1 	 (iii) 
3

2 	 (iv) 
6

5 	 (v) 
7

1



ಭುುಜಗಳೂ ಕೋ�ೋನಗಳೂ

ಒಂಂದುು ಆಯತವನ್ನುು� ರಚಿಸಲುು ಎರಡುು ಭುುಜಗಳ ಉದ್ದದಗಳು ತಿಳಿದಿದ್ದದರೆ ಸಾಾಕುು. ಉದಾಾಹರಣೆಗೆ ಭುುಜಗಳ ಉದ್ದದ  
5 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಮತ್ತುು� 3 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಆಗಿರುುವ ಆಯತವನ್ನುು� ರಚಿಸುುವುದುು ಹೇೇಗೆ?

ಹೀೀಗೆ 5 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಉದ್ದದವಿರುುವ ಗೆರೆಯ ಎಡ ಮತ್ತುು� ಬಲಭಾಾಗದ ತುುದಿಗಳಲ್ಲಿ ಿ3 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಎತ್ತತರವಿರುುವ 
ಲಂಂಬಗಳನ್ನುು� ಎಳೆದುು, ಮೇೇಲಿನ ತುುದಿಗಳನ್ನುು� ಜೋೋಡಿಸಿದರೆ ಆಯತವಾಾಗುುವುದೇೇ?

ಕೊ�ನೆಗೆ ಎಳೆದ ಮೇೇಲಿನ ಭುುಜದ ಉದ್ದದ ಕೂ�ಡ 5 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಆಗಿರುುವುದೇೇ?

ಸಂಂಶಯವನ್ನುು� ಈ ರೀೀತಿಯಲ್ಲಿಿ ನಿವಾಾರಿಸಬಹುುದುು:

(i)	 ಎಡ ಮತ್ತುು� ಬಲ ಭಾಾಗದ ಗೆರೆಗಳು ಕೆಳಗಿನ ಗೆರೆಯೊಂಂದಿಗೆ ಸಮಾಾನಕೋ�ೋನವನ್ನುು� ಉಂಂಟುುಮಾಾಡುುವುದರಿಂಂದ 
ಅವುಗಳು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರವಾಾಗಿವೆ (ಏಳನೇೇ ತರಗತಿಯ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಗೆರೆಗಳು ಎಂಂಬ ಪಾಾಠ).

1111
ಸಮಾನಾಂತರ ಚತುರ್್ಭಭುಜಗಳುಸಮಾನಾಂತರ ಚತುರ್್ಭಭುಜಗಳು

5 ಸೆ.ಮೀ.

5 ಸೆ.ಮೀ.

3 
ಸೆ.

ಮ
ೀ.

3 
ಸೆ.

ಮ
ೀ.

3 
ಸೆ.

ಮ
ೀ.

3 ಸೆ.ಮ
ೀ.

3 ಸೆ.ಮ
ೀ.

5 ಸೆ.ಮೀ.

5 ಸೆ.ಮೀ.
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(ii)	 ಎಡ ಮತ್ತುು� ಬಲ ಭಾಾಗದ ಗೆರೆಗಳು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರವಾಾಗಿವೆ ಮತ್ತುು� ಅವುಗಳಿಗೆ  ಸಮಾಾನ ಉದ್ದದವಿರುುವ ಕಾಾರಣ 
ಎಳೆದಿರುುವ ಚತುುರ್ಭು�ುಜವು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜವಾಾಗಿರುುವುದುು (ಸಮಾಾನ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳು ಎಂಂಬ 
ಪಾಾಠದ ಎರಡುು ಭುುಜಗಳು ಎಂಂಬ ಭಾಾಗ).

(iii)	ಚತುುರ್ಭು�ುಜವು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜವಾಾದ ಕಾಾರಣ, 
ಮೇೇಲಿನ ಮತ್ತುು� ಕೆಳಗಿನ ಭುುಜಗಳಿಗೆ ಸಮಾಾನ ಉದ್ದದವಿರುುವುದುು 
(ಸಮಾಾನ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳು ಎಂಂಬ ಪಾಾಠದ ಎರಡುು ಕೋ�ೋನಗಳು 
ಎಂಂಬ ಭಾಾಗ).

ಇನ್ನುು� ಭುುಜಗಳ ಉದ್ದದ 5 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಮತ್ತುು� 3 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ 
ಆಗಿರುುವ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜ ಎಂಂದುು ಹೇೇಳಿದರೋ�ೋ? 
ಹಲವು ರೀೀತಿಯಲ್ಲಿಿವೆ,ಅಲ್ಲಲವೇೇ?

ಇವುಗಳಲ್ಲೆೆಲ್ಲಾಾ� ಇರುುವ ವ್ಯಯತ್ಯಾಾ�ಸವೇೇನುು?

ಹಾಾಗಾಾದರೆ ಭುುಜಗಳ ಉದ್ದದ 5 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಮತ್ತುು� 3 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಎಂಂದುು ಮಾಾತ್ರರವಲ್ಲಲದೆ, ಭುುಜಗಳ 
ಎಡೆಯಲ್ಲಿಿರುುವ ಕೋ�ೋನವು 60° ಎಂಂದೂೂ ಹೇೇಳಿದರೋ�ೋ?

ಮೊದಲುು 5  ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್    ಉದ್ದದದ    ಒಂಂದುು  ಗೆರೆಯನ್ನುು�    ಅಡ್ಡಡಕ್ಕೆ ೆ   ಎಳೆದುು   ಅದರ  ಒಂಂದುು  ತುುದಿಯಲ್ಲಿಿ  
60° ಓರೆಯಾಾಗಿರುುವಂಂತೆ 3 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್  ಉದ್ದದದ  ಗೆರೆಯನ್ನುು�  ಎಳೆಯುುವ:

ಭುುಜಗಳು ಬದಲಾಾಗದೆ
Segment with given length 
ಉಪಯೋೋಗಿಸಿ ಉದ್ದದ 5 ಆಗಿರುುವ 

AB ಎಂಂಬ ಒಂಂದುು ಗೆರೆಯನ್ನುು� ಎಳೆಯಿರಿ. ಇದೇೇ 
ಟೂೂಲನ್ನುು� ಉಪಯೋೋಗಿಸಿ ಉದ್ದದ 3 ಆಗಿರುುವ BC 
ಎಂಂಬ ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು ಗೆರೆಯನ್ನುು� ಎಳೆಯಿರಿ. A, B, 
C  ಎಂಂಬೀೀ ಬಿಂಂದುುಗಳು ಒಂಂದೇೇ ಗೆರೆಯಲ್ಲಿಿ ಬರದ 
ರೀೀತಿಯಲ್ಲಿಿ C ಯ ಸ್ಥಾಾ�ನವನ್ನುು� ಬದಲಾಾಯಿಸಿರಿ. 
A ಯನ್ನುು� ಕೇಂ�ಂದ್ರರವಾಾಗಿ ತೆಗೆದುುಕೊಂ�ಂಡುು ತ್ರಿಿಜ್ಯಯ 3 
ಆಗಿರುುವ ಒಂಂದುು ವೃೃತ್ತತವನ್ನುು� ಎಳೆಯಿರಿ. A ಯ 
ಮೂೂಲಕ BC ಗೆ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಗೆರೆಯನ್ನುು� 
ಎಳೆದುು ಆ ಗೆರೆಯುು ವೃೃತ್ತತವನ್ನುು� ಖಂಂಡಿಸುುವ 
ಬಿಂಂದುುವನ್ನುು� D ಎಂಂದುು ಗುುರುುತಿಸಿರಿ. DC ಯನ್ನುು� 
ಜೋೋಡಿಸಿದ ನಂಂತರ ಗೆರೆಗಳನ್ನುು� ಮತ್ತುು� ವೃೃತ್ತತವನ್ನುು� 
ಮರೆಮಾಾಡಬಹುುದುು. Polygon ಉಪಯೋೋಗಿಸಿ 
ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜ ABCD ಯನ್ನುು� 
ರಚಿಸಿರಿ. C ಯ ಸ್ಥಾಾ�ನವನ್ನುು� ಬದಲಾಾಯಿಸಿ 
ನೋ�ೋಡಿರಿ.ಭುುಜಗಳ ಉದ್ದದ 5 ಮತ್ತುು� 3 ಆಗಿರುುವ 
ಬೇೇರೆ ಬೇೇರೆ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜಗಳು 
ಲಭಿಸುುವುದಿಲ್ಲಲವೇೇ?
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ಇನ್ನೇೇ�ನುು?

ಈ ಗೆರೆಯ ಮೇೇಲಿನ ತುುದಿಯ ಮೂೂಲಕ ಕೆಳಗಿನ ಭುುಜಕ್ಕೆೆ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರವಾಾಗಿ ಒಂಂದುು ಗೆರೆಯನ್ನುು� ಮತ್ತುು� 
ಕೆಳಗಿನ ಭುುಜದ ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು ತುುದಿಯ ಮೂೂಲಕ ಎಡ ಬದಿಯ ಭುುಜಕ್ಕೆೆ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರವಾಾಗಿ ಒಂಂದುು ಗೆರೆಯನ್ನುು� 
ಎಳೆದುು ಜೋೋಡಿಸಬೇೇಕುು. (ಸ್ಕೇೇ� ಲ್ ಮತ್ತುು� ಮಟ್ಟಟವನ್ನುು� ಉಪಯೋೋಗಿಸಿ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಗೆರೆಯನ್ನುು� ಎಳೆಯುುವ 
ರೀೀತಿಯನ್ನುು� ಆರನೇೇ ತರಗತಿಯ  ಗೆರೆಗಳೂ ಕೋ�ೋನಗಳೂ ಎಂಂಬ ಪಾಾಠದ ಸಂಂಧಿಸದ ಗೆರೆಗಳು ಎಂಂಬ ಭಾಾಗದಲ್ಲಿಿ 
ನೋ�ೋಡಿದ್ದೀೀ�ರಲ್ಲಲವೇೇ):

ಇನ್ನೂ�ೂ ಸ್ವವಲ್ಪಪ ಸುುಲಭದಲ್ಲಿಿ ಎಳೆಯಲುು ಯಾಾವುದಾಾದರೂ� ದಾಾರಿ ಇದೆಯೇೇ? (ಈಗ ಹೇೇಳಿರುುವುದನ್ನುು� ಜಿಯೋೋಜಿಬ್ರರದಲ್ಲಿಿ 
ಎಳೆಯುುವುದುು ಸುುಲಭ)

ಕೆಳಗಿನ ಗೆರೆಯನ್ನುು� ಸ್ವವಲ್ಪಪ ಬಲಕ್ಕೆೆ ಮುಂಂ�ದುುವರಿಸಿ, ಬಲಭಾಾಗದ ತುುದಿಯಲ್ಲೂೂ� 60° ಓರೆಯಾಾಗಿರುುವಂಂತೆ, 
3 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಉದ್ದದವಿರುುವ ಒಂಂದುು ಗೆರೆಯನ್ನುು� ಎಳೆದರೂ� ಸಾಾಕಲ್ಲಲವೇೇ:

ಕೆಳಗಿನ ಗೆರೆಯನ್ನುು� ಮುಂಂ�ದುುವರಿಸದೆ ಬಾಾಗಿದ ಗೆರೆಯ ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು ಭಾಾಗದಲ್ಲಿಿರುುವ ಕೋ�ೋನವನ್ನುು� ಎಳೆದರೂ� ಸಾಾಕುು:
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ಅದನ್ನುು� ಎಷ್ಟುು� ಡಿಗ್ರಿಿಯಾಾಗಿ ತೆಗೆದುುಕೊ�ಳ್ಳಳಬೇೇಕುು?

ಮೇೇಲಿನ ಭುುಜದ ಉದ್ದದವು 5 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಆಗಿರುುವುದೆಂಂದುು, ಆಯತದ ವಿಚಾರದಲ್ಲಿಿ ಉಪಯೋೋಗಿಸಿದ ಅದೇೇ 
ತತ್ವವಗಳನ್ನುು� ಉಪಯೋೋಗಿಸಿ ಸಾಾಧಿಸಬಹುುದಲ್ಲಲವೇೇ.

ಅಡ್ಡಡಕ್ಕೆ ೆ 5 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಉದ್ದದದ ಒಂಂದುು ಗೆರೆ ಮತ್ತುು� ಅದರ ಒಂಂದುು ತುುದಿಯಲ್ಲಿಿ 60° ಓರೆಯಾಾಗಿರುುವಂಂತೆ 3 
ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಗೆರೆಯನ್ನುು� ಎಳೆದ ನಂಂತರ,ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು ರೀೀತಿಯಲ್ಲಿಿ ಮುಂಂ�ದುುವರಿದರೋ�ೋ?

ಅಡ್ಡಡಕ್ಕೆ ೆ ಇರುುವ ಗೆರೆಯ ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು ತುುದಿಯಿಂಂದ 3 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ದೂೂರದಲ್ಲಿಿ ಹಾಾಗೂ� ಓರೆಯಾಾಗಿರುುವ 
ಗೆರೆಯ ಮೇೇಲಿನ ತುುದಿಯಿಂಂದ 5 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ದೂೂರದಲ್ಲಿಿ ಇರುುವ ಬಿಂಂದುುವಾಾಗಿದೆಯಲ್ಲಲವೇೇ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ 
ಚತುುರ್ಭು�ುಜದ ನಾಾಲ್ಕಕನೇೇ ಮೂೂಲೆ?

ಆಗ ಒಂಂದುು ಸಂಂಶಯ ಬರಬಹುುದುು: ವಿರುುದ್ಧಧ  
ಭುುಜಗಳು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರವಾಾಗಿವೆಯೇೇ?

ಅದನ್ನುು� ಪರಿಶೋ�ೋಧಿಸಲುು, ಹೀೀಗೆ ರಚಿಸಿದ ಚತುುರ್ಭು�ುಜಕ್ಕೆೆ   
ಒಂಂದುು ಕರ್ಣಣವನ್ನುು� ಎಳೆದುು, ಅದನ್ನುು� ಎರಡುು 
ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳನ್ನಾಾ�ಗಿ ಮಾಾಡಬಹುುದುು:
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ಈ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳಲ್ಲಿಿ ಎರಡುು ಜೊತೆ ಭುುಜಗಳಿಗೆ ಒಂಂದೇೇ ಉದ್ದದವಿರುುವುದುು; ಮೂೂರನೇೇ ಭುುಜವು ಎರಡೂೂ 
ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳಿಗೆ ಒಂಂದೇೇ ಗೆರೆಯಾಾಗಿರುುವುದುು. ಹಾಾಗಾಾದರೆ ಸಮಾಾನವಾಾಗಿರುುವ ಭುುಜಗಳ ಎದುುರಿರುುವ ಕೋ�ೋನಗಳೂ 
ಸಮಾಾನವಾಾಗಬೇೇಕಲ್ಲಲವೇೇ. ಅಂಂದರೆ ಕೆಳಗೆ ಕೊ�ಟ್ಟಿಿರುುವ ಚಿತ್ರರದಲ್ಲಿಿ ಗುುರುುತಿಸಿರುುವ ಕೋ�ೋನಗಳು ಸಮಾಾನವಾಾಗಿವೆ:

ಈ ಕೋ�ೋನಗಳು ಮೇೇಲಿನ ಮತ್ತುು� ಕೆಳಗಿನ ಭುುಜಗಳನ್ನುು� ಕರ್ಣಣವು ಸಂಂಧಿಸುುವಾಾಗ ಉಂಂಟಾಗುುವ ಎರಡುು ಸಣ್ಣಣ 
ಕೋ�ೋನಗಳಾಾಗಿವೆಯಲ್ಲಲವೇೇ. ಈ ಕೋ�ೋನಗಳು ಸಮಾಾನವಾಾಗಿರುುವುದರಿಂಂದ, ಈ ಭುುಜಗಳು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರವಾಾಗಿವೆ. 
ಅವುಗಳ ಉದ್ದದವೂ ಸಮಾಾನವಾಾಗಿರುುವ ಕಾಾರಣ ಚತುುರ್ಭು�ುಜವು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜವಾಾಗಿರುುವುದುು.

ಭುುಜಗಳ ಉದ್ದದವು ಬೇೇರೆ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳಾಾದರೂ�,ಇದೇೇ ತತ್ವವಗಳನ್ನುು� ಉಪಯೋೋಗಿಸಿ, ಚತುುರ್ಭು�ುಜವು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ 
ಚತುುರ್ಭು�ುಜವಾಾಗಿರುುವುದೆಂಂದುು ಸಾಾಧಿಸಬಹುುದಲ್ಲಲವೇೇ.

ಹಾಾಗಾಾದರೆ ಯಾಾವುದೇೇ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜದ ವಿರುುದ್ಧಧ ಭುುಜಗಳು ಸಮಾಾನವಾಾಗಿವೆ ಎಂಂಬುುವುದನ್ನುು� ಈ 
ರೀೀತಿ ತಿರುುಗಿಸಿ ಹೇೇಳಬಹುುದುು:

ಒಂಂದುು ಚತುುರ್ಭು�ುಜದ ಎರಡುು ಜೊತೆ ವಿರುುದ್ಧಧ ಭುುಜಗಳು ಸಮಾಾನವಾಾಗಿರುುವುದಾಾದರೆ ಅದುು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ 
ಚತುುರ್ಭು�ುಜವಾಾಗಿರುುವುದುು.

ಹಾಾಗೆ, ಒಂಂದುು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜದ ಎರಡುು ಭುುಜಗಳು ಮತ್ತುು� ಅವುಗಳ ಎಡೆಯಲ್ಲಿಿರುುವ ಕೋ�ೋನವನ್ನುು� 
ಹೇೇಳಿದರೆ, ಆ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜವನ್ನುು� ಹಲವು ರೀೀತಿಯಲ್ಲಿಿ ರಚಿಸಬಹುುದುು. ಯಾಾವುದಾಾದರೂ� ರೀೀತಿಯಲಿ್ಲಿ , 
ಕೆಳಗೆ ತೋ�ೋರಿಸಿರುುವ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜವನ್ನುು� ರಚಿಸಿ ನೋ�ೋಡಿರಿ:
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(1)	 ಸಮಾಾನವಾಾಗಿರುುವ ಮೂೂರುು, ನಾಾಲ್ಕುು � , ಐದುು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಸಮಚತುುರ್ಭು�ುಜಗಳನ್ನುು� ಜೋೋಡಿಸಿದ 
ಚಿತ್ರರಗಳನ್ನುು� ಕೆಳಗೆ ಕೊ�ಡಲಾಾಗಿದೆ. ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದನ್ನುು� ರಚಿಸಿ ಬಣ್ಣಣವನ್ನುು� ನೀೀಡಿರಿ.

(2)	 ಸಮಾಾನವಾಾಗಿರುುವ ಮೂೂರುು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜ 
ಗಳು ಮತ್ತುು� ಒಂಂದುು ಸಮಭುುಜ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನವನ್ನುು� ಜೋೋಡಿಸಿದ 
ಈ ಚಿತ್ರರವನ್ನುು� ರಚಿಸಿರಿ:

(3) ಸಮಾಾನವಾಾಗಿರುುವ ನಾಾಲ್ಕುು � ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜಗಳು 
ಮತ್ತುು� ನಾಾಲ್ಕುು � ಲಂಂಬಕೋ�ೋನ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳು ಸೇೇರಿರುುವ ಈ ಚಿತ್ರರವನ್ನುು� ರಚಿಸಿರಿ.

ಈ ಚಿತ್್ರಗಳನ್್ನನು ಜಿಯೋಜಿಬ್್ರದಲ್ಲಿ  ರಚಿಸಿ ಬಣ್್ಣವನ್್ನನು ನೀಡಿರಿ. ಸುಲಭದಲ್ಲಿ ಎಳೆಯಲು 
ಗ್ರಿಡ್್ಡನ್್ನನು ಉಪಯೋಗಿಸಬಹುದು. 
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ಕರ್ಣಣಗಳು
ಒಂಂದುು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಸಮಚತುುರ್ಭು�ುಜದ ಕರ್ಣಣಗಳು ಪರಸ್ಪಪರ ಲಂಂಬಸಮಭಾಾಜಕಗಳಾಾಗಿವೆ 
ಎಂಂದೂೂ, ಬದಲಾಾಗಿ ಕರ್ಣಣಗಳು ಪರಸ್ಪಪರ ಲಂಂಬ 
ಸಮಭಾಾಜಕಗಳಾಾಗಿರುುವ ಒಂಂದುು ಚತುುರ್ಭು�ುಜವು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ 
ಸಮಚತುುರ್ಭು�ುಜವಾಾಗಿರುುವುದೆಂಂದೂೂ ನೋ�ೋಡಿದ್ದೇೇ�ವಲ್ಲಲವೇೇ 
(ಸಮಭಾಾಜಕಗಳು ಎಂಂಬ ಪಾಾಠದ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ 
ಸಮಚತುುರ್ಭು�ುಜಗಳು ಎಂಂಬ ಭಾಾಗ).
ಎಲ್ಲಾಾ� ಭುುಜಗಳಿಗೂ� ಸಮಾಾನ ಉದ್ದದವಿಲ್ಲಲದ ಒಂಂದುು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ 
ಚತುುರ್ಭು�ುಜದಲ್ಲಿಿ ಕರ್ಣಣಗಳು ಪರಸ್ಪಪರ ಲಂಂಬವಾಾಗಿ ಇರುುವುದಿಲ್ಲಲ:

ಆದರೆ ಅವುಗಳು ಪರಸ್ಪಪರ ಸಮಭಾಾಗ ಮಾಾಡುುತ್ತತವೆ ಎಂಂದುು ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿಯಲುು ಕಷ್ಟಟವೇೇನಲ್ಲಲ .ಅದಕ್ಕಾಾ�ಗಿ ಕರ್ಣಣಗಳು 
ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜವನ್ನುು� ವಿಭಜಿಸಿ ಉಂಂಟುುಮಾಾಡುುವ ನಾಾಲ್ಕುು � ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳಲ್ಲಿಿ ಮೇೇಲಿನ ಮತ್ತುು� ಕೆಳಗಿನ 
ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳನ್ನುು� ಮಾಾತ್ರರ ನೋ�ೋಡುುವ:

ಎರಡೂೂ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ನೀೀಲ ಭುುಜಗಳು, ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜದ ವಿರುುದ್ಧಧ ಭುುಜಗಳಾಾಗಿರುುವ ಕಾಾರಣ, 
ಸಮಾಾನವಾಾಗಿರುುವುವು. ಈ ಭುುಜಗಳು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರವಾಾಗಿರುುವುದರಿಂಂದ, ಅವುಗಳಲ್ಲಿಿ ಹಸಿರುು ಗೆರೆಗಳು 
ಸಂಂಧಿಸುುವಾಾಗ ಉಂಂಟಾಗುುವ ಸಣ್ಣಣ ಕೋ�ೋನಗಳು ಸಮಾಾನವಾಾಗಿರುುವುವು; ಅಂಂದರೆ, ಕೆಳಗೆ ಕೊ�ಟ್ಟಿಿರುುವ ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದುು 
ಚಿತ್ರರದಲ್ಲೂೂ� ಗುುರುುತಿಸಿರುುವ ಕೋ�ೋನಗಳು ಸಮಾಾನವಾಾಗಿರುುವುವು.

ಹಾಾಗೆ ಈ ಎರಡುು ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳಲ್ಲಿಿ ಒಂಂದುು ಭುುಜ ಮತ್ತುು� ಅದರಲ್ಲಿಿರುುವ ಎರಡುು ಕೋ�ೋನಗಳು ಸಮಾಾನವಾಾಗಿರುುವ 
ಕಾಾರಣ ಅವುಗಳ ಸಮಾಾನವಾಾಗಿರುುವ ಕೋ�ೋನಗಳಿಗೆ ಎದುುರಿರುುವ ಭುುಜಗಳೂ ಸಮಾಾನವಾಾಗಿರುುವುವು.

ಆಗ ಮೇೇಲಿನ ಚಿತ್ರರಗಳಿಂಂದ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜದ ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದುು ಕರ್ಣಣವನ್ನುು� ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು ಕರ್ಣಣವು 
ಖಂಂಡಿಸುುವ ಭಾಾಗಗಳು ಸಮಾಾನವಾಾಗಿರುುವುದೆಂಂದುು ಕಾಾಣಬಹುುದುು; ಅಂಂದರೆ ಅವುಗಳು ಪರಸ್ಪಪರ ಸಮಭಾಾಗ 
ಮಾಾಡುುತ್ತತವೆ. 

ಬದಲಾಾಗಿ ಕರ್ಣಣಗಳು ಪರಸ್ಪಪರ ಸಮಭಾಾಗ ಮಾಾಡುುವ ಯಾಾವುದೇೇ ಒಂಂದುು ಚತುುರ್ಭು�ುಜವು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ 
ಚತುುರ್ಭು�ುಜವಾಾಗಿರುುವುದೇೇ?
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ಇದನ್ನುು� ಪರಿಶೋ�ೋಧಿಸಲುು ಅಂಂತಹ ಒಂಂದುು ಚತುುರ್ಭು�ುಜವನ್ನುು� 
ಎಳೆದುು ನೋ�ೋಡುುವ. ಮೊದಲುು ಒಂಂದುು ಗೆರೆ ಮತ್ತುು� ಅದರ 
ಮಧ್ಯಯಬಿಂಂದುುವಿನ ಮೂೂಲಕ ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು ಗೆರೆಯನ್ನುು� 
ಎಳೆಯುುವ.

ಇನ್ನುು� ಈ ಗೆರೆಯ ಎರಡುು ಭಾಾಗಗಳಲ್ಲಿಿಯೂೂ ಸಮಾಾನ 
ಉದ್ದದವನ್ನುು� ಗುುರುುತಿಸಿ ಒಂಂದುು ಚತುುರ್ಭು�ುಜವನ್ನುು� ರಚಿಸ 
ಬಹುುದುು:

ಹೀೀಗೆ ಉಂಂಟಾಗುುವ ನಾಾಲ್ಕುು � ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳಲಿ್ಲಿ , ಎಡಭಾಾಗದಲ್ಲಿಿ ಮೇೇಲೆ 
ಮತ್ತುು�  ಬಲಭಾಾಗದಲ್ಲಿಿ ಕೆಳಗೆ ಇರುುವ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳನ್ನುು� ಹೋ�ೋಲಿಸಿ 
ನೋ�ೋಡುುವ;

ಎಳೆದುುದಕ್ಕಕನುುಸರಿಸಿ,ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳ ಹಸಿರುು ಗೆರೆಗಳಿಗೆ ಸಮಾಾನ 
ಉದ್ದದವಿರುುವುದುು.ಕೆಂ�ಪು ಗೆರೆಗಳಿಗೂ� ಸಮಾಾನ ಉದ್ದದವಿರುುವುದುು.
ಇವುಗಳು ಪರಸ್ಪಪರ ಖಂಂಡಿಸಿ ಹಾಾದುು ಹೋ�ೋಗುುವಾಾಗ ಉಂಂಟಾಗುುವ 
ಕೋ�ೋನಗಳು ವಿರುುದ್ಧಧ ಕೋ�ೋನಗಳಾಾಗಿರುುವುದರಿಂಂದ,ಈ ಭುುಜಗಳ 
ಎಡೆಯಲ್ಲಿಿರುುವ ಕೋ�ೋನಗಳು ಸಮಾಾನವಾಾಗಿರುುವುವು. (ಆರನೇೇ 
ತರಗತಿಯ ಗೆರೆಗಳೂ ಕೋ�ೋನಗಳೂ ಎಂಂಬ ಪಾಾಠದ ಸಂಂಧಿಸುುವ 
ಗೆರೆಗಳು ಎಂಂಬ ಭಾಾಗ).

ಆಯತವು ವೃೃತ್ತತದಲ್ಲಿಿಯೂೂ
ಒಂಂದುು ವೃೃತ್ತತವನ್ನುು� ರಚಿಸಿ ಅದರ ಒಂಂದುು ವ್ಯಾಾ�ಸವನ್ನುು� 
ಎಳೆಯಿರಿ. ವೃೃತ್ತತದ ಎರಡುು ಅರ್ಧಧಗಳಲ್ಲಿಿಯೂೂ 
ಒಂಂದೊಂ�ಂದುು ಬಿಂಂದುುವನ್ನುು� ಗುುರುುತಿಸಿ ವ್ಯಾಾ�ಸದ 
ತುುದಿಗಳೊಂಂದಿಗೆ ಜೋೋಡಿಸಿರಿ.

ಹೀೀಗೆ ಸಿಗುುವ ಚತುುರ್ಭು�ುಜವು ಆಯತವಾಾಗಿರ 
ಬೇೇಕೆಂ�ದಿಲ್ಲಲ . ಆದರೆ ವ್ಯಾಾ�ಸದ ಎರಡುು ಬದಿಗಳಲ್ಲಿಿರುುವ 
ಎರಡುು ಕೋ�ೋನಗಳು ಲಂಂಬಕೋ�ೋನಗಳಾಾಗಿವೆ 
(ಯಾಾಕೆ?). ಇತರ ಎರಡುು ಕೋ�ೋನಗಳೋೋ?
ಚಿತ್ರರದಲ್ಲಿಿರುುವ ಲಂಂಬ ಮೂೂಲೆಗಳು ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು 
ವ್ಯಾಾ�ಸದ ತುುದಿಗಳಲ್ಲಾಾ�ದರೋ�ೋ?

ನಾಾಲ್ಕುು � ಮೂೂಲೆಗಳೂ ಲಂಂಬ ಮೂೂಲೆಗಳಾಾದುುವು.
ಅಂಂದರೆ ಚತುುರ್ಭು�ುಜವು ಆಯತವಾಾಯಿತುು.

Segment  ಉಪಯೋೋಗಿಸಿ AB ಎಂಂಬ ಒಂಂದುು ಗೆರೆಯನ್ನುು� 
ಎಳೆದುು  Midpoint or Centre ಉಪಯೋೋಗಿಸಿ ಅದರ 
ಮಧ್ಯಯಬಿಂಂದುು C ಗುುರುುತಿಸಿರಿ. C ಕೇಂ�ಂದ್ರರವಾಾಗಿ ಒಂಂದುು 

ವೃೃತ್ತತವನ್ನುು� ಎಳೆಯಿರಿ. ವೃೃತ್ತತದಲ್ಲಿ ಿ D ಎಂಂಬ ಒಂಂದುು ಬಿಂಂದುುವನ್ನುು� 
ಗುುರುುತಿಸಿ C, D ಎಂಂಬೀೀ ಬಿಂಂದುುಗಳ ಮೂೂಲಕ ಹಾಾದುು ಹೋ�ೋಗುುವ 
ಗೆರೆಯನ್ನುು� ಎಳೆಯಿರಿ. ಈ ಗೆರೆಯುು ವೃೃತ್ತತವನ್ನುು� ಸಂಂಧಿಸುುವ 
ಬಿಂಂದುುವನ್ನುು�  E ಎಂಂದುು ಗುುರುುತಿಸಿರಿ. ಗೆರೆ ಮತ್ತುು� ವೃೃತ್ತತವನ್ನುು� 
ಮರೆಮಾಾಡಿದ ನಂಂತರ DE ಗೆರೆಯನ್ನುು� ಎಳೆಯಿರಿ. ಚತುುರ್ಭು�ುಜ 

ADBE ಯನ್ನುು� ಎಳೆಯಿರಿ. ಇದೊಂ�ಂದುು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜ 
ವಾಾಗಿರುುವುದೇೇ? ಭುುಜಗಳ ಉದ್ದದವನ್ನುು� ಗುುರುುತಿಸಿ ನೋ�ೋಡಿರಿ.
ಮೂೂಲೆಗಳ ಸ್ಥಾಾ�ನವನ್ನುು� ಬದಲಾಾಯಿಸಿ ನೋ�ೋಡಿರಿ. AB, DE ಎಂಂಬೀೀ 
ಕರ್ಣಣಗಳ ಉದ್ದದವು ಸಮಾಾನವಾಾಗುುವಾಾಗ ಚತುುರ್ಭು�ುಜಕ್ಕೆೆ ಏನುು 
ಸಂಂಭವಿಸುುವುದುು? ಕರ್ಣಣಗಳು ಪರಸ್ಪಪರ ಲಂಂಬವಾಾಗುುವಾಾಗಲೋ�ೋ?
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ಆಗ, ಈ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳ ಮೂೂರನೇೇ (ನೀೀಲ) ಭುುಜಗಳು ಮತ್ತುು� 
ಸಮಾಾನ ಉದ್ದದವಿರುುವ ಭುುಜಗಳ ಎದುುರಿರುುವ ಇತರ ಎರಡುು 
ಕೋ�ೋನಗಳು ಸಮಾಾನವಾಾಗಿರುುವುವು.

ಅಂಂದರೆ, ನಮ್ಮಮ ಚತುುರ್ಭು�ುಜದ ಮೇೇಲಿನ ಮತ್ತುು� ಕೆಳಗಿನ ಭುುಜಗಳು 
ಸಮಾಾನವಾಾಗಿವೆ; ಅವುಗಳು ಹಸಿರುು ಗೆರೆಯೊಂಂದಿಗೆ ಉಂಂಟುು 
ಮಾಾಡುುವ ಕೋ�ೋನಗಳೂ ಸಮಾಾನವಾಾಗಿವೆ.

ಆದುುದರಿಂಂದ ನೀೀಲ ಗೆರೆಗಳು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರವಾಾಗಿವೆ.ಎರಡುು ಭುುಜಗಳು ಸಮಾಾನವೂ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರವೂ 
ಆಗಿರುುವುದರಿಂಂದ, ಚತುುರ್ಭು�ುಜವು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜವಾಾಗಿರುುವುದುು.

ಯಾಾವುದೇೇ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜದಲ್ಲಿಿ ಕರ್ಣಣಗಳು ಪರಸ್ಪಪರ ಸಮಭಾಾಗ ಮಾಾಡುುವುವು; ಬದಲಾಾಗಿ, 
ಕರ್ಣಣಗಳು ಸಮಭಾಾಗ ಮಾಾಡುುವ ಯಾಾವುದೇೇ ಚತುುರ್ಭು�ುಜವು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜವಾಾಗಿರುುವುದುು.

ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಸಮಚತುುರ್ಭು�ುಜವಾಾದರೆ,ಕರ್ಣಣಗಳ ಎಡೆಯಲ್ಲಿಿರುುವ ಕೋ�ೋನವು ಲಂಂಬವಾಾಗಿರುುವುದುು;ಭುುಜಗಳ 
ಉದ್ದದವು ಸಮಾಾನವಲ್ಲಲದ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜಗಳಲಿ್ಲಿ , ಈ ಕೋ�ೋನವು ಹಲವು ಅಳತೆಗಳಲ್ಲಿಿ ಆಗಿರುುವುದುು:

ಹಾಾಗಾಾದರೆ ಕರ್ಣಣಗಳ ಉದ್ದದ ಮತ್ತುು� ಅವುಗಳ ಎಡೆಯಲ್ಲಿಿರುುವ ಕೋ�ೋನವನ್ನುು� ಹೇೇಳಿದರೆ,ಅದಕ್ಕಕನುುಸಾಾರವಾಾಗಿ 
ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜವನ್ನುು� ರಚಿಸಬಹುುದುು.ಉದಾಾಹರಣೆಗಾಾಗಿ ಕರ್ಣಣಗಳ ಉದ್ದದ 6 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್,  
4 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಮತ್ತುು� ಅವುಗಳ ಎಡೆಯಲ್ಲಿಿರುುವ ಕೋ�ೋನ 50° ಆಗಿರುುವ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜವನ್ನುು� ಈ 
ರೀೀತಿಯಲ್ಲಿಿ ರಚಿಸಬಹುುದುು:

6 ಸೆ.ಮೀ. 3 ಸೆ.ಮೀ.

3 ಸೆ.ಮೀ. 3 ಸೆ.ಮೀ.3 ಸೆ.ಮೀ.3 ಸೆ.ಮೀ.

2 ಸೆ
.ಮ

ೀ.
2 ಸೆ

.ಮ
ೀ.

2 ಸೆ
.ಮ

ೀ.

2 ಸೆ
.ಮ

ೀ.

3 ಸೆ.ಮೀ.
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(1) 	ಕರ್ಣಣಗಳ ಉದ್ದದ 8 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್, 6 
ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಮತ್ತುು� ಅವುಗಳ ಎಡೆಯಲ್ಲಿಿರುುವ 
ಕೋ�ೋನ 60° ಆಗಿರುುವ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜ 
ವನ್ನುು� ರಚಿಸಿರಿ.

(2) 	ಒಂಂದುು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜದ ವಿರುುದ್ಧಧ 
ಭುುಜಗಳ ಮಧ್ಯಯಬಿಂಂದುುಗಳನ್ನುು� ಜೋೋಡಿಸಿ 
ಎಳೆಯುುವ ಗೆರೆಯುು ಇತರ ಎರಡುು ಭುುಜಗಳಿಗೆ 
ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರವಾಾಗಿರುುವುದೆಂಂದುು ಸಾಾಧಿಸಿರಿ:

(3)	 ಚಿತ್ರರದಲ್ಲಿಿ ಒಂಂದುು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜ 
ಮತ್ತುು� ಅದರ ವಿರುುದ್ಧಧ ಭುುಜಗಳ ಮಧ್ಯಯಬಿಂಂದುುಗಳನ್ನುು� 
ಜೋೋಡಿಸಿದ ಗೆರೆಗಳನ್ನುು� ತೋ�ೋರಿಸಲಾಾಗಿದೆ.

	 (i)	  ಈ ಗೆರೆಗಳು ಪರಸ್ಪಪರ ಸಮಭಾಾಗ ಮಾಾಡುುವುವು 
ಎಂಂದುು ಸಾಾಧಿಸಿರಿ.

	 (ii)	ಈ ಗೆರೆಗಳ ಎಡೆಯಲ್ಲಿಿರುುವ ಒಂಂದುು 
ಕೋ�ೋನವು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜದ 
ಭುುಜಗಳ ಎಡೆಯಲ್ಲಿಿರುುವ ಕೋ�ೋನಕ್ಕೆೆ ಸಮಾಾನ 
ವಾಾಗಿರುುವುದೆಂಂದುು ಸಾಾಧಿಸಿರಿ.

ಕರ್ಣಣಗಳ ವಿಶೇೇಷತೆ
ಸಮಾಾನ ಉದ್ದದವಿರುುವ ಎರಡುು ಗೆರೆಗಳನ್ನುು� 
ಪರಸ್ಪಪರ ಸಮಭಾಾಜಕಗಳಾಾಗುುವಂಂತೆ, ಆದರೆ 
ಲಂಂಬವಲ್ಲಲದಂಂತೆ ಎಳೆಯಿರಿ.

ಇವುಗಳ ತುುದಿಗಳನ್ನುು� ಜೋೋಡಿಸಿದರೆ ಹೇೇಗಿರುುವ 
ಚತುುರ್ಭು�ುಜವು ಲಭಿಸುುವುದುು?

ಇನ್ನುು� , ಒಂಂದುು ಗೆರೆಯ ಉದ್ದದವನ್ನುು� ಎರಡೂೂ 
ತುುದಿಗಳಿಂಂದ ಸಮಾಾನ ದೂೂರಕ್ಕೆೆ ಮುಂಂ�ದುುವರಿಸಿ 
ತುುದಿಗಳನ್ನುು� ಜೋೋಡಿಸಿದರೋ�ೋ?

ಇನ್ನುು� ಮೊದಲ ಚಿತ್ರರದಲ್ಲಿಿ ಒಂಂದುು ಗೆರೆಯನ್ನುು� ಎರಡುು 
ಭಾಾಗಕ್ಕೂ�ೂ ಒಂಂದೇೇ ರೀೀತಿ ಮುಂಂ�ದುುವರಿಸುುವುದರ 
ಬದಲುು ಅಡ್ಡಡಕ್ಕೆ ೆ ಇರುುವ ಗೆರೆಯನ್ನುು� ಬಲಕ್ಕೆೆ 
ಮತ್ತುು� ಓರೆಯಾಾಗಿರುುವ ಗೆರೆಯನ್ನುು� ಕೆಳಕ್ಕೂ�ೂ 
ಒಂಂದೇೇ ರೀೀತಿಯಲ್ಲಿಿ ಮುಂಂ�ದುುವರಿಸಿ ತುುದಿಗಳನ್ನುು� 
ಜೋೋಡಿಸಿದರೋ�ೋ?
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ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ

ಒಂಂದುು ಆಯತದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವು, ಭುುಜಗಳ ಉದ್ದದಗಳ ಗುುಣಲಬ್ಧಧವಾಾಗಿರುುವುದುು.

ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜವಾಾದರೋ�ೋ?

ಭುುಜಗಳ ಉದ್ದದ ಸಮಾಾನವಾಾಗಿರುುವ ಹಲವು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜಗಳನ್ನುು� ರಚಿಸಬಹುುದೆಂಂದುು ಪಾಾಠದ 
ಆರಂಂಭದಲ್ಲಿಿ ನೋ�ೋಡಿದ್ದೇೇ�ವಲ್ಲಲವೇೇ;ಇವುಗಳಿಗೆಲ್ಲಲ ಸಮಾಾನ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ ಇರಬೇೇಕೆಂ�ದಿಲ್ಲಲ .

ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜದ  ಯಾಾವ ಅಳತೆಗಳು 
ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವನ್ನುು� ನಿರ್ಣಣಯಿಸುುವುದುು?

ಈ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜವನ್ನುು� ನೋ�ೋಡಿರಿ:

ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವನ್ನುು� ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿಯಲುು, ಮೊದಲುು ಒಂಂದುು 
ಕರ್ಣಣವನ್ನುು� ಎಳೆದುು ಇದನ್ನುು� ಎರಡುು ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳನ್ನಾಾ�ಗಿ 
ವಿಭಜಿಸುುವ:

ಎಡಬದಿಯ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವನ್ನುು� ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿಯಲುು ಯಾಾವೆಲ್ಲಲ ಅಳತೆಗಳು ಬೇೇಕುು?

(4) 	ಕರ್ಣಣಗಳ ಉದ್ದದ 6.5 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್, 4.5 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಮತ್ತುು� ಅವುಗಳ ಎಡೆಯಲ್ಲಿಿರುುವ ಕೋ�ೋನ 70° 
ಆಗಿರುುವ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜವನ್ನುು� ರಚಿಸಿರಿ.

(5) 	ಒಂಂದುು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜದ ಕರ್ಣಣಗಳ ಉದ್ದದಗಳು ಸಮಾಾನವಾಾಗಿರುುವುದಾಾದರೆ ಅದೊಂ�ಂದುು 
ಆಯತವಾಾಗಿರುುವುದುು ಎಂಂದುು ಸಾಾಧಿಸಿರಿ.

(6) 	ಕರ್ಣಣಗಳ ಉದ್ದದ 6 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಮತ್ತುು� ಅವುಗಳ ಎಡೆಯಲ್ಲಿಿರುುವ ಕೋ�ೋನ 60° ಆಗಿರುುವ ಆಯತವನ್ನುು� 
ರಚಿಸಿರಿ.



184

VIII ಗಣಿತ (Mathematics) ಭಾಗ - II

ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ಕೆಳಗಿನ ಭುುಜದ ಮತ್ತುು� ಅದರಿಂಂದ ಮೇೇಲಿನ ಮೂೂಲೆಗೆ ಇರುುವ ಎತ್ತತರದ ಗುುಣಲಬ್ಧಧದ 
ಅರ್ಧಧವಾಾಗಿದೆಯಲ್ಲಲವೇೇ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ.

ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ಕೆಳಗಿನ ಭುುಜವು,ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜದ ಕೆಳಗಿನ ಭುುಜವೇೇ ಆಗಿದೆ.ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ಮೇೇಲಿನ 
ಮೂೂಲೆಗೆ ಇರುುವ ಎತ್ತತರವೋೋ?

ಅದುು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜದ ಕೆಳಗಿನ ಮತ್ತುು� ಮೇೇಲಿನ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಭುುಜಗಳೊಳಗಿನ ಅಂಂತರವಲ್ಲಲವೇೇ? 
ಇನ್ನುು� ಬಲಬದಿಯ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವೋೋ?

ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜದ ಮೇೇಲಿನ ಭುುಜ, ಕೆಳಗಿನ ಮತ್ತುು� ಮೇೇಲಿನ ಭುುಜಗಳೊಳಗಿನ ಅಂಂತರದ ಗುುಣಲಬ್ಧಧದ 
ಅರ್ಧಧವಾಾಗಿರುುವುದುು.

ಆಗ, ಎರಡುು ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳಿಗೂ� ಸಮಾಾನ ವಿಸ್ತಿಿರ್ಣಣವಿರುುವುದುು. ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವು,ಈ 
ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣಗಳ ಮೊತ್ತತವಾಾಗಿದೆಯಲ್ಲಲವೇೇ.ಅಂಂದರೆ, ಒಂಂದುು ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣದ ಎರಡುು ಮಡಿ.
ಅದೆಷ್ಟಾಾ�ಗಿರುುವುದುು?

ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜದ ಕೆಳಗಿನ (ಅಥವಾಾ ಮೇೇಲಿನ) ಭುುಜ, ಕೆಳಗಿನ ಮತ್ತುು� ಮೇೇಲಿನ ಭುುಜಗಳೊಳಗಿನ 
ಅಂಂತರದ ಗುುಣಲಬ್ಧಧ .

ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವನ್ನುು� ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿಯಲುು, ಕೆಳಗಿನ ಮತ್ತುು� ಮೇೇಲಿನ ಭುುಜಗಳಿಗೆ ಬದಲಾಾಗಿ, ಎಡ ಮತ್ತುು� 
ಬಲಭಾಾಗದ ಭುುಜಗಳನ್ನುು� ಉಪಯೋೋಗಿಸಿದರೋ�ೋ?

ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದುು ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವನ್ನುು� ಹೇೇಗೆ ಹೇೇಳಬಹುುದುು?

ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವೋೋ?

ಎಡಭಾಾಗದ (ಅಥವಾಾ ಬಲಭಾಾಗದ) ಭುುಜದ ಉದ್ದದ , ಎಡ ಮತ್ತುು� ಬಲ ಭಾಾಗದ  ಭುುಜಗಳೊಳಗಿನ ಅಂಂತರದ 
ಗುುಣಲಬ್ಧಧ , ಅಲ್ಲಲವೇೇ?
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ಹಾಾಗಾಾದರೆ ಸಾಾಮಾಾನ್ಯಯವಾಾಗಿ ಒಂಂದುು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣದ ಕುುರಿತುು ಏನನ್ನುು� ಹೇೇಳಬಹುುದುು?

ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವು,ಯಾಾವುದಾಾದರೂ� ಒಂಂದುು ಭುುಜದ ಮತ್ತುು� ಆ ಭುುಜದಿಂಂದ 
ವಿರುುದ್ಧಧ ಭುುಜಕ್ಕಿಿರುುವ ಅಂಂತರದ ಗುುಣಲಬ್ಧಧವಾಾಗಿರುುವುದುು.

ಈ ಚಿತ್ರರಗಳನ್ನುು� ನೋ�ೋಡಿರಿ:

ನಾಾಲ್ಕೂ�ೂ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜಗಳ ಭುುಜಗಳ ಉದ್ದದ 5 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್, 3 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಆಗಿವೆ. 
ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದರ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವನ್ನುು� ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿದುು ನೋ�ೋಡಿರಿ.

ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವನ್ನುು� ಇನ್ನೂ�ೂ ಹೆಚ್ಚಿಿಸಬಹುುದೇೇ? ಎಷ್ಟಟರವರೆಗೆ ಆಗಬಹುುದುು?

ಇಷ್ಟೇೇ� ಅಳತೆಗಳಲಿ್ಲಿ , ಅತಿ ಹೆಚ್ಚುು� ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ ಸಿಗುುವ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜಕ್ಕೆೆ ಯಾಾವುದಾಾದರೂ� ವಿಶೇೇಷತೆ 
ಇದೆಯೇೇ?

ಇನ್ನುು� ಒಂಂದುು ಪ್ರರಶ್ನೆೆ:ಭುುಜಗಳ ಉದ್ದದ 6 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್, 4 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಮತ್ತುು� ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ 18 ಚದರ 
ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಆಗಿರುುವ ಒಂಂದುು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜವನ್ನುು� ರಚಿಸುುವುದುು ಹೇೇಗೆ?

ಮೊದಲುು ಅಡ್ಡಡಕ್ಕೆ  ೆ 6 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಉದ್ದದವಿರುುವ  ಒಂಂದುು ಗೆರೆಯನ್ನುು� ಎಳೆದರೆ ಅದನ್ನುು� ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ 
ಚತುುರ್ಭು�ುಜದ ಕೆಳಗಿನ ಭುುಜವಾಾಗಿ ತೆಗೆಯಬಹುುದುು:

ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜದ ಕೆಳಗಿನ ಎರಡುು ಮೂೂಲೆಗಳು ಈ 
ಗೆರೆಯ ತುುದಿಗಳಾಾಗಿವೆಯಲ್ಲಲವೇೇ.

ಮೇೇಲಿನ ಮೂೂಲೆಗಳೋೋ?

ಮೇೇಲಿನ ಭುುಜದ ಕುುರಿತುು ಏನುು ಹೇೇಳಬಹುುದುು?

ಭುುಜಗಳು ಬದಲಾಾಗದೆ ಎಂಂಬ 
ಜಿಯೋೋಜಿಬ್ರರ ಚಟುುವಟಿಕೆಯಲ್ಲಿಿ 
ಮಾಾಡಿರುುವ ರೀೀತಿಯಲ್ಲಿಿ ಭುುಜಗಳು 5 

ಮತ್ತುು� 3 ಆಗಿರುುವ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜ 

ABCD ಎಳೆಯಿರಿ. Area ಉಪಯೋೋಗಿಸಿ 
ಇದರ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವನ್ನುು� ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿಯಿರಿ.  
C ಯ ಸ್ಥಾಾ�ನವನ್ನುು� ಬದಲಾಾಯಿಸಿ ನೋ�ೋಡಿರಿ. 
ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ ಬದಲಾಾಗುುವುದೇೇ? ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವು 
ಅತಿ ಹೆಚ್ಚಾಾಗುುವುದುು ಯಾಾವಾಾಗ? ಅತಿ ಕಡಿಮೆ 
ಯಾಾಗುುವುದುು ಯಾಾವಾಾಗ?
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ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ ಬದಲಾಾಗದೆ
ಕೆಳಗೆ ಕೊ�ಟ್ಟಿಿರುುವ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜವನ್ನುು� 
ನೋ�ೋಡಿರಿ.

ಕರ್ಣಣದ ಮೂೂಲಕ ಕತ್ತತರಿಸಿ ತೆಗೆದುು ನಂಂತರ 
ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಭುುಜಗಳನ್ನುು� ಸೇೇರಿಸಿ ಇಟ್ಟುು� ಹೊೊಸ 
ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜಗಳನ್ನುು� ಮಾಾಡಬಹುುದುು.

ಈ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜಗಳ ಭುುಜಗಳು ಮತ್ತುು� 
ಕರ್ಣಣವು ಮೊದಲ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜದ 
ಒಂಂದುು ಕರ್ಣಣ ಮತ್ತುು� ಭುುಜಗಳೊಂಂದಿಗೆ ಯಾಾವ 
ರೀೀತಿಯಲ್ಲಿಿ ಸಂಂಬಂಂಧ ಹೊಂ�ಂದಿದೆ? ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು 
ಕರ್ಣಣದ ಮೂೂಲಕ ಕತ್ತತರಿಸಿ ತೆಗೆದುು ಇಟ್ಟಟರೋ�ೋ?
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ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ 18 ಚದರಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಆಗಬೇೇಕುು; ಆಗ ಮೇೇಲಿನ ಭುುಜ ಮತ್ತುು� ಕೆಳಗಿನ ಭುುಜಗಳೊಳಗಿನ ಅಂಂತರ 
ಎಷ್ಟಾಾ�ಗಿರಬೇೇಕುು?
ಅಂಂದರೆ, ಗೆರೆಯ ಒಂಂದುು ತುುದಿಯಿಂಂದ 3 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಎತ್ತತರದಲ್ಲಿಿ ಲಂಂಬವನ್ನುು� ಎಳೆದುು, ಅದರ ಮೇೇಲಿನ  
ತುುದಿಯ ಮೂೂಲಕ ಮೊದಲ ಗೆರೆಗೆ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಗೆರೆಯನ್ನುು� ಎಳೆದರೆ, ಅದರ ಒಂಂದುು ಭಾಾಗವಾಾಗಿರುುವುದುು 
ಮೇೇಲಿನ ಭುುಜ:

ಈ ಗೆರೆಯಲ್ಲಿಿ ಎಲ್ಲಿಿಯೋೋ ಮೇೇಲಿನ ಭುುಜದ ಎಡಭಾಾಗದ ಮೂೂಲೆ ಇರುುವುದುು.ಎಡಭಾಾಗದ ಭುುಜದ ಉದ್ದದವು  

4 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಆಗಬೇೇಕಲ್ಲಲವೇೇ. ಆಗ, ಕೆಳಗಿನ ಎಡಭಾಾಗದ ಮೂೂಲೆಯಿಂಂದ 4 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ದೂೂರದಲ್ಲಿಿ 
ಮೇೇಲಿನ ಎಡಭಾಾಗದ ಮೂೂಲೆ ಇರುುವುದುು; ಅದುು ಮೇೇಲಿನ ಗೆರೆಯಲ್ಲೂೂ� ಆಗಿರಬೇೇಕುು.
ಅದನ್ನುು� ಹೇೇಗೆ ಗುುರುುತಿಸಬಹುುದುು?

ಇನ್ನುು� ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜವನ್ನುು� ಪೂರ್ತಿಿ ಮಾಾಡಬಹುು 
ದಲ್ಲಲವೇೇ.
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ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು ಲೆಕ್ಕಕ. ಈ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜವನ್ನುು� ನೋ�ೋಡಿರಿ:

(1) 	ಭುುಜಗಳ  ಉದ್ದದ  5 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್, 6 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಮತ್ತುು� ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ  
25 ಚದರಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಆಗಿರುುವ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜವನ್ನುು� ರಚಿಸಿರಿ.

(2)	 ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ 25 ಚದರಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಮತ್ತುು� ಸುುತ್ತತಳತೆ 24 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಆಗಿರುುವ 
ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜವನ್ನುು� ರಚಿಸಿರಿ.

(3) 	ಚಿತ್ರರದಲ್ಲಿಿ ಸೂ�ಚಿಸಿರುುವುದುು ಎರಡುು ಜೊತೆ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಗೆರೆಗಳು ಖಂಂಡಿಸುುವಾಾಗ 
ಉಂಂಟಾಗುುವ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜವಾಾಗಿದೆ.

			          ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ ಎಷ್ಟುು�? ಸುುತ್ತತಳತೆಯೋೋ?

ಇದರ ಎಡ ಮತ್ತುು� ಬಲಭಾಾಗದ ಭುುಜಗಳೊಳಗಿನ ಅಂಂತರ ಎಷ್ಟಾಾ�ಗಿರುುವುದುು?
ಕೆಳಗಿನ ಭುುಜ 6 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಮತ್ತುು� ಮೇೇಲಿನ ಭುುಜಕ್ಕಿಿರುುವ ಅಂಂತರವು 3.5 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಆಗಿರುುವುದರಿಂಂದ, 
ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವು 6 × 3.5 = 21 ಚದರಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್.
ಎಡಭಾಾಗದ ಭುುಜವು 4 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಆಗಿರುುವುದರಿಂಂದ, ಬಲಭಾಾಗದ ಭುುಜಕ್ಕಿಿರುುವ ದೂೂರವನ್ನುು� 4 ರಿಂಂದ 
ಗುುಣಿಸಿದರೂ�  ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವಾಾದ 21 ಸಿಗಬೇೇಕುು; 
ಆಗ, ಬಲಭಾಾಗದ ಭುುಜಕ್ಕಿಿರುುವ ಅಂಂತರವು 21 ÷ 4 = 5.25 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್.
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(4) 	ಒಂಂದುು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜದ ಎರಡುು ಭುುಜಗಳು 12 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಮತ್ತುು� 10 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ 
ಆಗಿವೆ. ಚಿಕ್ಕಕ ಭುುಜಗಳೊಳಗಿನ ಅಂಂತರವು 6 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಆಗಿರುುವುದುು.

	 (i)	 ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ ಎಷ್ಟಾಾ�ಗಿರುುವುದುು?

	 (ii)	 12 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಉದ್ದದವಿರುುವ ಭುುಜಗಳೊಳಗಿನ ಅಂಂತರವು ಎಷ್ಟಾಾ�ಗಿರುುವುದುು?
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ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಸಮಚತುುರ್ಭು�ುಜಗಳು

ಒಂಂದುು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಸಮಚತುುರ್ಭು�ುಜವನ್ನುು� ರಚಿಸಲುು ಅದರ ಕರ್ಣಣಗಳ ಉದ್ದದಗಳನ್ನುು� ತಿಳಿದರೆ ಸಾಾಕಲ್ಲಲವೇೇ 
(ಸಮಭಾಾಜಕಗಳು ಎಂಂಬ ಪಾಾಠದ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಸಮಚತುುರ್ಭು�ುಜಗಳು ಎಂಂಬ ಭಾಾಗ). ಹಾಾಗೆ ಎಳೆಯುುವ 
ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಸಮಚತುುರ್ಭು�ುಜದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವನ್ನುು� ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿಯುುವುದುು ಹೇೇಗೆ?

ಉದಾಾಹರಣೆಗೆ, ಕರ್ಣಣಗಳು 6 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಮತ್ತುು� 4 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಆಗಿರುುವ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ  
ಸಮಚತುುರ್ಭು�ುಜವನ್ನುು� ನೋ�ೋಡುುವ:

ಇದುು ಸಮಾಾನವಾಾಗಿರುುವ ನಾಾಲ್ಕುು � ಲಂಂಬಕೋ�ೋನ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳು ಸೇೇರಿದುುದಾಾಗಿದೆಯಲ್ಲಲವೇೇ. ಒಂಂದುು ಲಂಂಬಕೋ�ೋನ 
ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ ಎಷ್ಟಾಾ�ಗಿರುುವುದುು?

2

1  × 3 × 2 = 3 ಚದರಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್

ನಾಾಲ್ಕುು � ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳಿಗೂ� ಸಮಾಾನ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವಲ್ಲಲವೇೇ? ಹಾಾಗಾಾದರೆ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಸಮಚತುುರ್ಭು�ುಜದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ:

4 × 3 = 12 ಚದರಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್
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ಇದೇೇ ರೀೀತಿಯಲ್ಲಿಿ ಯಾಾವುದೇೇ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಸಮಚತುುರ್ಭು�ುಜದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವನ್ನುು� ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿಯಬಹುುದಲ್ಲಲವೇೇ.

(i)	 ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಸಮಚತುುರ್ಭು�ುಜವು ನಾಾಲ್ಕುು � ಸಮಾಾನ ಲಂಂಬಕೋ�ೋನ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳನ್ನುು� ಸೇೇರಿಸಿದ್ದಾಾ�ಗಿದೆ.

(ii)	 ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದುು ಲಂಂಬಕೋ�ೋನ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ಲಂಂಬಭುುಜಗಳು, ಕರ್ಣಣಗಳ ಅರ್ಧಧವಾಾಗಿರುುವುದುು.

(iii) 	ಒಂಂದುು  ಲಂಂಬಕೋ�ೋನ  ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ  ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವು, ಕರ್ಣಣಗಳ  ಅರ್ಧಧಗಳ   ಗುುಣಲಬ್ಧಧದ  ಅರ್ಧಧವಾಾಗಿರುುವುದುು; 
ಅಂಂದರೆ ಕರ್ಣಣಗಳ ಗುುಣಲಬ್ಧಧದ ಎಂಂಟನೇೇ ಒಂಂದುು.

(iv)	ನಾಾಲ್ಕೂ�ೂ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣಗಳ ಮೊತ್ತತ , ಕರ್ಣಣಗಳ ಗುುಣಲಬ್ಧಧದ ಅರ್ಧಧ

ಯಾಾವುದೇೇ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಸಮಚತುುರ್ಭು�ುಜದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವು, ಕರ್ಣಣಗಳ ಗುುಣಲಬ್ಧಧದ ಅರ್ಧಧವಾಾಗಿರುುವುದುು

ಹಾಾಗಾಾದರೆ 12 ಚದರಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ ಇರುುವ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಸಮಚತುುರ್ಭು�ುಜವನ್ನುು� , ಕರ್ಣಣಗಳ 
ಉದ್ದದವನ್ನುು� ಬೇೇರೆ ಬೇೇರೆಯಾಾಗಿ ತೆಗೆದುುಕೊಂ�ಂಡುು ರಚಿಸಬಹುುದಲ್ಲಲವೇೇ.

ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಸಮಚತುುರ್ಭು�ುಜವೂ 
ಆಯತವೂ

ಒಂಂದುು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಸಮಚತುುರ್ಭು�ುಜವನ್ನುು� 
ರಚಿಸಿ ಅದರ ಎರಡುು ಕರ್ಣಣಗಳನ್ನುು� ಎಳೆಯಿರಿ.

ಇನ್ನುು� ಕರ್ಣಣಗಳ ಮೂೂಲಕ ಕತ್ತತರಿಸಿ ಅದನ್ನುು� ನಾಾಲ್ಕುು � 
ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳನ್ನಾಾ�ಗಿ ಮಾಾಡಬೇೇಕುು. ಇವುಗಳನ್ನುು� 
ಒಂಂದುು ಆಯತವನ್ನಾಾ�ಗಿ ಬದಲಾಾಯಿಸಬಹುುದುು.

	 ಈ ಆಯತದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವು 
ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ 
ಸಮಚತುುರ್ಭು�ುಜದ 
ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವೇೇ 
ಆಗಿದೆಯಲ್ಲಲವೇೇ? 
ಆಯತದ ಭುುಜಗಳು 
ಮತ್ತುು� ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ 
ಸಮಚತುುರ್ಭು�ುಜದ 
ಕರ್ಣಣಗಳೊಳಗಿನ 
ಸಂಂಬಂಂಧವೇೇನುು?

ಹಾಾಗಾಾದರೆ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಸಮಚತುುರ್ಭು�ುಜದ 
ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ ಮತ್ತುು� ಕರ್ಣಣಗಳ ಅಳತೆಗಳೊಳಗಿನ 
ಸಂಂಬಂಂಧವೇೇನುು?

ಎರಡೂೂ ಕರ್ಣಣಗಳ  ಉದ್ದದಗಳು ಸಮಾಾನವಾಾಗಿರುುವ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ 
ಸಮಚತುುರ್ಭು�ುಜವಲ್ಲಲವೇೇ ಚೌಕ. ಹಾಾಗಾಾದರೆ ಕರ್ಣಣಗಳ ಗುುಣಲಬ್ಧಧ 
ಎನ್ನುು�ವುದುು, ಚೌಕದಲ್ಲಿಿ ಕರ್ಣಣದ ವರ್ಗಗವಾಾಗುುವುದುು.

ಹಾಾಗಾಾದರೆ ಚೌಕದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವನ್ನುು� ಹೇೇಗೆ ಹೇೇಳಬಹುುದುು?

ಯಾಾವುದೇೇ ಚೌಕದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವು, ಕರ್ಣಣದ ವರ್ಗಗದ 
ಅರ್ಧಧವಾಾಗಿರುುವುದುು.

4 ಸೆ.ಮೀ.

5 ಸೆ.ಮೀ. 5 ಸೆ.ಮೀ.

1.
5 

ಸೆ.
ಮ

ೀ.
1.

2 
ಸೆ.

ಮ
ೀ.

1.
2 

ಸೆ.
ಮ

ೀ.
1.

5 
ಸೆ.

ಮ
ೀ.

4 ಸೆ.ಮೀ.
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(1) 	 4
2

1  ಚದರಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ ಇರುುವ ಚೌಕವನ್ನುು� ರಚಿಸಿರಿ.

(2) 	 9 ಚದರಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ ಇರುುವ ಚೌಕವಲ್ಲಲದ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಸಮಚತುುರ್ಭು�ುಜವನ್ನುು� 
ರಚಿಸಿರಿ. 

(3)	 ಚಿತ್ರರದಲಿ್ಲಿ , ಒಂಂದುು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಸಮಚತುುರ್ಭು�ುಜದ ಕರ್ಣಣಗಳ ಭಾಾಗಗಳ ಮಧ್ಯಯಬಿಂಂದುುಗಳನ್ನುು� 
ಜೋೋಡಿಸಿ, ಸಣ್ಣಣದೊಂ�ಂದುು ಚತುುರ್ಭು�ುಜವನ್ನುು� ರಚಿಸಲಾಾಗಿದೆ.

	 (i)	  ಈ ಚತುುರ್ಭು�ುಜವು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಸಮಚತುುರ್ಭು�ುಜವಾಾಗಿದೆಯೇೇ? ಯಾಾಕೆ?

	 (ii)	 ಸಣ್ಣಣ  ಚತುುರ್ಭು�ುಜದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವು 3 ಚದರಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಆಗಿದೆ. ದೊೊಡ್ಡಡ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ 
ಸಮಚತುುರ್ಭು�ುಜದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ ಎಷ್ಟುು�?

(4)	 ಒಂಂದುು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಸಮಚತುುರ್ಭು�ುಜದ ಭುುಜಗಳ ಉದ್ದದ 10 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಮತ್ತುು� ಒಂಂದುು 
ಕರ್ಣಣದ ಉದ್ದದ  16 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಆಗಿದೆ.

	 (i)	 ಎರಡನೇೇ ಕರ್ಣಣದ ಉದ್ದದ ಎಷ್ಟಾಾ�ಗಿರುುವುದುು?

	 (ii)	 ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಸಮಚತುುರ್ಭು�ುಜದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ ಎಷ್ಟಾಾ�ಗಿರುುವುದುು?

	 (iii)	ವಿರುುದ್ಧಧ ಭುುಜಗಳೊಳಗಿನ ಅಂಂತರ ಎಷ್ಟಾಾ�ಗಿರುುವುದುು?



1212
ಸಮಲಂಬಗಳುಸಮಲಂಬಗಳು

6 ಸೆ.ಮ
ೀ.

4 
ಸೆ.

ಮ
ೀ.

2 ಸೆ.ಮೀ.

7 ಸೆ.ಮೀ.

ಅಥವಾಾ ಒಂಂದುು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜ ಮತ್ತುು� 
ಅದಕ್ಕೆೆ ಸರಿಹೊಂ�ಂದುುವ ಒಂಂದುು ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನವನ್ನುು� 
ಸೇೇರಿಸಿಟ್ಟುು� ಒಂಂದುು ಸಮಲಂಂಬವನ್ನುು� ಉಂಂಟುು 
ಮಾಾಡಬಹುುದುು.

ಉದಾಾಹರಣೆಗೆ, ಚಿತ್ರರದಲ್ಲಿಿ ತೋ�ೋರಿಸಿರುುವಂಂತೆ 
ಭುುಜಗಳ ಅಳತೆಗಳಿರುುವ ಸಮಲಂಂಬವನ್ನುು� ಹೇೇಗೆ 
ರಚಿಸಬಹುುದುು?

ಭುುಜಗಳೂ ಕೋ�ೋನಗಳೂ
ಎರಡುು ಜೊತೆ ವಿರುುದ್ಧಧ ಭುುಜಗಳು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರವಾಾಗಿರುುವ ಚತುುರ್ಭು�ುಜವು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ 
ಚತುುರ್ಭು�ುಜವಾಾಗಿದೆಯಲ್ಲಲವೇೇ. ಒಂಂದುು ಜೊತೆ ವಿರುುದ್ಧಧ ಭುುಜಗಳು ಮಾಾತ್ರರ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರವಾಾಗಿರುುವ ಒಂಂದುು 
ಚತುುರ್ಭು�ುಜವನ್ನುು� ಸಮಲಂಂಬ (Trapezium) ಎಂಂದುು ಹೇೇಳುವರುು:

ಸಮಲಂಂಬದಲ್ಲಿಿ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರವಲ್ಲಲದ ಯಾಾವುದಾಾದರೂ� ಒಂಂದುು ಭುುಜಕ್ಕೆೆ ಒಳಭಾಾಗದಲ್ಲಿಿ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರವಾಾಗಿ 
ಒಂಂದುು ಗೆರೆಯನ್ನುು� ಎಳೆದುು, ಯಾಾವುದೇೇ ಸಮಲಂಂಬವನ್ನುು� ಒಂಂದುು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜ ಮತ್ತುು� ಒಂಂದುು 
ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನವಾಾಗಿ ವಿಭಜಿಸಬಹುುದುು.
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ಬಲ ಭಾಾಗದ ಭುುಜಕ್ಕೆೆ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಗೆರೆ ಎಳೆದುು, ಇದನ್ನುು� ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನ ಮತ್ತುು� ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜವಾಾಗಿ 
ವಿಭಜಿಸಿದರೋ�ೋ?

ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ಭುುಜಗಳ ಉದ್ದದ ಎಷ್ಟುು�?

ಹಾಾಗಾಾದರೆ ಈ ಸಮಲಂಂಬವನ್ನುು� ರಚಿಸಲುು, ಇದರ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನವನ್ನುು� ಮೊದಲುು ರಚಿಸುುವ :

ಇನ್ನುು� ಕೆಳಗಿನ ಭುುಜವನ್ನುು� 2 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಮುಂಂ�ದುುವರಿಸಿ, ಅದರ ತುುದಿಯಿಂಂದ ಬಲ ಭಾಾಗದ ಭುುಜಕ್ಕೆೆ 
ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರವಾಾಗಿ ಒಂಂದುು ಗೆರೆಯನ್ನುು� ಎಳೆದುು, ಅದರಲ್ಲಿ ಿ6 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರನ್ನುು� ಗುುರುುತಿಸುುವ; ಅದರ ಮೇೇಲಿನ 
ತುುದಿಯನ್ನುು� ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ಮೇೇಲಿನ ತುುದಿಗೆ ಜೋೋಡಿಸಿದರೆ ಸಮಲಂಂಬವಾಾಗುುವುದುು.

4 
ಸೆ.

ಮ
ೀ.

4 
ಸೆ.

ಮ
ೀ.

2 ಸೆ.ಮೀ. 2 ಸೆ.ಮೀ.

7 ಸೆ.ಮೀ. 5 ಸೆ.ಮೀ. 2 ಸೆ.ಮೀ.

5 ಸೆ.ಮೀ.5 ಸೆ.ಮೀ.

5 ಸೆ.ಮೀ. 5 ಸೆ.ಮೀ.2 ಸೆ.ಮೀ. 2 ಸೆ.ಮೀ.

6 ಸೆ.ಮೀ.

6 ಸೆ.ಮೀ.

6 ಸೆ.ಮೀ.

6 ಸೆ.ಮೀ.

6 ಸೆ.ಮೀ.

6 ಸೆ.ಮೀ.

4 
ಸೆ.

ಮ
ೀ.

4 
ಸೆ.

ಮ
ೀ.

4 
ಸೆ.

ಮ
ೀ.

4 
ಸೆ.

ಮ
ೀ.

6 ಸೆ.ಮೀ.

6 ಸೆ.ಮೀ.6 ಸೆ.ಮೀ.
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ಚತುುರ್ಭು�ುಜದಲ್ಲಿಿ ಮೇೇಲಿನ ಭುುಜವು ಕೆಳಗಿನ ಭುುಜಕ್ಕೆೆ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರವೂ, ಅದರ ಉದ್ದದವು 2 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರೂ� 
ಆಗಿರುುವುದೇೇ? ಯಾಾಕೆ?

ಇನ್ನುು� ನಾಾಲ್ಕುು � ಭುುಜಗಳ ಉದ್ದದಗಳಿಗೆ ಬದಲಾಾಗಿ, ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರವಾಾಗಿರುುವ ಭುುಜಗಳ ಉದ್ದದ ಮತ್ತುು� ಅವುಗಳಲ್ಲಿಿ 
ಒಂಂದುು ಭುುಜವು ಉಳಿದೆರಡುು ಭುುಜಗಳೊಂಂದಿಗೆ ಉಂಂಟುುಮಾಾಡುುವ ಕೋ�ೋನಗಳನ್ನುು� ನಿರ್ಧಧರಿಸಿದಾಾಗ ಸಮಲಂಂಬವನ್ನುು� 
ರಚಿಸಲುು ಸಾಾಧ್ಯಯವೇೇ?

ಉದಾಾಹರಣೆಗೆ ಈ ಸಮಲಂಂಬವನ್ನುು� ನೋ�ೋಡಿರಿ:

ಈ ಮೊದಲುು ಮಾಾಡಿರುುವಂಂತೆ ಇದನ್ನುು� ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನ ಮತ್ತುು� ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜವಾಾಗಿ ವಿಭಜಿಸುುವ:

ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ಒಂಂದುು ಭುುಜ ಮತ್ತುು� ಅದರ ಒಂಂದುು ಕೋ�ೋನ ತಿಳಿದಿದೆ; ರಚಿಸಲುು ಆ ಭುುಜದಲ್ಲಿಿರುುವ ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು ಕೋ�ೋನದ 
ಅಳತೆಯುು ತಿಳಿಯಬೇೇಕಲ್ಲಲವೇೇ. ಅದುು ಎಷ್ಟುು�?

ಹಾಾಗಾಾದರೆ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನವನ್ನುು� ಈ ರೀೀತಿಯಲ್ಲಿಿ ರಚಿಸಬಹುುದುು:

ಇನ್ನುು� ಕೆಳಗಿನ ಗೆರೆಯನ್ನುು� 5 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಬಲ ಭಾಾಗಕ್ಕೆೆ ಮುಂಂ�ದುುವರಿಸಿ, ತುುದಿಯಲ್ಲಿಿ 45° ಬಾಾಗುುವಿಕೆಯಲ್ಲಿಿ 
ಒಂಂದುು ಗೆರೆಯನ್ನುು� ಎಳೆದುು ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ಮೇೇಲಿನ ಮೂೂಲೆಯಿಂಂದ ಕೆಳಗಿನ ಭುುಜಕ್ಕೆೆ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರವಾಾಗಿ ಗೆರೆಯನ್ನುು� 
ಎಳೆದುು ಪರಸ್ಪಪರ ಸಂಂಧಿಸುುವಂಂತೆ ಮಾಾಡಿದರೆ ಸಮಲಂಂಬವಾಾಗುುವುದುು.

ಭುುಜಗಳನ್ನುು� ಮತ್ತುು� ಕೋ�ೋನಗಳನ್ನುು� 
ಕೊ�ಟ್ಟಿಿರುುವ ಈ ಚಿತ್ರರವನ್ನುು� 
ಜಿಯೋೋಜಿಬ್ರರದಲ್ಲಿಿ ರಚಿಸಿ ನೋ�ೋಡಿರಿ.

Angle with Given Size, Line, Intersect, 
Parallel line, Polygon ಮೊದಲಾಾದ ಟೂೂಲ್ 
ಗಳನ್ನುು� ಉಪಯೋೋಗಿಸಬಹುುದುು.

8 ಸೆ.ಮೀ.

5 ಸೆ.ಮೀ.

5 ಸೆ.ಮೀ.

5 ಸೆ.ಮೀ.

5 ಸೆ.ಮೀ.

3 ಸೆ.ಮೀ.

3 ಸೆ.ಮೀ.

3 ಸೆ.ಮೀ.
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ಮೇೇಲಿನ ಭುುಜದ ಉದ್ದದವು 5 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರೇೇ ಆಗಲುು ಕಾಾರಣವೇೇನುು?

ಇನ್ನುು� ಕೆಳಗೆ ಕೊ�ಟ್ಟಿಿರುುವ ಸಮಲಂಂಬವನ್ನುು� ರಚಿಸಬಹುುದೇೇ?

(1)	 ಕೆಳಗೆ ಕೊ�ಟ್ಟಿಿರುುವ ಸಮಲಂಂಬಗಳನ್ನುು� ರಚಿಸಿರಿ.

(2) 	ಸಮಾಾನವಾಾಗಿರುುವ ನಾಾಲ್ಕುು � ಸಮಲಂಂಬಗಳನ್ನುು�  ಸೇೇರಿಸಿಟ್ಟಿಿರುುವ ಚಿತ್ರರವನ್ನುು� ಕೆಳಗೆ ಕೊ�ಡಲಾಾಗಿದೆ.

	 ಈ ಚಿತ್ರರವನ್ನುು� ರಚಿಸಿರಿ.

4 ಸೆ.ಮೀ.

6 ಸೆ.ಮೀ.

6 ಸೆ.ಮೀ. 5 ಸೆ.ಮೀ.

3 ಸೆ.ಮೀ.

2 ಸೆ.ಮೀ.

3 ಸೆ.ಮ
ೀ.

3 ಸೆ.ಮ
ೀ.

3 ಸೆ.ಮ
ೀ.

6 ಸೆ.ಮೀ.

8 ಸೆ.ಮೀ.

4 ಸೆ.ಮೀ.

3 ಸೆ.ಮ
ೀ.
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ಸಮಪಾಾರ್ಶ್ವವ� ಸಮಲಂಂಬಗಳು

ಈ ಮೊದಲುು ರಚಿಸಿದ ಒಂಂದುು ಸಮಲಂಂಬವನ್ನುು� ನೋ�ೋಡಿರಿ:

ಇದರ ವಿಶೇೇಷತೆ ಏನುು?

ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರವಲ್ಲಲದ ಭುುಜಗಳಿಗೆ ಸಮಾಾನ ಉದ್ದದವಿರುುವ ಸಮಲಂಂಬಗಳನ್ನುು� ಸಮಪಾಾರ್ಶ್ವವ� ಸಮಲಂಂಬ(Isosceles 
trapezium) ಗಳು ಎನ್ನುು�ವರುು.

ಯಾಾವುದೇೇ ಸಮಲಂಂಬವನ್ನುು� ಒಂಂದುು ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನವಾಾಗಿಯೂೂ ಒಂಂದುು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜವಾಾಗಿಯೂೂ 
ವಿಭಜಿಸಬಹುುದೆಂಂದುು ನೋ�ೋಡಿದೆವಲ್ಲಲವೇೇ. ಸಮಪಾಾರ್ಶ್ವವ� ಸಮಲಂಂಬವನ್ನುು� ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು ರೀೀತಿಯಲ್ಲಿಿ 
ವಿಭಜಿಸಬಹುುದುು:

ಒಂಂದುು ಆಯತ ಮತ್ತುು� ಎರಡುು ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳು. ಈ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳ ಕುುರಿತುು ಏನುು ಹೇೇಳಬಹುುದುು?

	 •	 ಎರಡೂೂ ಲಂಂಬಕೋ�ೋನ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳಾಾಗಿವೆ.

	 •	 ಕರ್ಣಣಗಳಿಗೆ ಸಮಾಾನ ಉದ್ದದವಿರುುವುದುು (ಯಾಾಕೆ?)

	 • 	 ನೆಟ್ಟಟಗೆ ಇರುುವ ಭುುಜಗಳಿಗೆ ಉದ್ದದ ಸಮಾಾನವಾಾಗಿರುುವುದುು (ಯಾಾಕೆ?)

ಹಾಾಗಾಾದರೆ ಪೈೈಥಾಾಗರಸನ ಸಿದ್ಧಾಂ�ಂ�ತದ ಪ್ರರಕಾಾರ, (ಅಡ್ಡಡವಾಾಗಿರುುವ) ಮೂೂರನೇೇ ಭುುಜಗಳಿಗೂ� ಸಮಾಾನ 
ಉದ್ದದವಿರಬೇೇಕಲ್ಲಲವೇೇ.

ಮೂೂರುು ಭುುಜಗಳಿಗೂ� ಪರಸ್ಪಪರ ಸಮಾಾನ ಉದ್ದದವಿರುುವುದರಿಂಂದ, ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳ ಕೋ�ೋನಗಳೂ ಪರಸ್ಪಪರ 
ಸಮಾಾನವಾಾಗಿರುುವುವು.

ಮೊದಲನೇೇ ಚಿತ್ರರದಲ್ಲಿಿ ಗುುರುುತಿಸಿದ ಕೋ�ೋನಗಳನ್ನುು� ನೋ�ೋಡಿರಿ:

6 ಸೆ.ಮೀ.

2 ಸೆ.ಮೀ.

3 ಸೆ.ಮ
ೀ. 3 ಸೆ.ಮ

ೀ.
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ಮೊದಲುು ನೋ�ೋಡಿದ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳ ಕೋ�ೋನಗಳಾಾದುುದರಿಂಂದ ಇವುಗಳು ಸಮಾಾನವಾಾಗಿವೆ.
ಹಾಾಗಾಾದರೆ ಎರಡನೇೇ ಚಿತ್ರರದ ಕೋ�ೋನಗಳೂ ಸಮಾಾನವಾಾಗಿವೆಯಲ್ಲಲವೇೇ (ಹೇೇಗೆ?)
ಸಾಾಮಾಾನ್ಯಯವಾಾಗಿ ಒಂಂದುು ಸಮಲಂಂಬದ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಭುುಜಗಳನ್ನುು� ಪಾಾದಗಳು ಎನ್ನುು�ವರುು. ಆದ್ದದರಿಂಂದ ಈ 
ಕೋ�ೋನಗಳನ್ನುು� ಸಮಲಂಂಬದ ಪಾಾದಕೋ�ೋನಗಳು ಎಂಂದುು ಹೇೇಳಬಹುುದುು.

ಯಾಾವುದೇೇ ಸಮಪಾಾರ್ಶ್ವವ� ಸಮಲಂಂಬದ ಪಾಾದ ಕೋ�ೋನಗಳು ಸಮಾಾನವಾಾಗಿವೆ.

ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು ವಿಚಾರವನ್ನುು� ನೋ�ೋಡೋ�ೋಣ. ಈ ಸಮಪಾಾರ್ಶ್ವವ� ಸಮಲಂಂಬದ ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದುು ಕರ್ಣಣವೂ, ಅದನ್ನುು� ಎರಡುು 
ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳಾಾಗಿ ವಿಭಜಿಸುುವುದಲ್ಲಲವೇೇ.

ಹೀೀಗೆ ಸಿಗುುವ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳಲ್ಲಿಿ ಎಡ ಮತ್ತುು� ಬಲ ಭಾಾಗದ 
ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳನ್ನುು� ಹೋ�ೋಲಿಸಿ ನೋ�ೋಡುುವ:

ಎರಡೂೂ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳ ಕೆಳಗಿನ ಭುುಜಗಳು ಸಮಲಂಂಬದ ಕೆಳಗಿನ 
ಭುುಜವೇೇ ಆಗಿದೆ. ಉಳಿದೆರಡುು (ನೀೀಲ) ಭುುಜಗಳು, ಸಮಲಂಂಬದ 
ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರವಲ್ಲಲದ ಭುುಜಗಳಾಾದುುದರಿಂಂದ ಸಮಾಾನವಾಾಗಿವೆ. 
ಕೆಳಗಿನ ಭುುಜಕ್ಕೂ�ೂ ಈ ಭುುಜಕ್ಕೂ�ೂ ಎಡೆಯಲ್ಲಿಿರುುವ ಕೋ�ೋನಗಳು, 
ಸಮಪಾಾರ್ಶ್ವವ� ಸಮಲಂಂಬದ ಪಾಾದಕೋ�ೋನಗಳಾಾದುುದರಿಂಂದ 
ಸಮಾಾನವಾಾಗಿವೆ.

ಎರಡುು ಭುುಜಗಳೂ ಅವುಗಳ ಎಡೆಯಲ್ಲಿಿರುುವ ಕೋ�ೋನಗಳೂ 
ಸಮಾಾನವಾಾದುುದರಿಂಂದ, ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳ ಮೂೂರನೇೇ (ಕೆಂ�ಪು) 
ಭುುಜಗಳೂ ಸಮಾಾನವಾಾಗಿರುುವುವು.
ಈ ಭುುಜಗಳು ಸಮಲಂಂಬದ ಕರ್ಣಣಗಳಾಾಗಿವೆಯಲ್ಲಲವೇೇ.
ಹಾಾಗಾಾದರೆ ಸಾಾಮಾಾನ್ಯಯವಾಾಗಿ ಏನುು ಹೇೇಳಬಹುುದುು?

ಸಮಲಂಂಬವೂ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನವೂ 

ಒಂಂದುು ಸಮಲಂಂಬವನ್ನುು� 
ರಚಿಸಿರಿ. ಇದರ 
ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರವಲ್ಲಲದ 
ಭುುಜಗಳನ್ನುು� 
ಮುಂಂ�ದುುವರಿಸಿದರೆ ಪರಸ್ಪಪರ ಸಂಂಧಿಸುುವುದಲ್ಲಲವೇೇ. 
ಆಗ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನವಾಾಗುುವುದುು.

ಇನ್ನುು� ಒಂಂದುು ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನವನ್ನುು� ರಚಿಸೋ�ೋಣ.

ಇದರಲ್ಲಿಿ ಒಂಂದುು ಭುುಜಕ್ಕೆೆ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರವಾಾಗಿ 
ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದೊೊಳಗೆ ಒಂಂದುು ಗೆರೆಯನ್ನುು�   
ಎಳೆಯಿರಿ.
ಮೇೇಲಿನ ಎರಡುು ಗೆರೆಗಳನ್ನುು� ಅಳಿಸಿರಿ. 
ಒಂಂದುು ಸಮಲಂಂಬ ಲಭಿಸಿತಲ್ಲಲವೇೇ?
ಸಮಪಾಾರ್ಶ್ವವ� ಸಮಲಂಂಬದಿಂಂದ 
ಆರಂಂಭಿಸಿದರೆ ಸಿಗುುವುದುು ಯಾಾವ 
ರೀೀತಿಯ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನವಾಾಗಿರುುವುದುು?
ಬದಲಾಾಗಿ, ಸಮಪಾಾರ್ಶ್ವವ� ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನವನ್ನೂ�ೂ ಈ 
ರೀೀತಿಯಲ್ಲಿಿ ಕತ್ತತರಿಸಿದರೆ ಸಿಗುುವ ಸಮಲಂಂಬದ 
ವಿಶೇೇಷತೆಯೇೇನುು?

ಯಾಾವುದೇೇ ಸಮಪಾಾರ್ಶ್ವವ� ಸಮಲಂಂಬದಲ್ಲಿಿಯೂೂ ಕರ್ಣಣಗಳು 
ಸಮಾಾನವಾಾಗಿವೆ.
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(1)	 ಚಿತ್ರರದಲ್ಲಿಿ ಒಂಂದುು ಸಮಪಾಾರ್ಶ್ವವ� ಸಮಲಂಂಬದ ಒಂಂದುು ಪಾಾದದ ಮಧ್ಯಯಬಿಂಂದುುವನ್ನುು� ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು 
ಪಾಾದದ ತುುದಿಬಿಂಂದುುಗಳೊಂಂದಿಗೆ ಜೋೋಡಿಸಲಾಾಗಿದೆ.

	 ಈ ಗೆರೆಗಳಿಗೆ ಸಮಾಾನ ಉದ್ದದವಿರುುವುದೆಂಂದುು ಸಾಾಧಿಸಿರಿ.
(2) 	ಒಂಂದುು ಸಮಪಾಾರ್ಶ್ವವ� ಸಮಲಂಂಬದ ಪಾಾದಗಳ ಮಧ್ಯಯಬಿಂಂದುುಗಳನ್ನುು� ಜೋೋಡಿಸುುವ ಗೆರೆಯುು, ಎರಡೂೂ 

ಪಾಾದಗಳಿಗೆ ಲಂಂಬವಾಾಗಿದೆಯೆಂಂದುು ಸಾಾಧಿಸಿರಿ.
(3) 	ಕೆಳಗೆ ಕೊ�ಟ್ಟಿಿರುುವ ಚಿತ್ರರಗಳನ್ನುು� ರಚಿಸಿರಿ.
	 (i)	 ಸಮಾಾನವಾಾಗಿರುುವ ಮೂೂರುು ಸಮಪಾಾರ್ಶ್ವವ� ಸಮಲಂಂಬಗಳು

	 (ii)	ಸಮಾಾನವಾಾಗಿರುುವ ಬೇೇರೆ ಮೂೂರುು ಸಮಪಾಾರ್ಶ್ವವ�  
	 ಸಮಲಂಂಬಗಳು

	 (iii)	ಸಮಾಾನವಾಾಗಿರುುವ ಆರುು ಸಮಪಾಾರ್ಶ್ವವ� ಸಮಲಂಂಬಗಳು

ಈ ಚಿತ್ರರಗಳನ್ನುು� 
ಜಿಯೋೋಜಿಬ್ರರದಲ್ಲಿಿ ರಚಿಸಿ 
ಬಣ್ಣಣ  ನೀೀಡಿರಿ. ನಿರ್ದಿಿಷ್ಟಟ 

ಅಳತೆಗಳಲ್ಲಿಿ ಒಂಂದುು ಸಮಪಾಾರ್ಶ್ವವ� 
ಸಮಲಂಂಬವನ್ನುು� ರಚಿಸಿದ ನಂಂತರ 

Reflect about Line ಉಪಯೋೋಗಿಸಿ 
ಸಮಲಂಂಬದಲ್ಲಿಿಯೂೂ, ಸಮಲಂಂಬದ 
ಒಂಂದುು ಭುುಜದಲ್ಲಿಿಯೂೂ ಕ್ಲಿಿಕ್ 
ಮಾಾಡಿದರೆ ಅದಕ್ಕೆೆ ಸೇೇರಿಕೊಂ�ಂಡಿರುುವ 
ಒಂಂದುು ಸಮಲಂಂಬವನ್ನುು� 
ಸುುಲಭವಾಾಗಿ ರಚಿಸಬಹುುದುು.
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ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ

ಕೆಳಗೆ ಕೊ�ಟ್ಟಿಿರುುವ ಸಮಲಂಂಬದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವನ್ನುು� ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿಯಲುು ಯಾಾವೆಲ್ಲಾಾ� ಅಳತೆಗಳು ಬೇೇಕುು?

ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜದ ವಿಚಾರದಲ್ಲಿಿ ಮಾಾಡಿರುುವಂಂತೆ ಇಲ್ಲಿಿಯೂೂ ಒಂಂದುು ಕರ್ಣಣವನ್ನೆೆಳೆದುು, ಎರಡುು 
ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳಾಾಗಿ ವಿಭಜಿಸುುವ:

ದೊೊಡ್ಡಡ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವನ್ನುು� ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿಯಲುು ಯಾಾವೆಲ್ಲಾಾ� ಅಳತೆಗಳು ಬೇೇಕುು?

ಅದರ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವು, ಕೆಳಗಿನ ಭುುಜದ ಉದ್ದದ ಮತ್ತುು� ಅದರಿಂಂದ ಮೇೇಲಿನ ಮೂೂಲೆಗಿರುುವ ದೂೂರದ ಗುುಣಲಬ್ಧಧದ ಅರ್ಧಧ; 
ಅಂಂದರೆ, ಸಮಲಂಂಬದ ಕೆಳಗಿನ ಭುುಜದ ಉದ್ದದ ಮತ್ತುು� ಕೆಳಗಿನ ಮತ್ತುು� 
ಮೇೇಲಿನ ಭುುಜಗಳೊಳಗಿನ ಅಂಂತರದ ಗುುಣಲಬ್ಧಧದ ಅರ್ಧಧದಷ್ಟುು� . 

ಇನ್ನುು� ಸಣ್ಣಣ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನವನ್ನುು� ತೆಗೆದುುಕೊಂ�ಂಡರೋ�ೋ?
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Polygon ಉಪಯೋೋಗಿಸಿ ವಿವಿಧ 
ಸಮಲಂಂಬಗಳನ್ನುು� ರಚಿಸಿರಿ. (Grid 
ಉಪಯೋೋಗಿಸಿ ಸುುಲಭವಾಾಗಿ 

ರಚಿಸ ಬಹುುದುು). ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ, ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದರ 
ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಭುುಜಗಳ ಉದ್ದದ , ಅವುಗಳ 
ನಡುುವಿನ ಅಂಂತರ ಎಂಂಬಿವುಗಳನ್ನುು� ಗುುರುುತಿಸಿರಿ. 
ಇವುಗಳು ಹೇೇಗೆ ಸಂಂಬಂಂಧಿಸಿರುುವುದುು ಎಂಂದುು  
     ನೋ�ೋಡಿರಿ.

6 ಸೆ.ಮೀ.

6 ಸೆ.ಮೀ.

5 ಸೆ.ಮೀ.

2 ಸೆ.ಮೀ.

2 ಸೆ.ಮೀ.

3 
ಸೆ

.ಮ
ೀ.

3 
ಸೆ

.ಮ
ೀ.

2 
ಸೆ

.ಮ
ೀ.

3 ಸೆ
.ಮ

ೀ.

3 ಸೆ
.ಮ

ೀ.

ಮೇೇಲಿನ ಭುುಜ ಮತ್ತುು� ಕೆಳಗಿನ ಮೂೂಲೆಯಿಂಂದ ಮೇೇಲಿನ ಭುುಜವನ್ನುು� ಮುಂಂ�ದುುವರಿಸಿರುುವುದಕ್ಕಿಿರುುವ  ಉನ್ನನತಿಯ 
ಗುುಣಲಬ್ಧಧದ ಅರ್ಧಧವಾಾಗಿದೆ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ. ಅಂಂದರೆ, ಸಮಲಂಂಬದ  
ಮೇೇಲಿನ ಭುುಜ, ಕೆಳಗಿನ ಮತ್ತುು� ಮೇೇಲಿನ ಭುುಜಗಳೊಳಗಿನ  
ಅಂಂತರದ ಗುುಣಲಬ್ಧಧದ ಅರ್ಧಧವಾಾಗಿದೆ.
ಆಗ, ಈ ಸಮಲಂಂಬದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವನ್ನುು� ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿಯಲುು, 
ಕೆಳಗಿನ ಮತ್ತುು� ಮೇೇಲಿನ ಭುುಜಗಳ ಉದ್ದದ ಮತ್ತುು� ಅವುಗಳೊಳಗಿನ
ಅಂಂತರ ತಿಳಿದರೆ ಸಾಾಕಲ್ಲಲವೇೇ?

ಕರ್ಣಣವನ್ನೆೆಳೆದರೆ ಸಿಗುುವ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನಗಳ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ ಎಷ್ಟುು�?

	 •	 ಎಡಭಾಾಗದ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ 
2

1  × 6 × 3 = 9 ಚದರಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್

	 •	 ಬಲಭಾಾಗದ ತ್ರಿಿಕೋ�ೋನದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ 
2

1  × 2 × 3 = 3 ಚದರಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್

	 •	 ಸಮಲಂಂಬದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ 9 + 3 = 12 ಚದರಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್

ಸಮಲಂಂಬದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವನ್ನುು� ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿಯುುವುದನ್ನುು� ಹೀೀಗೆಯೂೂ ಬರೆಯಬಹುುದಲ್ಲಲವೇೇ:

	
2

1
6 3

2

1
2 3# # # #+c cm m	 =	

2

1  × (6 + 2) × 3

		  =	
2

1  × 8 × 3 

		  =	 12 ಚದರಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್

ಅಂಂದರೆ, ಸಮಲಂಂಬದ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಭುುಜಗಳ ಉದ್ದದಗಳಾಾದ 6 ಮತ್ತುು� 2ನ್ನುು� ಕೂ�ಡಿಸಿ, ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ 
ಭುುಜಗಳೊಳಗಿನ ಅಂಂತರವಾಾದ 3 ರಿಂಂದ ಗುುಣಿಸಿ, ಅದರ ಅರ್ಧಧವನ್ನುು� ಲೆಕ್ಕಕಮಾಾಡಿದೆವು. 
ಹಾಾಗಾಾದರೆ ಈ ಸಮಲಂಂಬದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ ಎಷ್ಟೆಂಂ�ದುು ಹೇೇಳಬಹುುದೇೇ?
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ಇಲ್ಲಿಿ ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಭುುಜಗಳ ಉದ್ದದಗಳು 2 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಮತ್ತುು� 3 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್. ಅವುಗಳ ನಡುುವಿನ 
ಅಂಂತರ 5 ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್.

ಆಗ,  ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣ

2

1  × (2 + 3) × 5 = 12.5 ಚದರಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್

ಸಾಾಮಾಾನ್ಯಯವಾಾಗಿ ಏನುು ಹೇೇಳಬಹುುದುು?

ಸಮಲಂಂಬದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವು, ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಭುುಜಗಳ ಮೊತ್ತತ ಮತ್ತುು� ಅವುಗಳೊಳಗಿನ ಅಂಂತರದ ಗುುಣಲಬ್ಧಧದ 
ಅರ್ಧಧವಾಾಗಿದೆ.

(1)	 ಕೆಳಗೆ ಕೊ�ಟ್ಟಿಿರುುವ ಸಮಲಂಂಬಗಳ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣಗಳನ್ನುು� ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿಯಿರಿ.

	

(2)	 ಸಮಾಾನವಾಾದ ನಾಾಲ್ಕುು � ಸಮಲಂಂಬಗಳನ್ನುು� ಸೇೇರಿಸಿ ರಚಿಸಿದ ದೊೊಡ್ಡಡ ಸಮಲಂಂಬವನ್ನುು� ಕೆಳಗೆ 
ಕೊ�ಡಲಾಾಗಿದೆ. ದೊೊಡ್ಡಡ ಸಮಲಂಂಬದ ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವನ್ನುು� ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿಯಿರಿ.

		

(3) 	ಚಿತ್ರರದಲ್ಲಿಿ ಒಂಂದುು ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ ಚತುುರ್ಭು�ುಜದ ಕರ್ಣಣಗಳು ಛೇೇದಿಸುುವ ಬಿಂಂದುುವಿನ ಮೂೂಲಕ 
ಒಂಂದುು ಗೆರೆಯನ್ನುು� ಎಳೆಯಲಾಾಗಿದೆ.:

	 ಈ  ಗೆರೆಯುು  ಸಮಾಾನಾಂ�ಂತರ  ಚತುುರ್ಭು�ುಜವನ್ನುು�  ಸಮಾಾನ  ವಿಸ್ತೀೀ�ರ್ಣಣವುಳ್ಳಳ  ಎರಡುು 
ಸಮಲಂಂಬಗಳಾಾಗಿ  ವಿಭಜಿಸುುವುದುು ಎಂಂದುು ಸಾಾಧಿಸಿರಿ.

3 ಸೆ.ಮೀ. 3 ಸೆ.ಮೀ.

2 ಸೆ
.ಮ

ೀ.2 
ಸೆ

.ಮ
ೀ.

5 ಸೆ.ಮೀ.

8 ಸೆ.ಮೀ.

5 ಸೆ.ಮೀ.
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ಪಟ್ಟಿಿ ತಯಾಾರಿಸುುವುದುು

ಒಂಂದುು ಶಾಾಲೆಯ 8A ತರಗತಿಯಲ್ಲಿ ಿ40 ಮಕ್ಕಕಳಿದ್ದಾಾ�ರೆ. ಹೆಲ್ತ್್ ಕ್ಲಲಬ್ಬಿಿನ ಆಶ್ರರಯದಲ್ಲಿಿ ಪ್ರರತಿಯೊಬ್ಬಬರ ನಿರ್ಣಣಯಿಸಿದ  ರಕ್ತತ 
ಗುಂ�ಂಪಿನ ವಿವರಗಳನ್ನುು� ಕೆಳಗೆ ಕೊ�ಡಲಾಾಗಿದೆ.

	 O+	 B+	 O+ 	 AB+ 	 AB−	 B−

	 O+ 	 AB−	 AB+	 AB+	 B− 	 AB+

	 A+	 O+	 O+ 	 O+	 O+	 A+

	 O−	 A+ 	 A+ 	 O+	 O+	 O+

	 B+	 B+	 A+ 	 A+	 B+	 O+

	 AB+ 	 A+	 B+	 B+	 O+	 A+	

	 B− 	 O+	  O+	 B+

	 i)	 O−  ರಕ್ತತ ಗುಂ�ಂಪನ್ನುು� ಹೊಂ�ಂದಿರುುವ ಮಕ್ಕಕಳೆಷ್ಟುು�?

	 ii)	 B−  ರಕ್ತತ ಗುಂ�ಂಪನ್ನುು� ಹೊಂ�ಂದಿರುುವ ಎಷ್ಟುು� ಮಕ್ಕಕಳಿದ್ದಾಾ�ರೆ?

	 iii)	 O+ ರಕ್ತತ ಗುಂ�ಂಪನ್ನುು� ಹೊಂ�ಂದಿರುುವ ಎಷ್ಟುು� ಮಕ್ಕಕಳಿದ್ದಾಾ�ರೆ?

	 iv)	 ಅತಿ ಹೆಚ್ಚುು� ಮಕ್ಕಕಳು ಯಾಾವ ರಕ್ತತ ಗುಂ�ಂಪಿನಲ್ಲಿಿರುುವವರುು?

	 v)	 ಅತಿ ಕಡಿಮೆ ಮಕ್ಕಕಳು ಯಾಾವ ರಕ್ತತ ಗುಂ�ಂಪಿನಲ್ಲಿಿರುುವವರುು?

ಒಂಂದನೇೇ ಪ್ರರಶ್ನೆೆಗೆ ಉತ್ತತರ ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿಯಲುು O− ರಕ್ತತಗುಂ�ಂಪನ್ನುು� ಮಾಾತ್ರರ ಎಣಿಸಿದರೆ ಸಾಾಕುು. ಎರಡನೆಯದಕ್ಕೆೆ B−  
ಹಾಾಗೂ� ಮೂೂರನೆಯದಕ್ಕೆೆ O+ ಎಣಿಸಿದರೆ ಸಾಾಕುು.

ನಾಾಲ್ಕಕನೆಯದಕ್ಕೋ�ೋ�?

ಎಲ್ಲಲವನ್ನೂ�ೂ ಬೇೇರೆಬೇೇರೆಯಾಾಗಿ ಎಣಿಕೆ ಮಾಾಡಬೇೇಕಾಾದೀೀತುು. ಅಲ್ಲಲವೇೇ?

1313
ಸ್್ಟಟಾಟಿಸ್ಟಿಕ್್ಸಸ್ಸ್್ಟಟಾಟಿಸ್ಟಿಕ್್ಸಸ್
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ಇಲ್ಲಿಿ ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದುು ವಿಭಾಾಗದಲ್ಲೂೂ�  ಎಷ್ಟುು� ಮಕ್ಕಕಳಿದ್ದಾಾ�ರೆ ಎಂಂದುು ಮೊದಲೇೇ ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿಯುುವುದುು ಉತ್ತತಮ.

ಗುಂ�ಂಪು ಸಂಂಖ್ಯೆೆ
A+ 8

B+ 7

AB+ 5

O+ 14

B− 3

AB− 2

O− 1

ಈ ಪಟ್ಟಿಿಯನ್ನುು� ನೋ�ೋಡಿ ಕೊ�ನೆಯ ಎರಡುು ಪ್ರರಶ್ನೆೆಗಳಿಗೆ ಉತ್ತತರವನ್ನುು� ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿಯಿರಿ.

ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು ಲೆಕ್ಕಕ.

ಒಂಂದುು ತರಗತಿಯ ಮಕ್ಕಕಳಿಗೆ ಪರೀೀಕ್ಷೆಯಲ್ಲಿಿ ಲಭಿಸಿದ ಮಾಾರ್ಕು�ುಗಳನ್ನುು� ಕೆಳಗೆ ಕೊ�ಡಲಾಾಗಿದೆ.

	 8	 7	 6	 3	 8	 8	 7	 7	 6

	 7	 9	 7	 6	 8	 7	 2	 6	 7

	 10	 6	 7	 3	 9	 5	 4	 5	 4

	 4	 4	 5	 8	 10	 8	 8	 9	 7

	 7	 6	 8	 8	 7	 4	 5	 9	 8

	 i) 	 ಅತಿ ಹೆಚ್ಚುು� ಮಕ್ಕಕಳಿಗೆ ಲಭಿಸಿದ ಮಾಾರ್ಕು�ು ಎಷ್ಟುು�?

	 ii) 	 8 ಮತ್ತುು� 8 ಕ್ಕಿಂಂ�ತ ಹೆಚ್ಚುು� ಮಾಾರ್ಕು�ು ಲಭಿಸಿದ ಎಷ್ಟುು� ಮಕ್ಕಕಳಿದ್ದಾಾ�ರೆ?

	 iii) 	ಎಷ್ಟುು� ಮಕ್ಕಕಳಿಗೆ 8 ಕ್ಕಿಂಂ�ತ ಕಡಿಮೆ ಮಾಾರ್ಕು�ು ಸಿಕ್ಕಿಿರುುವುದುು?

	 iv) 	 10 ಮಾಾರ್ಕು�ು ಸಿಕ್ಕಿಿದ ಎಷ್ಟುು� ಮಕ್ಕಕಳಿದ್ದಾಾ�ರೆ?

ಈ ಮೊದಲುು ತಯಾಾರಿಸಿದಂಂತೆ ಇಲ್ಲಿಿಯೂೂ ಒಂಂದುು ಪಟ್ಟಿಿಯನ್ನುು� ತಯಾಾರಿಸುುವ.

ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದುು ಮಾಾರ್ಕು�ು ಎಷ್ಟುು� ಸಲ ಆವರ್ತಿಿಸಲ್ಪಪಟ್ಟಿಿದೆ ಎಂಂದಲ್ಲಲವೇೇ ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿಯಬೇೇಕಾಾಗಿರುುವುದುು.

ಇಲ್ಲಿಿ ಅತಿ ಕಡಿಮೆ ಮಾಾರ್ಕು�ು 2 ಮತ್ತುು� ಅತಿ ಹೆಚ್ಚುು� ಮಾಾರ್ಕು�ು 10 ಆಗಿದೆ.

2 ರಿಂಂದ 10 ರ ವರೆಗಿನ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳನ್ನುು� ಒಂಂದುು ನೀೀಟ ಸಾಾಲಿನಲ್ಲಿಿ ಬರೆದುು ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದೂೂ ಎಷ್ಟುು� ಸಲ ಆವರ್ತಿಿಸಿದೆ 
ಎಂಂದುು ನೋ�ೋಡಿರಿ. ಐದನೇೇ ತರಗತಿಯಲ್ಲಿಿ ಪರಿಚಯಿಸಿದ ಗುುರುುತಿಸುುವ ರೀೀತಿಯನ್ನೇೇ� ಉಪಯೋೋಗಿಸಬಹುುದುು.
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ಮಾಾರ್ಕು�ು ಗುುರುುತುು ಮಕ್ಕಕಳ ಸಂಂಖ್ಯೆೆ
2

3

4

5

6

7

8

9

10

1

2

5

4

6

11

10

4

2
ಒಟ್ಟುು� 45

ಇನ್ನುು� ಪಟ್ಟಿಿಯನ್ನುು� ನೋ�ೋಡಿ ಮೊದಲುು ಕೇೇಳಿದ ಪ್ರರಶ್ನೆೆಗಳಿಗೆಲ್ಲಾಾ� ಉತ್ತತರವನ್ನುು� ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿಯಲುು ಸುುಲಭವಲ್ಲಲವೇೇ?

ಪಟ್ಟಿಿಯಲಿ್ಲಿ , 2 ಒಂಂದುು ಸಲ, 3 ಎರಡುು ಸಲ, 7 ಹನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು ಸಲ ಎಂಂಬ ರೀೀತಿಯಲ್ಲಿಿ ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದುು ಮಾಾರ್ಕು�ು 
ಎಷ್ಟುು� ಸಲ ಎಂಂದಲ್ಲಲವೇೇ ಕೊ�ಟ್ಟಿಿರುುವುದುು. ಇಂಂತಹ ಪಟ್ಟಿಿಗಳಲ್ಲಿಿ ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದುು ಎಷ್ಟುು� ಸಲ ಆವರ್ತಿಿಸಿದೆ ಎಂಂಬುುದನ್ನುು� 
ಸಾಾಮಾಾನ್ಯಯವಾಾಗಿ ಆವೃೃತ್ತಿಿ (frequency) ಎಂಂದುು ಕರೆಯುುವರುು. 

ಈ ರೀೀತಿಯ ಪಟ್ಟಿಿಯನ್ನುು� ಆವೃೃತ್ತಿಿ ಪಟ್ಟಿಿ (frequency table) ಎಂಂದುು ಹೇೇಳುವರುು.

1) 	 ಒಂಂದುು ಗ್ರಾಾ�ಮದ 50 ಕುುಟುಂ�ಂಬಗಳ ಸದಸ್ಯಯರ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯನ್ನುು� ಕೆಳಗೆ ಕೊ�ಡಲಾಾಗಿದೆ.

	 	 8	 6	 9	 4	 4	 2	 6	 5	 4	 3

		  7	 3	 3	 2	 3	 7	 6	 3	 2	 5

		  5	 13	 9	 9	 7	 4	 4	 5	 4	 3

		  3	 7	 2	 3	 3	 10	 8	 6	 6	 4

		  2	 4	 5	 4	 3	 8	 7	 5	 6	 3

	 ಆವೃೃತ್ತಿಿ ಪಟ್ಟಿಿಯನ್ನುು� ತಯಾಾರಿಸಿ ಕೆಳಗೆ ಕೊ�ಟ್ಟಿಿರುುವ ಪ್ರರಶ್ನೆೆಗಳಿಗೆ ಉತ್ತತರವನ್ನುು� ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿಯಿರಿ.

	 i) 	 ಎರಡುು ಸದಸ್ಯಯರುು ಮಾಾತ್ರರವಿರುುವ ಎಷ್ಟುು� ಕುುಟುಂ�ಂಬಗಳಿವೆ?

	 ii) 	ನಾಾಲ್ಕುು � ಅಥವಾಾ ಅದಕ್ಕಿಂಂ�ತ ಕಡಿಮೆ ಸದಸ್ಯಯರಿರುುವ ಎಷ್ಟುು� ಕುುಟುಂ�ಂಬಗಳಿವೆ?
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	 iii) 	ಹತ್ತುು� ಅಥವಾಾ ಅದಕ್ಕಿಂಂ�ತ ಹೆಚ್ಚುು� ಸದಸ್ಯಯರಿರುುವ ಎಷ್ಟುು� ಕುುಟುಂ�ಂಬಗಳಿವೆ?

	 iv) 	ಎಷ್ಟುು� ಸದಸ್ಯಯರಿರುುವ ಕುುಟುಂ�ಂಬಗಳು ಅತಿ ಹೆಚ್ಚಿಿವೆ?

2) 	 8B ತರಗತಿಯಲ್ಲಿ ಿ 44 ಮಕ್ಕಕಳಿದ್ದಾಾ�ರೆ. ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದುು ಮಗುುವು ಎಷ್ಟುು� ಕಿಲೋ�ೋಮೀೀಟರ್ ದೂೂರದಿಂಂದ 
ಬರುುವುದುು ಎಂಂಬುುದನ್ನುು� ಕೆಳಗೆ ಕೊ�ಡಲಾಾಗಿದೆ.

		  6	 2	 7	 12	 1	 9	 2	 6

		  5	 7	 3	 4	 1	 5	 4	 4

		  5	 8	 6	 5	 2	 5	 9	 5

		  11	 12	 1	 9	 2	 14	 4	 7

		  9	 6	 6	 7	 3	 2	 6	 3

		  4	 7	 9	 3

	 ಆವೃೃತ್ತಿಿ ಪಟ್ಟಿಿಯನ್ನುು� ತಯಾಾರಿಸಿ ಕೆಳಗೆ ಕೊ�ಟ್ಟಿಿರುುವ ಪ್ರರಶ್ನೆೆಗಳಿಗೆ ಉತ್ತತರ ಬರೆಯಿರಿ. 

	 i)	 ಸರಿಯಾಾಗಿ ಒಂಂದುು ಕಿಲೋ�ೋಮೀೀಟರ್ ದೂೂರದಿಂಂದ ಬರುುವ ಎಷ್ಟುು� ಮಕ್ಕಕಳಿದ್ದಾಾ�ರೆ?

	 ii) 	 5 ಕಿಲೋ�ೋಮೀೀಟರಿಗಿಂಂತ ಹೆಚ್ಚುು� ದೂೂರದಿಂಂದ ಬರುುವ ಎಷ್ಟುು� ಮಕ್ಕಕಳಿದ್ದಾಾ�ರೆ?

	 iii) 	5 ಕಿಲೋ�ೋಮೀೀಟರ್ ಮತ್ತುು� 10 ಕಿಲೋ�ೋಮೀೀಟರ್ ಗಳ ಎಡೆಯಲ್ಲಿಿರುುವ ದೂೂರಗಳಿಂಂದ ಬರುುವ 
	 ಮಕ್ಕಕಳೆಷ್ಟುು�?

	 iv) 	 10 ಕಿಲೋ�ೋಮೀೀಟರಿಗಿಂಂತಲೂೂ ಹೆಚ್ಚುು� ದೂೂರದಿಂಂದ ಬರುುವ ಎಷ್ಟುು� ಮಕ್ಕಕಳಿದ್ದಾಾ�ರೆ?

3) 	 ಒಂಂದುು ಕ್ಲಾಾ�ಸುು ಪರೀೀಕ್ಷೆಯಲ್ಲಿಿ 35 ಮಕ್ಕಕಳಿಗೆ ಲಭಿಸಿದ ಮಾಾರ್ಕು�ುಗಳನ್ನುು� ಕೆಳಗೆ ಕೊ�ಡಲಾಾಗಿದೆ.

		  15 	 10 	 18 	 11 	 19	 16	 15 	 17 	 14 	 18 	 13 	 15

		  17	 16	 15	 14	 15	 17	 14	 15	 13	 16	 11	 11

		  16	 20	 13	 12	 10	 16	 17	 13	 12	 14	 12

	 ಆವೃೃತ್ತಿಿ ಪಟ್ಟಿಿಯನ್ನುು� ತಯಾಾರಿಸಿ ಕೆಳಗೆ ಕೊ�ಟ್ಟಿಿರುುವ ಪ್ರರಶ್ನೆೆಗಳಿಗೆ ಉತ್ತತರ ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿಯಿರಿ.

	 i) 	 20 ಮಾಾರ್ಕು�ು ಲಭಿಸಿದ ಎಷ್ಟುು� ಮಕ್ಕಕಳಿದ್ದಾಾ�ರೆ?

	 ii) 	 10 ಮತ್ತುು� 15 ರ ಎಡೆಯಲ್ಲಿಿ ಮಾಾರ್ಕು�ು ಲಭಿಸಿದ ಮಕ್ಕಕಳೆಷ್ಟುು�?

	 iii) 	10 ಕ್ಕಿಂಂ�ತ ಕಡಿಮೆ ಮಾಾರ್ಕು�ು ಲಭಿಸಿದ ಮಕ್ಕಕಳ ಸಂಂಖ್ಯೆೆ ಎಷ್ಟುು�?

	 iv) 	ಅತಿ ಹೆಚ್ಚುು� ಮಕ್ಕಕಳಿಗೆ ಲಭಿಸಿದ ಮಾಾರ್ಕು�ು ಎಷ್ಟುು�?
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ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು ರೂ�ಪ

ಒಬ್ಬಬ ಕ್ರಿಿಕೆಟ್ ಆಟಗಾಾರನುು 50 ಏಕದಿನ ಪಂಂದ್ಯಯಗಳಲ್ಲಿಿ ಗಳಿಸಿದ ರನ್ನುು�ಗಳನ್ನುು� ಕೆಳಗೆ ಕೊ�ಡಲಾಾಗಿದೆ.

	 50	 0	 49	 60	 100	 68	 27	 48	 15	 65	 101	 45	 2

	 52	 25	 18	 29	 53	 72	 90	 32	 81	 28	 104	 35	 49

	 2	 60	 87	 71	 38	 102	 35	 71	 68	 20	 10	 30	 55

	 47	 21	 35	 12	 20	 11	 27	 43	 38	 40	 48

	 i)	 ಆತನುು ಎಷ್ಟುು� ಶತಕಗಳನ್ನುು� ಗಳಿಸಿದ್ದಾಾ�ನೆ?

	 ii)	 ಎಷ್ಟುು� ಅರ್ಧಧ ಶತಕಗಳನ್ನುು� ಗಳಿಸಿದ್ದಾಾ�ನೆ?

	 iii) 	50-ಕ್ಕಿಂಂ�ತ ಕಡಿಮೆ ರನ್ನುು�ಗಳನ್ನುು� ಗಳಿಸಿದ ಎಷ್ಟುು� ಪಂಂದ್ಯಯಗಳಿವೆ?

ಇಲ್ಲಿಿ ಆಟಗಾಾರನುು ಗಳಿಸಿದ ಅತಿ ಕಡಿಮೆ ರನ್ ಸೊ�ನ್ನೆೆ ಮತ್ತುು� ಅತಿ ಹೆಚ್ಚಿಿನ ರನ್ 104 ಅಲ್ಲಲವೇೇ.

ಇದುುವರೆಗೆ ಮಾಾಡಿದಂಂತೆ ಪಟ್ಟಿಿ ತಯಾಾರಿಸಲುು 0 ಯಿಂಂದ 104 ರ ವರೆಗಿನ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳನ್ನುು� ಮೊದಲಿನ ಕಾಾಲಮಿನಲ್ಲಿಿ 
ಬರೆಯಬೇೇಕಾಾದೀೀತುು. ಆದರೆ ಎಲ್ಲಾಾ� ಸಂಂಖ್ಯೆೆಗಳೂ ಇಲ್ಲಿಿ ಅಗತ್ಯಯವಿಲ್ಲಲ . ಈ ರೀೀತಿಯ ಪಟ್ಟಿಿಯಿಂಂದ ಆಟಗಾಾರನ 
ನಿರ್ವವಹಣೆಯ ಕುುರಿತುು ಸಾಾಮಾಾನ್ಯಯ ತೀೀರ್ಮಾಾ�ನಕ್ಕೆೆ ಬರಲುು ಸಾಾಧ್ಯಯವಿಲ್ಲಲ .

ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು ರೀೀತಿಯಲ್ಲಿಿ ಪಟ್ಟಿಿ ತಯಾಾರಿಸುುವ.

ರನ್ನುು�ಗಳನ್ನುು� ಒಂಂದೊಂ�ಂದಾಾಗಿ ಒಂಂದುು ಸಾಾಲಿನಲ್ಲಿಿ ಬರೆಯುುವ ಬದಲುು ಶತಕ (100 ಮತ್ತುು� 100ಕ್ಕಿಂಂ�ತ ಹೆಚ್ಚುು�), ಅರ್ಧಧ 
ಶತಕ (50 - 99), ಅರ್ಧಧ ಶತಕಕ್ಕಿಂಂ�ತ ಕಡಿಮೆ (50-ಕ್ಕಿಂಂ�ತ ಕಡಿಮೆ) ಎಂಂಬಿವುಗಳನ್ನುು� ಒಂಂದೊಂ�ಂದುು ವಿಭಾಾಗವಾಾಗಿ 
ತೆಗೆದುುಕೊಂ�ಂಡುು ಪಟ್ಟಿಿ ತಯಾಾರಿಸಬಹುುದುು.

ವಿಭಾಾಗ ಗುುರುುತುು ಮಕ್ಕಕಳ ಸಂಂಖ್ಯೆೆ

0 - 49

50 - 99

100 ಮತ್ತುು� 
ಅದಕ್ಕಿಂಂ�ತ ಹೆಚ್ಚುು�

31

15

4

ಒಟ್ಟುು� 50
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ಈ ಪಟ್ಟಿಿಯನ್ನುು� ನೋ�ೋಡಿ ಮೊದಲುು ಕೇೇಳಿದ ಪ್ರರಶ್ನೆೆಗಳಿಗೆ 
ಸುುಲಭವಾಾಗಿ ಉತ್ತತರ ಹೇೇಳಬಹುುದಲ್ಲಲವೇೇ? ಆಟಗಾಾರನ 
ನಿರ್ವವಹಣೆಯ ಕುುರಿತುು ಇನ್ನೂ�ೂ ಸ್ವವಲ್ಪಪ ವಿಶ್ಲೇೇ�ಷಿಸಬೇೇಕಾಾದರೋ�ೋ?

•	 10ಕ್ಕಿಂಂ�ತ ಕಡಿಮೆ ರನ್ನುು�ಗಳನ್ನುು� ಗಳಿಸಿದ ಎಷ್ಟುು� 
ಪಂಂದ್ಯಯಗಳಿವೆ?

•	 90 ಮತ್ತುು� 100ರ ಎಡೆಯಲ್ಲಿಿ ರನ್ನುು�ಗಳನ್ನುು� ಗಳಿಸಿದ 
ಎಷ್ಟುು� ಪಂಂದ್ಯಯಗಳಿವೆ?

•	 40 ಮತ್ತುು� 50ರ ಎಡೆಯಲ್ಲಿಿ ರನ್ನುು�ಗಳನ್ನುು� ಗಳಿಸಿದ 
ಎಷ್ಟುು� ಪಂಂದ್ಯಯಗಳಿವೆ?

ಈ ರೀೀತಿ ಲೆಕ್ಕಕ ಹಾಾಕಬೇೇಕಾಾದರೆ ಸೂ�ಕ್ತತವಾಾದ ರೀೀತಿಯಲ್ಲಿಿ 
ವಿಭಾಾಗಗಳಾಾಗಿ ಮಾಾಡಿ ಪಟ್ಟಿಿ ತಯಾಾರಿಸಬೇೇಕುು.

0 ಯಿಂಂದ 9ರ ವರೆಗೆ, 10 ರಿಂಂದ 19ರ ವರೆಗೆ, 20 ರಿಂಂದ 
29ರ ವರೆಗೆ ಎಂಂಬೀೀ ರೀೀತಿಯಲ್ಲಿಿ ವಿಭಾಾಗಗಳಾಾಗಿ ಮಾಾಡಿ 
ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದರಲ್ಲಿಿಯೂೂ ಎಷ್ಟಟರಂಂತೆ ಬರುುವುದುು ಎಂಂದುು 
ಲೆಕ್ಕಕಹಾಾಕಬಹುುದುು.

ವಿಭಾಾಗ ಗುುರುುತುು ಮಕ್ಕಕಳ ಸಂಂಖ್ಯೆೆ
0 - 9

 10 - 19

20 - 29

30 - 39

40 - 49

50 - 59

60 - 69

70 - 79

80 - 89

90 - 99

100 - 109

3

5

8

7

8

4

5

3

2

1

4
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ಪಟ್ಟಿಿಗಳು

ಮಾಾಹಿತಿಗಳ ಸಂಂಗ್ರರಹದಿಂಂದ ಸರಿಯಾಾದ ನಿಗಮನವನ್ನುು� 
ರೂ�ಪೀೀಕರಿಸಲುು ಅವುಗಳನ್ನುು� ಕ್ರರಮೀೀಕರಿಸಬೇೇಕುು. ಹೀೀಗೆ 
ಕ್ರರಮೀೀಕರಿಸುುವ ಒಂಂದುು ವಿಧಾಾನವೇೇ ಅವುಗಳನ್ನುು� ವರ್ಗೀ�ೀಕರಿಸಿ 
ಪಟ್ಟಿಿ ಮಾಾಡುುವುದಾಾಗಿದೆ. ಸ್ಟಾಾ�ಟಿಸ್ಟಿಿಕ್ಸ್್ ನಲ್ಲಿಿ ಸಾಾಧಾಾರಣವಾಾಗಿ 
ಉಪಯೋೋಗಿಸುುವ ಒಂಂದುು ವಿಧಾಾನವೇೇ ಆವೃೃತ್ತಿಿಪಟ್ಟಿಿಯಾಾಗಿದೆ. 

ಈ ರೀೀತಿ ಪಟ್ಟಿಿ ತಯಾಾರಿಸುುವಾಾಗ ಕೆಲವು ಮಾಾಹಿತಿಗಳು 
ಪರಿಗಣನೆಗೆ ಸಿಗುುವುದಿಲ್ಲಲ . ಉದಾಾಹರಣೆಗೆ ಆದಾಾಯಕ್ಕೆೆ 
ಸಂಂಬಂಂಧಿಸಿ ಸಂಂಗ್ರರಹಿಸಿದ ಒಟ್ಟುು� ಮಾಾಹಿತಿಗಳನ್ನುು� ವಿಭಾಾಗಿಸಿ 
ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದುು ವಿಭಾಾಗದಲ್ಲಿಿರುುವವರ ಸಂಂಖ್ಯೆೆಯನ್ನುು� ಮಾಾತ್ರರ 
ಹೇೇಳುವಾಾಗ ಇದರಲ್ಲಿಿ ಪ್ರರತಿಯೊಬ್ಬಬರ ನಿಜವಾಾದ ಆದಾಾಯ 
ಎಷ್ಟೆಂಂ�ದುು ಕಂ�ಡುುಹಿಡಿಯಲುು ಸಾಾಧ್ಯಯವಿಲ್ಲಲ .

ಆದರೆ, ಇಂಂತಹ ಒಂಂದುು ಪಟ್ಟಿಿಯಿಂಂದ ಬೇೇರೆಬೇೇರೆ 
ಆದಾಾಯವಿರುುವವರ ವರ್ಗೀ�ೀಕರಣದ ಕುುರಿತುು ಸಾಾಧಾಾರಣ 
ವಾಾದ ತಿಳುವಳಿಕೆ ಸಿಗುುತ್ತತದೆ. ಇದೇೇ ತಿಳುವಳಿಕೆ  ಕ್ರರಮೀೀಕರಿಸದ 
ಮಾಾಹಿತಿ ಸಂಂಗ್ರರಹಣೆಯಿಂಂದ ಸಿಗುುವುದಿಲ್ಲಲ .
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ಈ ಮೊದಲುು ನೀೀಡಿದ ಪ್ರರಶ್ನೆೆಗಳಿಗೆ ಇನ್ನುು� ಸುುಲಭವಾಾಗಿ 
ಉತ್ತತರವನ್ನುು� ಹೇೇಳಬಹುುದಲ್ಲಲವೇೇ.

ಇನ್ನೊಂ�ಂ�ದುು ಸಂಂದರ್ಭಭವನ್ನುು� ನೋ�ೋಡೋ�ೋಣ.

ಶಾಾಲೆಯ ಹೆಲ್ತ್್ ಕ್ಲಲಬ್ಬಿಿನ ಸದಸ್ಯಯರ ಭಾಾರವನ್ನುು� (ಕಿಲೋ�ೋಗ್ರಾಂ�ಂ�ನಲ್ಲಿಿ ) 
ಕೆಳಗೆ ಕೊ�ಡಲಾಾಗಿದೆ. 

	 38	 37
2

1 	 40
2

1 	 59	 48	 48	 37
2

1

	 58	 50	 54
2

1 	 39	 40	 40
2

1 	 49

	 32	 43	 45	 53	 37	 44	 51	

	 50
2

1 	 32
2

1 	 46	 55	 36	 44
2

1 	 47	

	 42
2

1 	 33

ಆವೃೃತ್ತಿಿ ಪಟ್ಟಿಿಯನ್ನುು� ರಚಿಸಬೇೇಕುು.

30 − 34, 35 − 39, 40 − 44, 45 − 49 ಎಂಂಬೀೀ ಕ್ರರಮದಲ್ಲಿಿ 
ವಿಭಾಾಗಗಳನ್ನುು� ತೆಗೆದುುಕೊಂ�ಂಡರೆ ಸರಿಯಾಾದೀೀತೇೇ?

ಉದಾಾಹರಣೆಗೆ 44
2

1  ಭಾಾರ ಯಾಾವ ವಿಭಾಾಗದಲ್ಲಿಿರುುವುದುು?

ವಿಭಾಾಗಗಳನ್ನುು� 30 − 35, 35 − 40, 40 − 45 ಎಂಂಬೀೀ ರೀೀತಿಯಲ್ಲಿ ಿತೆಗೆದುುಕೊ�ಳ್ಳಳಬಹುುದುು. ಆಗ 44
2

1  ಎಂಂಬುುದುು  
40 − 45 ಎಂಂಬ ವಿಭಾಾಗದಲ್ಲಿಿ ಬರುುವುದಲ್ಲಲವೇೇ? 40 ಎಂಂಬುುದುು 35 − 40 ಅಥವಾಾ  40 − 45 ಎಂಂಬ ಯಾಾವ 
ವಿಭಾಾಗದಲ್ಲಿಿ ಒಳಪಡಿಸಬೇೇಕುು? ಸಾಾಧಾಾರಣವಾಾಗಿ 40 − 45 ಎಂಂಬ ವಿಭಾಾಗದಲ್ಲಿಿ 40 ನ್ನುು� ಸೇೇರಿಸುುವುದುು. ಅದೇೇ 
ರೀೀತಿಯಲ್ಲಿಿ 45 ಎಂಂಬ ಅಳತೆಯನ್ನುು� 45 − 50 ಎಂಂಬ ವಿಭಾಾಗದಲ್ಲಿಿ ಸೇೇರಿಸುುವುದಾಾಗಿದೆ.

ಇನ್ನುು� ಆವೃೃತ್ತಿಿ ಪಟ್ಟಿಿಯನ್ನುು� ತಯಾಾರಿಸಬಹುುದಲ್ಲಲವೇೇ?

ವಿಭಾಾಗ ಗುುರುುತುು ಆವೃೃತ್ತಿಿ

30 - 35

35 - 40

40 - 45

45 - 50

50 - 55

55 - 60

ವಿಭಜನೆ ರೀೀತಿ

ಮಾಾಹಿತಿಗಳಿಗೆ ವ್ಯಯವಸ್ಥಿಿತ ರೂ�ಪ ಸಿಗಲುು, ಆ ಮೂೂಲಕ 
ಅವುಗಳ ಬಗ್ಗೆೆ ಸಾಾಮಾಾನ್ಯಯವಾಾದ ತಿಳುವಳಿಕೆಗಳನ್ನುು� 
ಸುುಲಭಗೊ�ಳಿಸುುವುದಕ್ಕಾಾ�ಗಿ ಅವುಗಳನ್ನುು� ವಿಭಜಿಸಿ ಪಟ್ಟಿಿ 
ತಯಾಾರಿಸುುವುದಾಾಗಿದೆ. ಈ ರೀೀತಿ ಮಾಾಡುುವಾಾಗ ಕೆಲವು 
ಮಾಾಹಿತಿಗಳು ಪರಿಗಣನೆಗೆ ಸಿಗುುವುದಿಲ್ಲಲ ಎಂಂದುು ತಿಳಿದೆವು. 
ಕಡಿಮೆ ವಿಸ್ತಾಾ�ರ ವಿರುುವ ಅನೇೇಕ ವಿಭಾಾಗಗಳಾಾಗಿ ಮಾಾಡಿ 
ಇಂಂತಹ ನಷ್ಟಟವನ್ನುು� ಕಡಿಮೆ ಮಾಾಡಬಹುುದುು. ಆದರೆ 
ಪಟ್ಟಿಿಗೆ ವ್ಯಯವಸ್ಥಿಿತ ರೂ�ಪ ಸಿಗಲಾಾರದುು. ಬದಲಾಾಗಿ ಅಧಿಕ 
ವಿಸ್ತಾಾ�ರವಿರುುವ ಕೆಲವೇೇ ವಿಭಾಾಗಗಳನ್ನಾಾ�ಗಿ ಮಾಾಡಿದರೆ 
ಮಾಾಹಿತಿಗಳ ಮಂಂಡನೆ ಸಂಂಕ್ಷಿಪ್ತತವಾಾಗುುವುದುು, ಆದರೆ 
ತಿಳುವಳಿಕೆಗಳೊಂಂದನ್ನೂ�ೂ ರೂ�ಪೀೀಕರಿಸಲುು ಸಾಾಧ್ಯಯವಾಾಗದ 
ರೀೀತಿಯಲ್ಲಿಿ ಮಾಾಹಿತಿಗಳು ನಷ್ಟಟ ಹೊಂ�ಂದಬಹುುದುು.

ಉದಾಾಹರಣೆಗೆ, ಆದಾಾಯ ಮಾಾಹಿತಿಗಳನ್ನುು� ಪಟ್ಟಿಿ 
ಮಾಾಡುುವಾಾಗ, 1 ರೂ�ಪಾಾಯಿ  ಅಂಂತರವಿರುುವ ವಿಭಾಾಗ 
ಗಳಾಾಗಿ ಮಾಾಡಿದರೋ�ೋ? ಸಂಂಗ್ರರಹಿಸಿದ ಮಾಾಹಿತಿಗಳೆಲ್ಲಲವೂ 
ಪಟ್ಟಿಿಯಲ್ಲಿಿರಬಹುುದುು. ಆದರೆ ಚುುಟುುಕಾಾಗಿಸಿದುುದುು  ಏನೂೂ 
ನಡೆಯಲಿಲ್ಲಲ .  ಬದಲಾಾಗಿ ಅತಿ ಕಡಿಮೆ ಆದಾಾಯದಿಂಂದ ಅತಿ 
ಹೆಚ್ಚುು� ಆದಾಾಯದ ವರೆಗೆ ಒಂಂದೇೇ ವಿಭಾಾಗ ಮಾಾಡಿದರೋ�ೋ? 
ಪಟ್ಟಿಿ ಬಹಳಷ್ಟುು� ಚುುಟುುಕಾಾದೀೀತುು. ಆದರೆ ಸಾಾಮಾಾನ್ಯಯವಾಾದ 
ನಿಗಮನಗಳೊಂಂದೂೂ ಸಾಾಧ್ಯಯವಾಾಗುುವುದಿಲ್ಲಲ .
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ಹೊೊಸದೊಂ�ಂದುು ಚಿತ್ರರ

ಸಂಂಖ್ಯಾಾ�ಪರವಾಾದ  ಮಾಾಹಿತಿಗಳನ್ನುು�  ಆಯತ  ಚಿತ್ರರಗಳಾಾಗಿಯೂೂ,  ವೃೃತ್ತತಚಿತ್ರರಗಳಾಾಗಿಯೂೂ  ಪ್ರರಸ್ತುು�ತಪಡಿಸಲುು 
ತಿಳಿದಿದೆಯಲ್ಲಲವೇೇ?

ಇನ್ನುು� ಆವೃೃತ್ತಿಿ ಪಟ್ಟಿಿಯ ಮಾಾಹಿತಿಗಳನ್ನುು� ಚಿತ್ರರಗಳಾಾಗಿ ಬದಲಾಾಯಿಸುುವುದುು ಹೇೇಗೆಂಂದುು ನೋ�ೋಡೋ�ೋಣ.

50 ಕುುಟುಂ�ಂಬಗಳು ಒಂಂದುು ದಿನ ಉಪಯೋೋಗಿಸಿದ ನೀೀರಿನ ಅಳತೆಯನ್ನುು� ಕೆಳಗೆ ಪಟ್ಟಿಿಯಲ್ಲಿಿ ಕೊ�ಡಲಾಾಗಿದೆ:

1)	 40 ಪಟ್ಟಟಣಗಳಲ್ಲಿಿ ಒಂಂದುು ದಿವಸದ ಗರಿಷ್ಠಠ ಉಷ್ಣಣತೆಯನ್ನುು� (ಡಿಗ್ರಿಿ ಸೆಲ್ಸಿಿಯಸ್ ನಲ್ಲಿಿ ) ಕೊ�ಡಲಾಾಗಿದೆ. 
ಆವೃೃತ್ತಿಿ ಪಟ್ಟಿಿಯನ್ನುು� ತಯಾಾರಿಸಿರಿ.

		  41	 23	 32	 40	 25	 30	 38	 47	 40	 39

		  26	 31	 37	 32	 36	 41	 30	 25	 27	 30

		  29	 40	 38	 36	 43	 37	 28	 27	 32	 36

		  38	 36	 33	 32	 28	 27	 23	 26	 28	 31

2)	 ದೈೈಹಿಕ ಸಾಾಮರ್ಥ್ಯಯ� ಪರೀೀಕ್ಷೆಗೆ ಹಾಾಜರಾಾದ 45 ಜನರ ಎತ್ತತರವನ್ನುು� ಸೆಂಂಟಿಮೀೀಟರ್ ಗಳಲ್ಲಿಿ 
ಕೊ�ಡಲಾಾಗಿದೆ. ಆವೃೃತ್ತಿಿ ಪಟ್ಟಿಿಯನ್ನುು� ತಯಾಾರಿಸಿರಿ.

		  160	 145	 168	 156	 168.4	 170	 163	 177	 143	 175	 169	 154

		  163	 176	 160.3	 164	 150	 168	 166	 148	 154	 159	 164.5

		  165	 155	 148.2	 158	 174	 169	 168	 165	 170	 141	 172.7

		  179	 167	 171	 159	 167	 171	 165	 171	 167	 162	 171		

ಎತ್ತತರ ಗುುರುುತುು ಸಂಂಖ್ಯೆೆ

140 - 145

145 - 150

..............

..............

..............

..............
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ನೀೀರಿನ ಅಳತೆ  

(ಲೀೀಟರ್ ಗಳಲ್ಲಿ)ಿ
ಕುುಟುಂ�ಂಬಗಳ ಸಂಂಖ್ಯೆೆ

0 - 500 3

500 - 1000 5

1000 - 1500 7

1500 - 2000 10

2000 - 2500 14

2500 - 3000 8

3000 - 3500 3

ಒಟ್ಟುು� 50

ಪಟ್ಟಿಿಯಲ್ಲಿಿರುುವ ಮಾಾಹಿತಿಗಳನ್ನುು� ಚಿತ್ರೀೀ�ಕರಿಸಿರುುವುದನ್ನುು� ನೋ�ೋಡಿರಿ.

ವಿಭಾಾಗಗಳನ್ನುು� ಅಡ್ಡಡಗೆರೆಯಲ್ಲಿಿಯೂೂ ಆವೃೃತ್ತಿಿಯನ್ನುು� ನೀೀಟ ಗೆರೆಯಲ್ಲಿಿಯೂೂ ಗುುರುುತಿಸಲಾಾಗಿದೆ. ಆಯತದ ಅಗಲವು  
ಪ್ರರತಿಯೊಂಂದುು ವಿಭಾಾಗದ ಗಾಾತ್ರರವನ್ನೂ�ೂ ಎತ್ತತರವು ಆವೃೃತ್ತಿಿಯನ್ನೂ�ೂ ಸೂ�ಚಿಸುುವುದುು. ಈ ರೀೀತಿ ರಚಿಸುುವ ಚಿತ್ರರವೇೇ ಆವೃೃತ್ತಿಿ 
ಆಯತ (his togram) ಆಗಿದೆ.
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1) 	 ಒಂಂದುು ದೀೀರ್ಘಘದೂೂರ ಓಟದ ಸ್ಪಪರ್ಧೆೆಯಲ್ಲಿಿ ಭಾಾಗವಹಿಸಿದ 30 ಮಕ್ಕಕಳು ತೆಗೆದುುಕೊಂ�ಂಡ 
ಸಮಯವನ್ನುು� ಕೆಳಗೆ ಕೊ�ಡಲಾಾಗಿದೆ. ಆವೃೃತ್ತಿಿ ಆಯತವನ್ನುು� ರಚಿಸಿರಿ.

ಸಮಯ 

(ಮಿನಿಟುುಗಳಲ್ಲಿಿ) ಮಕ್ಕಕಳ ಸಂಂಖ್ಯೆೆ

10 - 13 3

13 - 16 5

16 - 19 12

19 - 22 8

22 - 25 2

2) 	 ಒಂಂದುು ಪ್ರರದೇೇಶದ 60 ಕುುಟುಂ�ಂಬಗಳ ದೈೈನಂಂದಿನ ಆದಾಾಯದ ಪಟ್ಟಿಿಯನ್ನುು� ಕೆಳಗೆ ಕೊ�ಡಲಾಾಗಿದೆ.

ದೈೈ ನಂಂದಿನ ಆದಾಾಯ 
(ರೂ�ಪಾಾಯಿಗಳಲ್ಲಿಿ ) ಕುುಟುಂ�ಂಬಗಳ ಸಂಂಖ್ಯೆೆ

800 - 850 3

850 - 900 7

900 - 950 15

950 - 1000 20

1000 - 1050 9

1050 - 1100 6

	 ಆವೃೃತ್ತಿಿ ಆಯತವನ್ನುು� ರಚಿಸಿರಿ.
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3) 	 ಜೂನ್, ಜುಲೈೈ ತಿಂಂಗಳುಗಳಲ್ಲಿಿ ಲಭಿಸಿದ ಮಳೆಯ ಮಾಾಹಿತಿಗಳನ್ನುು� ಕೆಳಗೆ ಕೊ�ಡಲಾಾಗಿದೆ. ಈ ಮಾಾಹಿತಿಗಳ 
ಆವೃೃತ್ತಿಿ ಆಯತವನ್ನುು� ರಚಿಸಿರಿ.

ಮಳೆ (ಮಿ.ಮೀೀ.) ದಿನಗಳು

10 - 20 4

20 - 30 6

30 - 40 9

40 - 50 15

50 - 60 10

60 - 70 8

70 - 80 5

80 - 90 3

90 - 100 1

4) 	 25 ಸ್ತ್ರೀೀ�� ಯರೂ� 23 ಪುರುುಷರೂ� ಓಟದ ಸ್ಪಪರ್ಧೆೆಯನ್ನುು� ಪೂರ್ತಿಿಗೊ�ಳಿಸಲುು ತೆಗೆದುುಕೊಂ�ಂಡ ಸಮಯವನ್ನುು� 
ಕೆಳಗೆ ಕೊ�ಡಲಾಾಗಿದೆ. ಸ್ತ್ರೀೀ�� ಯರುು ಮತ್ತುು� ಪುರುುಷರಿಗೆ ಸಂಂಬಂಂಧಿಸಿದ ಆವೃೃತ್ತಿಿ ಆಯತವನ್ನುು� ಬೇೇರೆ ಬೇೇರೆಯಾಾಗಿ 
ರಚಿಸಿರಿ.

	

ಸಮಯ ಸೆಕೆಂ�ಡುುಗಳಲ್ಲಿಿ
ಸಂಂಖ್ಯೆೆ

ಸ್ತ್ರೀೀ�� ಯರುು ಪುರುುಷರುು

30 - 40 2 3

40 - 50 6 7

50 - 60 8 5

60 - 70 5 5

70 - 80 4 3
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5) 	 ಒಂಂದುು ತರಗತಿಯ 45 ಮಕ್ಕಕಳ ಭಾಾರವನ್ನುು� ಕಿಲೋ�ೋಗ್ರಾಂ�ಂ�ಗಳಲ್ಲಿಿ ಕೆಳಗೆ ಕೊ�ಡಲಾಾಗಿದೆ.

	 	 41	 31 	 48	 34	 75	 39	 45	 41	 55

		  52	 40	 57	 43	 61	 47	 64	 56	 47

		  41 	 59 	 46	 67	 45	 64	 48	 52	 58

		  53 	 64 	 59	 43	 50	 62	 54	 68	 59

		  69 	 57	 57	 53	 52	 56	 61	 55	 69

	 ಆವೃೃತ್ತಿಿ ಪಟ್ಟಿಿಯನ್ನುು� ತಯಾಾರಿಸಿ ಆವೃೃತ್ತಿಿ ಆಯತವನ್ನುು� ರಚಿಸಿರಿ.
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ಟಿಪ್ಪಪಣಿಗಳು
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ಟಿಪ್ಪಪಣಿಗಳು
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ಭಾಾರತದ ಸಂಂವಿಧಾಾನ

ಭಾಾಗ IV ಕ

ಮೂೂಲಭೂೂತ ಕರ್ತತವ್ಯಯಗಳು
51ಕ. 	 ಮೂೂಲಭೂೂತ ಕರ್ತತವ್ಯಯಗಳು – ಈ ಕೆಳಗಿನವುಗಳು ಭಾಾರತದ ಪ್ರರತಿಯೊಬ್ಬಬ ಪೌೌರನ 

ಕರ್ತತವ್ಯಯಗಳಾಾಗಿವೆ.
(ಕ)	ಸಂ ಂವಿಧಾಾನವನ್ನುು� ಅನುುಸರಿಸುುವುದುು, ಅದರ ಆದರ್ಶಶಗಳನ್ನುು� , ಸಂಂಸ್ಥೆೆಗಳನ್ನುು� 

ರಾಾಷ್ಟ್ರರ�ಧ್ವ  ವಜವನ್ನುು� ಮತ್ತುು� ರಾಾಷ್ಟ್ರರ�ಗೀೀ ತೆಯನ್ನುು� ಗೌೌರವಿಸುುವುದುು;
(ಖ)	 ನಮ್ಮಮ ರಾಾಷ್ಟ್ರೀೀ�� ಯ ಸ್ವಾಾ�ತಂಂತ್ರ್ಯಯ�  ...ಸಂಂಗ್ರಾಾ�ಮಕ್ಕೆೆ ಸ್ಫೂ�ೂರ್ತಿಿದಾಾಯಕವಾಾದ ಉದಾಾತ್ತತ 

ಆದರ್ಶಶಗಳನ್ನುು� ಘೋೋಷಿಸುುವುದುು ಮತ್ತುು� ಅನುುಸರಿಸುುವುದುು.
(ಗ)	 ಭಾಾರತದ ಸಾಾರ್ವವಭೌೌಮತೆಯನ್ನುು� , ಏಕತೆಯನ್ನುು� ಮತ್ತುು� ಅಖಂಂಡತೆಯನ್ನುು� 

ಗೌೌರವಿಸುುವುದುು ಹಾಾಗೂ� ಸಂಂರಕ್ಷಿಸುುವುದುು.
(ಘ)	ದೇ ೇಶವನ್ನುು� ರಕ್ಷಿಸಲುು ಮತ್ತುು� ರಾಾಷ್ಟ್ರರ�ಕ್ಕೆೆ   ಸೇೇವೆ ಸಲ್ಲಿಿಸಲುು ಕರೆ ಬಂಂದಾಾಗ ಅದನ್ನುು� 

ಅನುುಸರಿಸುುವುದುು.
(ಙ)	 ಧಾಾರ್ಮಿಿಕ, ಭಾಾಷಿಕ ಮತ್ತುು� ಪ್ರಾಾ�ದೇೇಶಿಕ ಅಥವಾಾ ಜಾತಿ ಪಂಂಗಡಗಳ ಭಿನ್ನನತೆಗಳಿಂಂದ 

ಅತೀೀತವಾಾಗಿ ಭಾಾರತದ ಎಲ್ಲಲ ಜನತೆಯಲ್ಲಿಿ ಸಾಾಮರಸ್ಯಯವನ್ನುು� ಮತ್ತುು� ಭ್ರಾಾ�ತೃೃತ್ವವದ 
ಭಾಾವನೆಯನ್ನುು� ಬೆಳೆಸುುವುದುು, ಸ್ತ್ರೀೀ�� ಯರ ಗೌೌರವಕ್ಕೆೆ ಕುಂ�ಂದುಂ�ಂಟುುಮಾಾಡುುವ 
ಆಚರಣೆಯನ್ನುು� ಬಿಟ್ಟುು� ಬಿಡುುವುದುು.

(ಚ)	 ನಮ್ಮಮ ಸಂಂಸ್ಕೃೃ�  ತಿಯ ಭವ್ಯಯ ಪರಂಂಪರೆಯನ್ನುು� ಗೌೌರವಿಸುುವುದುು ಹಾಾಗೂ� ಕಾಾಪಾಾಡುುವುದುು.
(ಛ)	 ಅರಣ್ಯಯಗಳು, ಸರೋ�ೋವರಗಳು, ನದಿಗಳು ಮತ್ತುು� ವನ್ಯಯಜೀೀವಿಗಳು ಸೇೇರಿದಂಂತೆ ನೈೈಸರ್ಗಿಿಕ 

ಪರಿಸರವನ್ನುು� ಸಂಂರಕ್ಷಿಸುುವುದುು ಹಾಾಗೂ� ಅಭಿವೃೃದ್ಧಿಿ ಮಾಾಡುುವುದುು, ಪ್ರಾಾ�ಣಿಗಳಿಗೆ 
ಅನುುಕಂ�ಪ ತೋ�ೋರಿಸುುವುದುು.

(ಜ)	ವೈ ೈಜ್ಞಾಾನಿಕ ಮನೋ�ೋಭಾಾವ, ಮಾಾನವೀೀಯತೆ, ಜಿಜ್ಞಾಾಸೆ ಮತ್ತುು� ಸುುಧಾಾರಣ ಪ್ರರವೃೃತ್ತಿಿಯನ್ನುು� 
ಬೆಳೆಸುುವುದುು.

(ಝ)	 ಸಾಾರ್ವವಜನಿಕ ಸೊ�ತ್ತತನ್ನುು� ರಕ್ಷಿಸುುವುದುು ಮತ್ತುು� ಹಿಂಂಸೆಯನ್ನುು� ತ್ಯಯಜಿಸುುವುದುು.
(ಞ)	 ರಾಾಷ್ಟ್ರರ� ವು ನಿರಂಂತರವಾಾಗಿ ಸಾಾಧನೆ ಮತ್ತುು� ಸಿದ್ಧಿಿಯ ಔನ್ನನತ್ಯಯಕ್ಕೆೆ  ತಲುುಪಲುು ವೈೈಯಕ್ತಿಿಕ 

ಹಾಾಗೂ� ಸಾಾಮಾಾಜಿಕ ಚಟುುವಟಿಕೆಯ ಎಲ್ಲಲ ಕಾಾರ್ಯಯಕ್ಷೇೇತ್ರರಗಳಲ್ಲಿಿ ಪ್ರಾಾ�ಮಾಾಣಿಕವಾಾಗಿ 
ಶ್ರರಮಿಸುುವುದುು.

(ಟ)	 ಆರರಿಂಂದ ಹದಿನಾಾಲ್ಕುು � ವರ್ಷಷಗಳ ನಡುುವಿನ ತನ್ನನ ಮಕ್ಕಕಳಿಗೋ�ೋ, ತನ್ನನ ರಕ್ಷಣೆಯಲ್ಲಿಿರುುವ 
ಮಕ್ಕಕಳಿಗೋ�ೋ ಆಯಾಾ ಸಂಂದರ್ಭಾ�ಾನುುಸಾಾರ ಹೆತ್ತತವರೋ�ೋ ರಕ್ಷಕರೋ�ೋ ವಿದ್ಯಾಾ�ಭ್ಯಾಾ�ಸಕ್ಕಿಿರುುವ 
ಅವಕಾಾಶವನ್ನುು� ಏರ್ಪಪಡಿಸುುವುದುು.
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ಪ್ರೀೀ�ತಿಯ ಮಕ್ಕಕಳೇೇ,

	 ನಿಮ್ಮಮ ಹಕ್ಕುು �ಗಳ ಕುುರಿತುು ತಿಳಿಯಬೇೇಕಲ್ಲಲವೇೇ? ಹಕ್ಕುು �ಗಳ ಕುುರಿತಾಾಗಿರುುವ ತಿಳುವಳಿಕೆಯುು ನಿಮ್ಮಮ 

ಭಾಾಗವಹಿಸುುವಿಕೆ, ಸಂಂರಕ್ಷಣೆ, ಸಾಾಮಾಾಜಿಕ ನ್ಯಾಾ�ಯ ಎಂಂಬಿವುಗಳನ್ನುು� ಖಾಾತರಿಪಡಿಸಲುು ಪ್ರೇೇ�ರಣೆಯನ್ನೂ�ೂ 

ಪ್ರರಚೋ�ೋದನೆಯನ್ನೂ�ೂ   ನೀೀಡುುತ್ತತದೆ. ನಿಮ್ಮಮ ಹಕ್ಕುು �ಗಳನ್ನುು� ಸಂಂರಕ್ಷಿಸಲುು ಈಗ ಒಂಂದುು ಆಯೋೋಗವು ಕಾಾರ್ಯಾಾ�ಚರಿಸುುತ್ತಿಿದೆ. 

‘ಕೇೇರಳ ಪ್ರಾಂ�ಂ�ತ್ಯಯ ಮಕ್ಕಕಳ ಹಕ್ಕುು � ಸಂಂರಕ್ಷಣ ಆಯೋೋಗ’ ಎಂಂದುು ಅದರ ಹೆಸರುು. ನಿಮ್ಮಮ ಹಕ್ಕುು �ಗಳು ಯಾಾವುವು ಎಂಂದುು 

ನೋ�ೋಡೋ�ೋಣ. 

•	      ವಾಾಕ್ ಮತ್ತುು� ಅಭಿವ್ಯಯಕ್ತಿಿ ಸ್ವಾಾ�ತಂಂತ್ರ್ಯಯ�  .

•	ಜೀೀ ವ ಮತ್ತುು� ವ್ಯಯಕ್ತಿಿ ಸ್ವಾಾ�ತಂಂತ್ರ್ಯಯ�ದ  ರಕ್ಷಣೆ.

•	ಪ ರಿಪೂರ್ಣಣವಾಾದ ಬದುುಕುು ಹಾಾಗೂ� ವಿಕಾಾಸದ 

ಹಕ್ಕುು �.

•	 ಜಾತಿ, ಮತ, ವರ್ಗಗ, ವರ್ಣಣ ಎಂಂಬ 

ಚಿಂಂತನೆಗಳನ್ನುು� ಮೀೀರಿ ಗೌೌರವಿಸಲ್ಪಪಡುುವ 

ಮತ್ತುು� ಅಂಂಗೀೀಕರಿಸಲ್ಪಪಡುುವ ಹಕ್ಕುು �.

•	ದೈ ೈಹಿಕ, ಮಾಾನಸಿಕ ಹಾಾಗೂ� ಲೈಂಂ�ಗಿಕ 

ದೌೌರ್ಜಜನ್ಯಯಗಳಿಂಂದ ರಕ್ಷಣೆ ಪಡೆಯಲೂೂ 

ಶುುಶ್ರೂ�ೂಷೆ ಪಡೆಯಲೂೂ ಇರುುವ ಹಕ್ಕುು �.

•	 ಬಾಾಲ ಕಾಾರ್ಮಿಿಕತನದಿಂಂದ ಹಾಾಗೂ� 

ಅಪಾಾಯಕಾಾರಿ ಕೆಲಸಗಳಿಂಂದ ಬಿಡುುಗಡೆ.

•	 ಪಾಾಲ್ಗೊೊ�ಳ್ಳುುವಿಕೆಯ ಹಕ್ಕುು �.

•	 ಬಾಾಲ್ಯಯವಿವಾಾಹದಿಂಂದ ರಕ್ಷಣೆ.

•	ವೈ ೈಯಕ್ತಿಿಕ ಸಂಂಸ್ಕೃೃ�  ತಿಯನ್ನುು� ಅರಿತುುಕೊಂ�ಂಡುು 

ಅದನ್ನುು� ಅನುುಸರಿಸಿ ಬದುುಕುುವ ಸ್ವಾಾ�ತಂಂತ್ರ್ಯಯ�  .

•	 ನಿರ್ಲಲಕ್ಷ್ಯಯಕ್ಕೆೆ   ಒಳಗಾಾಗದಂಂತೆ ಸಂಂರಕ್ಷಣೆ.

•	 ಉಚಿತ ಹಾಾಗೂ� ಕಡ್ಡಾಾ�ಯ ಶಿಕ್ಷಣದ ಹಕ್ಕುು �.

•	ಕಲಿ ಯಲೂೂ ಆಟವಾಾಡಲೂೂ ಇರುುವ ಹಕ್ಕುು �.

•	ಪ್ರೀೀ� ತಿ ಹಾಾಗೂ� ರಕ್ಷಣೆಯನ್ನುು� ಒದಗಿಸುುವ 

ಕುುಟುಂ�ಂಬ ಹಾಾಗೂ� ಸಮಾಾಜವನ್ನುು� ಪಡೆಯುುವ 

ಹಕ್ಕುು �.

ನಿಮ್ಮಮ ಕೆಲವು ಜವಾಾಬ್ದಾಾ�ರಿಗಳು

•	 ಶಾಾಲೆ, ಸಾಾರ್ವವಜನಿಕ ಸೊ�ತ್ತುು�ಗಳನ್ನುು� ಹಾಾನಿ 
ಮಾಾಡದೆ ರಕ್ಷಿಸುುವುದುು.

•	 ಶಾಾಲೆಯಲ್ಲಿಿ ಹಾಾಗೂ� ಕಲಿಕಾಾ ಚಟುುವಟಿಕೆಗಳಲ್ಲಿಿ 
ಶಿಸ್ತುು� ಪಾಾಲಿಸುುವುದುು.

•	 ಶಾಾಲಾಾ ಅಧಿಕಾಾರಿಗಳನ್ನುು� , ಅಧ್ಯಾಾ�ಪಕರನ್ನುು� , 
ಹೆತ್ತತವರನ್ನುು� ಹಾಾಗೂ� ಸಹಪಾಾಠಿಗಳನ್ನುು� 
ಗೌೌರವಿಸುುವುದುು ಮತ್ತುು� ಅಂಂಗೀೀಕರಿಸುುವುದುು.

•	 ಜಾತಿ, ಮತ, ವರ್ಗಗ, ವರ್ಣಣ ಇತ್ಯಾಾ�ದಿ ಚಿಂಂತನೆ 
ಗಳನ್ನುು� ಮೀೀರಿ ಇತರರನ್ನುು� ಗೌೌರವಿಸಲೂೂ 
ಅಂಂಗೀೀಕರಿಸಲೂೂ ಸಿದ್ಧಧರಾಾಗುುವುದುು.

ಸಂಂಪರ್ಕಿಿಸಬೇೇಕಾಾದ ವಿಳಾಾಸ:
ಕೇೇರಳ ಪ್ರಾಂ�ಂ�ತ್ಯಯ ಮಕ್ಕಕಳ ಹಕ್ಕುು � ಸಂಂರಕ್ಷಣ ಆಯೋೋಗ

‘ಶ್ರೀೀ� ಗಣೇೇಶ್’, ಟಿ.ಸಿ. 14/2036, ವಾಾನ್ ರೋ�ೋಸ್ ಜಂಂಕ್ಷನ್, ತಿರುುವನಂಂತಪುರ-34
ಫೋೋನ್ : 0471-2326603

E-mail : childrightscpcr@kerala.gov.in, rtecpcr@kerala.gov.in
Website : www.kescpcr.kerala.gov.in.

ಮಕ್ಕಕಳ ಸಹಾಾಯವಾಾಣಿ : 1098, ಅಪರಾಾಧ ನಿಯಂಂತ್ರರಣ : 1090, ನಿರ್ಭಭಯ : 1800 425 1400
ಕೇೇರಳ ಪೋೋಲೀೀಸ್ ಸಹಾಾಯವಾಾಣಿ : 0471-3243000/44000/45000

online R.T.E Monitoring : www.nireekshana.org.in
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